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E magnitudinis afeCtionibug 
& ſymptomat;s communibus, 
quz experientiam incurrunt, - 
adeoque Mathematicis mate- 
” . riam hypotheſibus fubmini- 
ſtrant, diſquiſiturum prxfari.ſubit & pre- 
monere, qu-d plane conſcius ſim mihi quam 
lubricum &- anceps negotium aggrediar. 
Sunt enim ejuſmo.'i res, quas perdithcile ſit 
non explicando perplexiores reddere,non il- 
luitrancdo obſcurare ; tam ferme tenuis 8& 
abltractz nature res, vix ut illas imaginatio 


- comprehendere, juitos ſingnlR limites afti-. 
 _ gnare, alias ab allis ſecernere queat; ſubti-.- ..:: 

_ lifimam aſeo mentisaciem eludunt, & dis; * 

. ſtinas ipſarum idzas captanti fugaces ela»: 


buntur &evaneſcunt : fic ut illis pleriſque 


- non immerito poſſit applicari, quo/l de, tEm- 


2 -*- yu, 


Cap. 7, de 
Corp. 


Leiftioves TLeAT. 


pore dixifſe perhibetur S. Anguſtinus, @uid 


ſet rempus, ſs nemo querat & me ſcio, fe quys inter- 


roget neſei). Quid enim v. &. it extenſio, 


- quid-ſpatium, quid motus, qui de illis ſer- 


mones conſerit unuſquiſque, vel e vulgo le 


clare putat intelligere, fin ipſorum mentem 


Excutias, & dum ore Proferunt iſta vocabula 
quid merte cogitent explores, inextricabili- 
bus pleroſque 1:queis irretitos cernes, hxfi- 
tantes animo, lingut prepeditos. Ims poit 
diligentifimam contemplationem cum ex- 
quifitifima cura de illis verba facientes, eti- 
am ſubtilidimi Pi:lolophi vis conſona dicere 
poiſunt, aut alii aliis,aut $b1met 1idem ipſts; 
nec fere quiſquam eas ita pertractat, ut non 
© dictis immania paradoxa, graviſlimzque 
conſequt videantur difticultates. Ex.g. Car- 
refms cx ſuo ſpatiu conceptu deducit infni- 
:am (vel idem efferendo mollius, indefini- 
tam) mundane materiz cxtenſfionem, nec 
n0n impoſſhhilitatem yacui, & immediatam 


contiguitatem corporum antea diſtantium, 


annihilatis vel amotis corporibus interme- 


diis, hilque cognata- -Quz velut a commu- . 


nilcntu abhorrentia, quam merito non di- 
{puto, reprehendit & < 
Hobbius. Atveionam 
ra, minus & ov 5x72, MA 
iple? 'Videamus pauxi 
pellat corporis 1d&xamn 
cum ſpatii cum corpori:; 
cidentiam ; motum run 
& alterius acquiſition: 
quam aut hxc repugngMF {:bi, vel admodum 
ridiculis obnoxia i;ngonſequentiis ; taltbus 
r-mpe locus ergo corporis, hujus videlicet 

| {cholz, 


«17s reponit 
: Spatium ap- 
phantaſma ; le- 


[0 


loci relictionem, 
Quis non videt 


oditejus xmulus. 
10ra vei certlo-. 


agnitudine coin- 
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ſcholz, niierit alind quam coincidentia phan- - 
talmatis (mei, tu1, cujuſvis) cum ſchole ma- 
gnitudine. Quaſi vero Papa Romanus non 
incolat Vaticanas ezdes, non Rome verſetur, 
alt uh:que gentium collocetur in omnium 
<uotguot ſunt, aut de eo cogitant, hominum 
Phantaſtis ? (quo pacto facile concipiatur 


efſe pontitex cecumenicus). Ergo motus, 


{zpidis puta vel fſagitte, fuerit unius coin- 
cidentix phantaſimatis cum magnitudine re- 
lictio, & alterius coincidentiz acquiſitio; 
ciamque Turca movet exercitum in Hunga-. 
riam, nil is aliud quam in tua phantaſia «!iſ- 


_curfitat, in tuo cerebello caftra metatur. At 


quomodo obſecro magnitudo corporis cum 
phantaſmate vel idza mentis coinciclat, con- 
gruat, coexiſtat ? quomodso derelinqui y« 

acquiri pote:t coincidentia corporis cum 


- Phantaſmate ? quomodo phantaſmz diſtan- 


tia corpora ſcjungat & intercedat ? quomo. 
do phantaſma occupari, repleri, diſcerpi, 
menſuram admittere, totque poteſt aliis 
attributis ſubjacere, : que non veretur iple 
poſt traditam iſtam imaginariam ſpati: def- 
nitionem ſpatio aſlignare ? Quid: ft nullus 
homo, nullus in univerſo phantaftes exiſte- 
ret, ideone nuſquam aliz res efſent? aut - 
neceflario quieſcerent omnia [ſed nec quie- 
ſcerent cum quietisetiam definitgonem ip.a- 
ti phantaſma ſubingrediatur)? Ideo, in- 
quam, nullum ſpatium, nullus locus, nullus 
motus exiſtere poſlint ? Quam abſona ſunt 
hxc, quam azpxaou, nedum aigadb=a ? 
Obiter hxc (pauca de multis) ut offendam 
quam Jv /zamazn]e > quamque Jvorpuy'- 
ve ſunt iſta communia magnitudinis ſym-, 

| AJ  'Ptomata, 


Po}. ATC oy 


'l;ineam rectam 
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ptomata, quum ea quam accuratiſſhime ſtu - 
centes enuclcare, viri pre multis ingeniofl 
tot ſe labyrinthis, diff +Bus, tREONFMO- 
dis innectant. Quo maWMion:ionan;lum fit 
mihi, 1 dilurivs fortaſhs aſhus, ad com- 
munem ſenſum, -quam ad Wſaphyſicos cap- 
tus accommodatins, quouſqWF{antum concp- 
cere putem propoſito nega, hoc eſt, qua- 
tenus Mathematicis infervia hpputheſ:bus, 
TH egige Serevey, de ll 
recenſeam & exponam.. Adrem: E magni- 


tu4inis precipuis & communioribus affectio- 


nibns prima ſe nobis offert (nam ad nullum 


- meordinem aftringo, cum nullum fit, ut in | 
ultima premonui, ex parte rel fundamen- 


tum ordinis inter ejuſdem rei proprietates 


_recjprocas ac eflentiales). prima, dico, ma- 


gnmtudinem ws Z734 cantemplintibus, (e 
ſenſui-noltro, & cogitationi ſubjicit Termi- 
natio, Nullamcerte rem ſenin attingimus, 


niſt ceu terminatam ; nullius corporis- inte- 


riora viſcera penetramus, fed externam tan- 
tum cutem oculo perlnltramns, manu con- 
trectamus. Nec cogitatione (ſaltem diftin- 
cta)quamvis magnitudinem compleCtimur, 


*niſt ut limitibus quibuſdam concluſam « 


comprehenſam, Confuse quidem imagina- 
r! poſſlumus mMitudinem aliquam, puta 
ent1?, ficuti dixit Ariſto- 
hoc eſt, eam produci vel 
libet, velcitra jntervalium 
tervallo deſignato, quam 


teles, infini 

augeri quouſc 
majus quoyps 
proincde deno 
proprje fignidem admittatur Philoſophi, 
ſubtiliflima profedd, definitio infinitiZAmTe- 
(0 T&T £511, & x7! 70 maovy Aa; Cd;c017 - 


. diſpiciam, ea - 


Inamns_infinitam , nec im- - 
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mn aaCay ite i5iv* (Inſinitum eft, cujus ſiqueie 
aliquam quantitate acciptat, aliquid extra tuel 
preterea) ſumi pore). Verum hoc nihil eſt 
aliud quam plures ſuccellive lineas, idque 
juxta potentiam quanidam indeterminatam 
& arbitrariam, non unam aCttu lineam inters- 
minatam diltincte conſiderare; talem ani- 
mo.comprehendere non poſſumus, nam ite- 
rum reCte Philoſophus, 73 & Teo; 5 &Teeoy 
dy vaey, Infinitum qua tale concipi cognoſeique 
nequit, (Eademreselt de infinito xaf' 4pai- 
zz, per ſubductionem aut ſubdivifonem 


- Infinitam ; quo nil intelligicur aliud quam 


ſubtraftionem ſeu diviſionem ad libitum 
poſſe continuari, nec ad impofſibilitatem ul- 
tra progrediendi redigi negotium. De utro- 


. que infinito). Rurſumi optime Ariſtoteles de 
 Mathematicis loquens, ud vir Jig? oy 


d<THs,ud% yew"), dAAG prover og la &y us 
aoy?) memepal merliu % Infinits mgnitudine 


Pby{.ll7. IT 


Mathematzict nec egent nec uturitur, ſed quaniam 
Jubet accigiunt abs placuerit terniinatam. Reo. 


vera dum lincam concipimus, idzam forma- 
mus alicujus exiliflimi quaſi fili inter duos ex- 
tremos apices protenh (faltem ab uno ad le- 
ipſum recurrentis, ut fit in lincis curvis tigu- 
Tam aliquam ambientibus). Dum ſupertict- 
em cogitamus, corporis alicujus tenuiſflimam 
quaſi cuticulath, aut laminam. anguſtiſſima 


margine circumſeptam imaginamur-; dum 


corporiseffigiem phantaſiz penecillo depin- 
gimuys, molem plerunque quandam opacam 
ſtrictidimo rarifimoque velo undiquaque ob- 
ductam nobis reprzſentamus. Dum angr- 
lum concipimus, ſpatium aliquod indetermi- 
patum.duabus aut plaribus lineis, ve] ſuper- 
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 ficiebns- incluſum, vel aliquid fale concipi” 


mus, Nec ſecus de quantis analog icis 3 dum 
pondus ſcilicet cogitamus, aliquam cogita- 
mus potentiam magnitudini cuipiam termi- 
natz (libre videlicet uni, vel pluribus) ele- 
vandis parem ; dum motum, corporis alicu- 
jns ab hoc ad illum terminum tranſitionem 
ſucceſſivam ; dunfnumerum, unitatis repeti- 
tionemaliqua incipientem, aliqua definen- 


\ tem; vel multitudinem duabus unitatibus 
_ Extremis, incluſtve ſumptis, definitam. (ex - 


vnlgi ſere loquor ſententia, nam revera uni- 
tates non ſunt termini numerorum, etf1 ter-. 
minos ipſ1 ſuos habent, eoldem nempe quos 
magnitudines quas repr#ſentant). Omnis 
igitur a nohis diſtincta ratione conceptibilis 
quantitas eſt aliquo modo terminata, quate- 
nitſque talis (hoc eſt illa ipſa quantitatis af- 
fettio) conducit haud parum Mathematicis - 


 hypothefibus. Nam ex ea potifimum ma- 


gnitudinis precipuas ſpecies ſeu dimenſic- 
nes varias deducimus ; & quod non temere 
confingantur, at ſuo modo reyera exiftant, 
guodammodo- demonſtramus. Sic enim 1li- 
cet argumentari : Corpus vel ſolida magni- 
tudo (quaayhony ſcilicet non admittit, ut- 
pote palpahilem, & quz propterea przſup- 
Poni poteſt) non ex ulla parte ad infinitum 
excurrit, & undiquaque terminatur : ifte . 
terminus non eſt -iintraverſum , aut- quoad 
profunditatem diviſtbilis (nam 1 diviſibilis 
eflet, haud totus, ſed ejus duntaxat exterius 
aliquod foret terminus preter hypotheſin). 
Hinc catur ſolide magnitudinis terminus 
aliquis ſecundum profunditatem indiviſhbt- 
lis; is vocetur fuperhcies ; ecce unam hy-' 

| pothefin 
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potheſin Mathemaficam, & ex ea reſuſtan- | 
tem definitionem. Porro dicta ſuperticies * 
non eſt uſquam interminata, ſed aliquo am-- 
bitu ſeu extremo clauditur;- 1d extremum 
fimili diſcuyſu, quali privs, Versus interiora, 
ſeu quoad latitudinem, eſt indiviſibile. Sup- 
ponatur ergo dari ſuperficiei terminus quo- 
ad latitudinem indivi*bilis, qui dicatur 1i- e 
nea ; ecce alteram hypothelin, eique conna- 
tam definitionem. | Itidem, ffta linea non 
eſt infinita, ſed introrſuni, hoc eſt quoad lon- 
Situdinem), ad utramque patter termino in- 
cluditur ; parique ratione ſunt hi termini 
prorſus indiviſibiles: ergo fitpponatur- dari 
linex terminus indiviſtbilis, & hic appelle- :- 
tur punftum; quod omni modo indivifihile- 
eſt, participans quippe de ſuperficiei quoad 
profunditatem, & linez quoad latitudinem 
' indiviſtbilitate ; nec non immediate quoad. 
longitudinem. indiviſtbile, quatenus linex _- 
terminus. Hinc tertia ſuppoſitio, conjune © +. * 
ctam habens punGti definitionem. Equibus _.. 
patet haud abſque fundamento ſupponi pun»* . 
Cta, lineas, & ſuperficies a Mathematicis; 
nam licetut termini nil fere videantur ali 
ud przter ulterioris extenſionis negationes 
(negationes tamen in re fundatas, ut vidi- 
mus, & ab intelley bene perceptas; ficut 
umbras & tenebras in Phyſicis, improbita- 
tem & 1nſcitiam- in Ethicis) tamen alio mo- 
do confideratx admodum realia ac poſitiva 
ſortiri vicenturattributa. Sfperficici v.g. 
_. duobus modis dividi, adaugeri, imminui, 
. menſuram ſubire, congruere, adzquari,ex- 
cedere,deficere, nec non quomodocunq; mo- 
veri, &quieſcere conyenit atque tribuitur. 

| ; -- oo 
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Proclus. 
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Imd vero, ficut innueram, ſolzx ſuperficies 
immediate ſenſibus objectantur, c:loribus 
ſubjacent; Iucis ra*ios, ſonique fluctus refrin- 
guat, aut repercutiuat; h: primos motuum 
1mperus exci-iunt; hiſce lol:s ſeſe corpora 
mutuo contingunt, quippe quz nulla parte 


| ſui ſe permeant aut penetrant. Ea:iem fer- 


me vel ſupparia lineis attributa coaptantur ; 


his rerum diſtantix cenfentur ; ſecundum 


has Jucis radii diriguntur, gravia delcenſum 
affectant, motus omnis tencdit ; his Jucis & 


umbrx confinia dirimuntur circa. has qui- % 


eſcentes corpora revolvuntur ; produci des» 
nique.contrahi, ſecari ,nenſurari, quomodo- 
cunqie comparari poſſunt. Nec ipſts pun- 
Qs, utut vareavr dpvdpay, ſubobſcuram 
& pr#tenuem habentibus entitatem , ſua 
deefle videtur attributorum qualiſcunque 
realitas. Nam & motum hxc & quietem 
obtinent;; motunt quidem una cum corpori- 
busquibus inſunt, quieter vero ſubinie pe- 
culiarem fihi ; ficut rotzx centrum, poli tel- 
Juris aut coeli (etenim ejuſmodi gyrationes 
Circaquieicens aliquid peraguntur, & fecun- 
dum aliquid ſui locum ſervant immutabilem) 
etiam circa puncum. gravitatis nempe cen- 
trum, corporum momenta cenſiſtunt, in eo 


Quaſi nodo vires ſuas colligunt & coadunant, 


eo quo-1ammodo fulciuntur & ſuſtentantur, 
ſecandiim id morks ſui ſortiantur direCtio- 
nem ; versus unum denique punctum in tel- 
lure medium, ceu, conſpirantibus votis, pro- 
pendent: & ſponte ruunt omnia, vel directo 
certe gretiu ah corefugiunt atgue rec=tunt. 
Sed audiamus Proclum-tale puncto eloginm 
paygentem : T&7t 38: ya ad] tyipy ciav 
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 Nonexiſtimo ſuperficies, lineas ant puncta 


ſeparatam quan:tam exiſtentiam, aut --pro- 
priamex ſeipſis efficaciam poſlidere, vel ali- 
ter a ſolida magnitudine quam x] £myoras 
diltingui ; fed unicam potius arbitror ex . 
parte rei magnitndinem dari, quz prout in 
varjas partes extendi,” diverſimode partir, 
differentes ſpiſſitudinis, latitudinis, & longi+ . 
tudinis conſiderationes induere vel ſubire 
potelt, caufam vel occafionem ſuppeditat 
idoneam rationi noltre diſtinctionem iftam, 
magnitudinis in tres quaſi ſpecies huic ſcien- . 
tix perquam utilem & accommodatam-<com- 

muniſcendi, . 
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miniſcendi. Sed de terminatione magnitu- 
dinis hzc dicta futhciant : de hguratione 


enim ſpeciali ſuccurret opportunior alius 
dicendi locus. Ei ſuccenturiat Extenſto ; 


qua nempe fignificatur magnitudinis termi- 


' nos non imm=diate conjungi- vel coexiſtere, 


ſed iis aliquid intercedere vel interponi, Jd 
enim exigit ratio termint vel extremi, que 
diverſi quiddam ſupponit intra terminos 


comprehenſum. . (*Oux & ua 7 594), s 35 


Ec7y 79d )op 90 T6 4 Hepes, £7E,00 12 TD 29a 
Tv, % s E2d\oy * Extrema ſimul conſytere ne- 


queunt, nec enim aliquod ejus quod partibus ca- . 


ret extremum tft , altud enim extremummeft ab 


. Eo, quod extremum babet, inquit Philoſophus : 


& alibi, 20 pas &an0 8; & mepas) nec ſane 


concipere poſſumus ullam magaitudinem nift | 


velutextenſam, & terminos habentem ali- 
quo diflitos intervallo; non lineam niſt ceu 


ſemitam inter extrema duo loca porreftam ; 


non ſuperficiem, niſt ceu pavimentum' intra 


limbos ſuos conſtratum ; non corpus aliter 
quam ut (vaſculum aut) cameram ſuos intra 
parietes aliquid-complectentem. Tales enim 
nobis experientia {1militudines ac id#as ſug-. 
gerit magnitudinum. Nec fecus ipſts v4} 
«vaaoxay quantis etiam ſuo modo convenit 
extentioqualiſcunque, Nam inter vim uni 
libre attollende parem, & illam quz decem 
libras poteſt elevare, media Jacet potentia 


duas, tres, &c. libras evehere valens ; unde }, 


pondus ſuo modo extenditur, ' Et inter an- 
ni, menſis, diei, horz, 7 yoy primum ac 
ultimum-duratio quedam intercedit, . juxta 
quam tempus extenditur. Ac inter motus 
itium & finem medium quiddam decurſo 
. Tpatio 
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ſpatio reſpondens.jacet, Numeri vero ea- 
dem eſt, quz-magnitudinis, quam denominat 
- & reprzlentat, extenſio ; binariis ſcilicet- 
quo linea bipalmaris exprimitur, -duorum ad 
palmorum Jongitudinem extenditur ; -bina- 

* rius quo bijugerus ager eftertur, ad duorum 
jugerum latitudinem exporrigitur. Cum 
3gitur ex conceptibus noſtris ab experientia 
deſumptis ſatis apparet, omnem magnitudi- 
nem & quantitatem aliquatenus omnem ex- 
tendi, licebit Mathematicis hanc fapponere, 

- quaſque poſſunt ab ea ſuppoſita conſequen- 
tias elicere : valebuntque v.g, tales hypo- 
theſes : inter defignata puncta ſumatur me- . 
dia linea: inter expoſitas lincas Jacet media 
ſuperficies : inter ſuperficies extremas con- 
Cipiatur interjecti corporis aliquid : inter 
duo inſtantia medi; temporis quiddam- in- 
telligatur : inter duo momenſa ponatur 
aliquid intercepti ponderis : inter duos 
terminos aliquid porrigatur intercurrentis 
mots. Et ejuſmoJi quzyis- adſumantur 
haud jNicitz fuppoſttiones. Sel de Extens FO 
fione haGtenus, Vlam coulcyuitur altera I-41 
magnitrudinis afftefiio, Compoſtioz hoc elit, 
quod magniiudo continet mn ie diveria, vel 
conltat ex 2liv acaliv. Namquoniam &x- 
tenditur,& diltant ejus extrema,non e!t tota 
{1mul ; unde defignari potelt aliud atygue 
aliud in ipſ{a': -adeouue conmponirur ex ali 
ac alio, hoc eſt ex partibus; nam magnituiio 
quatenus compoairur e diveris jn ea conten- 
tis dicitur totum, iſta vero diveria partes 
appeliantur. Vari modo cum fingula Gidta- 
rum pa:tiumnon fit tora ſl, (oam {6 tota | 
ſima! foret,. cum totius maynitudins extre- @. 
mo, 


I 
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mo, Yel cum adjacentis fibi partis extremp 


coincideret, aeoque non efſet medium quid, 


nec aliud, nec pars) ergo itidem deſignari 


potelt ineazlu! atque aliud, ade6que Ag - 


nw ipla ex al.1s partibus, & h# pariteF 
x 


aliis, ac ita ad .nfinitum, hoc elt quouſyue- 


libuerit cam e partibus minutioribus com- 
pofitam imaginari. Unde conſeCtator: ma- 
Enitudinem quamvisex homogeneis thi ma- 
gnitudinibus conflari atque conſtitui, -lineam 
E lineis, ſuperficiem e ſuperficiebus, corpus 
e corporibus; non vero lineam e punctis, 
aut ſuperficiem e lineis, aut corpus c ſuper- 
ficiebus. Nam puncta, diciszausa, reſpectu 
linez przterquam quod nilaliud fint, ut ſu- 
pradictum, quam negatienes ulterioris ex- 


tenſionis, & vix aliquid obtineant poſitivi ; - 


& prxterea ceu_ termini connotent aliquid 


interjectum, ficut ſibi- nequeant immediate. . 


cohxccre, totfimque quicquid eft linex ſrum 
coZitetur inter ipſa; ſunt etiam indiviſibi- 
lia, ac idcirco ſi duo ſupponantar adpoſita 
fibi, toto ſui contingent fe mutuo, hoc eſt 
coincident & cotxiltent, necadec quid ha- 
bens extrema vel-ext-nſum contticuent. 


DeGen. © (Ita ratiocinatur Philoſophus ; *O7577e 38 


Corrupt. 
L2. 
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Tas ov ny; vdty muncen ue) Or + de 
Atomis loquitur) eadem elt ratio linez re- 
fpectu ſuperficiei, & hnjus reſpetu corpo- 


© fis. -Quin & codem modo tempus ex tem- 


porthns, non ex in'kantibns 53 motus- ex mo- 
tibus, non ex tendentiis indiyiſibilibns ;;ye- 


| Tag 


loC'ba&. : 
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- tes ſunt quas ſubſcquentis, huic arGiflime - 
connexz, proprietatis declaration —_— | 


, \ 
FE 
Mathematice. 


+ locitasex velocitatibus, & pondus- ex port- ” 
- &cribus, neutrum ex gradibus yel impett- 


bus abſolute minimis3z numerus ex unitati- 


, bus, illzex fractis partibus, nomex cyphris, 
conitant & integrantur. Ex his etiam li- - 


queat nubivis in linea ſumi poſſe punctum, 
ubivis in ſuperficie lineam & punAum, ubi- 
vis in corpore ſuperficiem, lineam, & pun- 


&um, pro arbitrio. Nam quia partium cor- - 


Poris infinitarum (vel indefinitarum, hocelt 
plurium” quavis maltitu.line determinata) 
aliqua ceſinit ubivis aut incipit, ubivis ha*- 
betur ejus terminus ſuperficies, in hac paTr- 
tem aliquam terminans linea, in ea partem 
aliquam terminans. punctum. Nec ab his 
abludit condeptus nolter & fenſus communis 
(ad hunc enim ſzpitis appellandum eſt, quo- 


niamis teſtiselt & index experientiz,in ex- 


perientia vero fundantur hypotheſes, ut_ro- 
ties inculcatum) nam nullam omnino magni. 
tudinem concipimus. nifi ceu compoſitam ex 
partibus , nec has p:2-tes niſt quadantenus 
extenſas, ade6que conflatas ex partibus. 
Penitus incompoſitum, pofitive in materia« 
tis, ficut omnem ſenſum, ita prorfus omnem 


fugit imaginationem. Igitur compoſitio- 


nem hanc, & quicquid eam immediate con- 
ſequitur ſupponere licet Mathematicjs, qua- 


gam, ſuppoſitiones, ne cogar eadem repete-' 
re. Nam Compolitionem exCipit ejus'indi- 
viduz comes & conjux Diviſibilitas. 0- 
aiam enim, ut mod oftenſum, magnitudo 


componitur ex partibus revera diſtinCtis, he 


poſſunt ſeparatim exiſtere, poſſunt ſaltem 
OE __ korlim 


"3 


IV. 
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'' DeGemn.& 
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' Leftiones 


vidi, ſeu in partes reſolvi. . Quarequanti 


'N Met IY.1 2 definitionem hinc extruit Philolophus ? Tg; 


aupeToy is & adggarla,o! <xd TEIN » Ehacoy 
tv 71, Tod, m7 Tepuusy #3) * Quod dividi poteſt 
in ea que inſunt, quorum utrimque (nempe 
rantum du.z ſunt partes) wel wnumquodgue unun 
quid, zdque determinate aptum natum eſt eſse. 


 Adeov ſcilicet intima elt quantitati diviſtbili- 


tas, ut ex ipſa videatur commode definiri, 
Quod ſane communibus hominum concepti- 
Þus apprime congruit, Nam indiviſfibile 
quantum verbo tenus afferat.non nemo, ſed 
nullus, opinor, ejus imaginem animo depin- 
gat: cum diviſibilitate mentem effugit ex- 
tenſto, cum partibus toutum evaneſcit. T# 
» £51 67 Tin Jetysmy rt4ev yer x Merito 
{ciſcitatur Phil@ophus: / 474d. iud eſt quod 
diviſionem refpun? Plane nihil.) De tota 
magaitudine valet hoc ; de partibus etiam 
Qquibuſcunque pari ratione valet ; Nicut om- 
nes conflantur ex partibus, u poſſunt om- 
nes in partes alias ac alias Felolvi: 'nullum 
datur in gquacunque ſpecie magnituglinis aþ- 
ſolute minimum. Quicquid dividitur in 


partes dividitur ,iterum divifibiles (Azqw 5 


auvs X86» 76 di-ioz7@v els ade draupsTt,, Arilt.” 
Non ignoro, fiquidem nemo ignorat, doctri- 
nam hanc 3 nonnallis gravatim admitti, ab' 
aliis plane rejici, magnaque paſhm pertina- 
ciz de perpetua quantitatis diviſtbilitate, 
dEque compoſitione magnitudinis (an ex 1n- 
diviftbilibus, an. ex partibus homogeneis) 
controvertiam agitari ;-ſcio multis involu- 
tant diflicultatibus, multis obnoxiam contra- 
iCtoriis argutiis, oh intervenientem Pre- 

, | ſertim 


LeE&.1, 


ſeorfim confiderari, hoc eſt re vel mente di- 


> 
RG 


————t "_—__ _— 


Lect 1: Mat hemat FC S:; | S 5 


Tverinr & propugnarint : (Plato imprimis 


it. oem de. —.. —_ 
_ 


- aQtudividi, argumento Phyſico, ex peractis 


: demonſtrat. Accedit omnium Mathemati- 


ſertim infiniti hobis haul perfecte compre- 
hen'tbilem conceptuni. Tot iftas tricas evol- 
vere, tot ſalebras explanare, tritam ac E6 
vexatamque; prolixam atque - perplexam, 
quzitionem aggredi non eit mihi nuncani- 
mus ; integrum volamen accurate pertra- 
ctata compleret 3 nimiain curam expoſceret 
& longiorem moram, quam. ex uu foret et 
jam , impendere. - dufficiat quo4- perpetua 
diviſibititas, & compoſitio quantitatis ex par- 
tibus homogeneis communibus, ut innui- 
mus, hominum-id#is bene refpondeat'; quod 
iplam preltantifiimi plerique Philoſophi po- 


V 


11 fides Ariſtofeli ; Hadmoy 4 mena v9 £min- Phyj, Hf.8. 
07, 67 8 677 710 a&vEnay dondi a6 atAacy, - 
45 &ergiivert; em Thy xuTapeny * Ari- 
{roteles ipſe multiSin locis; Phyſ, AufceVI.x. 
de Gen- & Corfupt.1.2. &-peculiari' ibetla 
pergquam dey Tel dTuwy Ypap may; 
hon tantium afſerit, ſed valide”probat ; tota - 
ſchola Stoicorum, & in1is acutifſimus Chrys 
ſippus; ei ſufragati dicuntur.  Recentium 
quoque Philoſophorum ſubtilifſiimzas Cartes* 
1u5calculum fuum adponit, & n2dum diviſi- 
bilemeffe materiam in partes inhnitas, ſe 


continuis per circulorum excentricorum in- 
xgualia interſtitia motibus deprompto, pene 


corum necefſarius conlenſus'; qtamvris enim _ 
vix hoc uſquan aperte ſupponunt, ſ#pe ta-"- 
men tee {nmunt, & nift verum fit, ipforum 
corruunt plerxque denwonſtrationes: Sut«: 
munt, inquam, ut in definitione recte line,” 
ſen dicatur ex 74uo ſuis interjecta punctis, 
| jeu 


” 


\ 


SB ſeu definiatur breviſſhima linearum, quz duct 
 poſſunt &þ uno punto ad aliud, Nam quo 

modo linea duobus pundctis conſtans, inter 

& ſua - puncta jacet omnino ? Et ft ſumatur 


fextans vero circularis - circumferentiz non 


utdrupla foret diametri, contra manife- 
ttifmas Atrchimedis demonſtrationes, & 
communem fenſum quo circumferentia Cir- 


* dignoſcitur) atqui {i ſextans peripheriz non 

\ attingat quatuor. pundta, neutiquam (juxta 

indivifibilia propugnantium bypotheſin). ex- 

cedet tria z non. crit igitur fubtensa ſua ma- 

| | hor; nec proinde recta linea brevior erit 
* omnibus, quz inter eadem punCa duci pol- 

funt lineis. - Similis conſequetur difficultas, 


ponatur; nam- peripheria 60 graduum non 
attinget 6 puncta (alias integra ”peripheria 


pium & ſemifſem - excederet , quod itidem 
communi ſenſui facile demonſitretur refraga- 
71). Quz certe ſola confideratio ſufficiat 
vertende. contrarize ſententie, ſaltem ejus 
cum Mathematicis principiis manifeſte de- 
Carat repugnantiam. Item cum a puncto 
guovis ad quodvis punctum ſvpponitur duct 
-eCta linea, quomodo confiſtat 1d cum indi- 
ftantia, vel immediata punCtorum cohexen- 
27a ? Quinetiam quod aflumitur duas re- 
cas lineas a concurſu fiatim divaricari,. = 
; 1» 


a= 


I6 Lefiones Lef.l. 


eirculi ſemidiameter conſtans, ex adverſan- 


tium_menite, tribus tantum punctis, erit Wa. 
#qualis lateri hexagon 1iti circulo inſcripti}, - 


attinget quatuor puncia ( alias enim tota cir- 
\ cumferentia punctis 24 conltaret, adeoque 


culi perimetro circumſcripti quadrati minor. 


ty 
Ww 


{emidjameter circuli 5 punctis conſtare ſup- 


contineret 36 puncta, hoc eſt, diametri tri- 


— 
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LeQa.I. Matheratrce. 
diſcedere a ſe invicem, nec preterquam uno 
{& punCto ſecare, nec habere communem ali- 
quam partem, extra punctum interſeCtionis, 
hiſque cognata, ab indiviſibilium poſitione 
manifeſte deſtruuntur ; ponatur enim circus 
Il circumferentia conſtare quotlibet puns, 


 adquz finguja ducanturÞ& centro radii, -1i- 
quet evidentilhime plurium circulorum con- | 
centricorum peripherias, aut totidem e pune / 


is quot ille prior conflari, ade6que ipſam 


adz7quare, quod abſurdiſlimum, aur iſtos ra- * 


dios alibi quam incentro ſe cantingere, ſtbi- 


met occurrere, vel interſecare ſe A 
Et quud ad conclufones attiner Geometri- 
cas, quomodo biſecari potelt rea ia con 
ſtans punCtis imparibus ? gaomodoAtuea 
quzvis pollit in tot partes' 2quales ſecari in 


quot alia quzlibert ſecta ſupponitur ? quo»: 


modo fi trianguli crura ſint utlibet inzqua- ' 


lia, per majoris quotlibet punCta duci poſſint 
ad bafim parallelz, guz minoris crus per- 
tranſecuntes non coincidant, inderſecent, aut 
contingant [=iplas,. contra- parallelarum na- 
turam & dehinitionem ? Ec 11 cruta baſe 
longe majora fint, quomodo parallelz cre- 
ſcant uniformiter, ſen proportionem cum in- 
terceptis ad verticem crurum partibus con- 
ſervent eandem, ut baſim multo non exce- 
dant, quz tamen minores Tunt,, etiam ipſo 
ſenſu judicante ?- guomodo in ead<m.- recta 
indefinite produCta ſumptis centris quetl1- 
bet, puta millies mi!lenis aut ntlibet plurt- 


bus, per terminum diCctz rectz deFcripti cir- 


culi ſe in uno tantim puncto contingan?, 
juxta manifeſtifimum Geomctriz- prxcep- 
tum, ut non clariſfime conſequator inde, re- 
cam quantumyis minimam contattui vicie 
; ” G'S | v*mM 


Þ 


Pa 


— 


" | Leftiones Le&.1.- 


- Nam circulorum iftorum circumſerentias ſe- 
cantem puncis fecari indefinite multis ; 
adeque potentia infinitis vel innumeris ? 
Giomodo, ſecundum adverſarios, inter dnas 


rectas unam puta 7, alteram g, punctis con- | 


ilantem reperiri- poſit media proportiona- 
lis, vel ad ex{dem 7 & g tertia proportiona- 
Iis exhibeatur 2 Neguicquam adinycnien- 
dz medix ſuper conjunctas illas tanquam 

. diametrum conttituatur ſemicirculus, & a 

. ſegmentorum communi *termino erigatur 
' © perpen licularis 3 nec enim illa poterit effe 
Ppropgrtione media inter dias reCtas, cum 
uxta poſitionem adverſam nulla talis dar! 
poflit. Quomocdo non tollatur funditus om- 


nis magnitudinum 4ovuut)le , quam tot” 


exemplis often-hunt, tot demonſtrationibus 
munzjant Geomerriz? Cum communis om- 
nium magnitudinum menſura pnnctumexi- 
ſtat, habcarque ſe magnitudo quzvis ad ali- 
am, ſicut numerus puntorum ad numerum 
punctorfm, fi-linex conſtent.e punCis, & 
fuperficiese lineis,& e ſuperficiebus corpora. 
Quomodg non p<ſſum ibit univerſa de lineis 
alymptotis,mirabilis equidem,fed nulla Geo- 
metriz parte minds certa vel clara doctrina ; 
que magnitudinis infinitam divifibilitatem 
aut invicte confirmat,aut una concidit, utpo- 
te qui minima quepiam linea continuo ad 
infinitum decremento non exhauriri, neque 
continuo ad infinitum incremento datam, 
paulo majorem, adzquare lineam, perſpicue 
cemoniiratur ? Quomodo denique non omnis 
auferatur motuum gquoad velocitatem diffe- 
rentia ? Nempe ft mobile punctum uno 


tempore quinque percurrat puncta, quomo- : , 
«© poſlit aiterum codem- tempore conficere . 


{ub- 
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' Leal Mathematice.. 


ſubduplum, ſubtriplum, aut ſabquadruplum, 


ejuſce ſpati}, quum totum in.iſtas partes di- 
vidi nequeat? Infinita poſſem.excogitare, 


. & adferre” taKa, quibus oftendatur ab iſta 
compoſitionis ex indiviſibilibus affertione 
. totam concuti, profterni, penitus ſubvert 


Geometriam; nil in ea ſani vel ſolid: re- 
linqui, ſed immanem & depiorandam rut- 
nam, confuſfonem, dwvaroaay in divintih- 
mam iſtam induc1- ſcientiam * ; 


19 


cujus tamen effata, preter evi- 
dentiam principiorum & diſcur- 


ſuum rigorem, ita cum admiran- 


da (qualis falfts ſeu principiis ſeu 


_ ratiociniis obvenire nequit) inter 
ſe conſonantia, tum perpetuo ex- . 


quiſito cum experientia conſenſu 
firme itabiliuntur,ut munili citiys 


cardines emoveantur. loco, re- 


rumque machina collabatur,quam 


Geometriz fundamenta(m? 53x * 
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T yeetd\ins dErsud\es) labefa , = 
| Ctentur, aut ejus conclufiones falſitatis argu- 


Sed dimittenda nohis eſt hxc quz- 
ſtio, poſtquam ailmonuero breviter, przci- 
pua quez contra perpetuam quantitatis divi- 
fibilitatem adferuntur argumenta, vel peti- 
cione principii laborare, vel falſis ſuppoſiti- 
On1bus inniti, yel parum ad rem pertfnere.. 
Objecit Epicurus, in ſuarumatomorum gra- 
tiam & patrocmium, fi partes magnitudinis 
infinite fint, magnitudinem ex iis conflatam- 
inrellizi non poſit finitam. Qui hoe efſt 
2/iud quam petere 77 oy zpx3, vel idem per 
idem aſtruere ?' Hocenim ipſum quzritur, 
27 ftinita magnitudo (nam de infinita non 
SS ? agitlr) 


4 
Ll 


\ 


20 mr Let. 
2gitar) poſit habere partes infinitas. Id vero 

- dicit adverſarius non poteſt eſſe, nequit in- 

; telligi. - Mag1s appoſite rogiſſet explicatio* 
nem modi quo hat, quam ita fieri non poſſe 
concluſiflet.Cui quzſtioni reſponderem, quod 

rationi quidem adverſatur;ut magnituda, fi- 

nita partes habeat aliquotas (centeſimas 

puta vel milleſimas) infinitas, imo repugnat 

.. ut habeat harum plures quam centum*vel _ 

_ = mille; ſedquod partes habeat plures mille- - 
.fimis millies acceptis, vel plures partibus 
'alio quovis numero denominatis, non equi- 
dem video quomodo repugnet, . imo potius 
perſpicio quod rationi conlentiat optime. 
Certe quod ficut integri numeri poſlint. ad 
infinitum augeri x7! 7p6&Seov , ita fratti 
poſſint e&/5p6pws diminui 7 uamwuytora 
(quod nempe ficut concipitur aliquis ultra 
millenarium numerus, eodem modo concipt1- 
atur aliqua pars infra milleſimam) fignum 
eſt magnitudinis, quibus reſpondent, utro- 
que pariter modo verſus infinitum vergere. 
. Quinimo quod infinita. ſeries fractionum 
cert qualibet proportione- dzcreſcentium 
-/xquetur certo numero, vel unitat!, vel unt- 
tatis parti, (v.g. quod talis ſeries decrefcen- 
tium -proportione ſubſeſquialtera zquetur 
binario, decreſcentium - ratione ſubdupla 
#quetur unitati, decreſcentium ratione.ſub- 

_ tripl4 Zquetur ſeniiſ unitatis) ſatis clare . 
docerur & oftenditur ab Arithmeticis, unde 
non repugnat finitum aliquod inanitas in ſe 
partes continere.: preſertim cum numevo 


- venit magnitudini, quam numerus reprz- 
ſentat ac denominat, Et ſane fere .tollit 
; OM=- 


< 


nihil conveniat, -quod non potiori jure. con- | 


— — —— > — — 


LeR.l. Mathematice. 
omnem difficultatem imaginandi quo patto 


poſlit evenire, quod res fiaita conflari pofſit 
ex partibus infinitis, ft modo conſideretur, 


. prout adcreſcit multitudo partium, ita pari 


paſſu reciproce ipſarum magnitudinem de- 


creſcere, Ut {i tres partes habeat illarum | 
ſingula non eſt niſi tertia pars totius, fi qua- 
tuor non niſi quarta ; fic ut ipſarum parvi- 


tas multitudinem compenſet. Sed urget Epi- 


'Curus, vel ejus nomine Lucretius : 
Preteres niſs erit minimum, parvifſima queque 


 Corpora conftabunt ex partibus infinitts. 
| [_ Recte, quid inde ? 

Frgo rerum inter je ſummam minimamque 

— quideſcit? 
Nempe futurum putat, admiſsa noſtri hypo- 
theſi, ut minimum quantum adzquet maxi- 
mum, ut granum papaverisXquiparetur toti 
mundo, nec muſca amplitudine cedat ele- 
phanto; quia pariter. iſta cum his partes 
continent infinitas. Sed hec argumentatio 
nil efficit: quid enim obſtat quo. minus ex1- 
gua res tot habeat partes minores, quot am- 
plior alia majores obtinet ; ut ſoliqus in tat 
denarios, quot in uncias libra diſtribuatur ; 
ut tot octantes pes, quot ipſum miliare ſtadi- 
os complectatur ? Quidni ficut univerſus 
terrarum orbis ad arenam, fic arena ſe ha- 
beat ad aliam arenulam, ucquoties ille con- 


tinet iſtam, roties i!ta comprehendat hanc ?_ 


Cum mun:lus ipſe reſpeCtu alterius mundi, 


qu-m Deus condere potelt., major non fit 


quam hic ipſe reſpeCtu minutiflimi pulviſculi 
vel arenulz. Igitur conltare poteſt utrum- 
que (quod majus & quod minus eſt) ex parti- 
bus infinitis, ſed illud ex majoribus, hoc ex 

| B4 | mi. 
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| LoHiones Ter t 


NW207rihys, tanta [cilicet proportione mino» 


ribns, quanti totum hoc itlo toto minus eſt. 


Sed initant porro, ſaitem ex aſfertione no- 


ſtra ſequi, qu>d infinitum_ infinito ſic ine- 


quale : NuNervs qnipp? part 1m in linea hi- 
p-dali dug crit infiniti numeri partium 
exitentis in linza pedall; fiquidem nume- 
rus iſte quiſquiz eſt hnnc evidentifſime his 
:1cludit, Abſurdum avtem videtur infini- 
©:m exced! , contineri, multiplicari. Re- 


= 


| ſnonds 'O efiam, 111:0C adverſariorumargu- 


112nto palimario pri ncipinm repeti ; hocelt, 
om ex2ncem als verbis prolato deduci. 
pp byeongs en infnitus niLinnuit aliud, 
Tit amwlc ; f74uitny hoſle Givi, vel conci- 


- Ffdivfam in infinitom; id quod nos afferi- 


rs utrique liner tam petlali quam bipeda- 
Ticonvenire, nen obltante quod illa fit hujus 


e! a wk 1:2ant NOC 6 z- eras ics ſub als 


EINiS, AC IT in-contrarium ſubdunt novi 
argumenti. Certe numerus (ficut multoti- 


o nculcatum, & mih1 perfuafiſſmum eſt) 


numerns, inquam, ſeu finitus ſen infinitus, 
nultam ex le vel zgualitatem vel inzqualita- 


. tem habet alterius numeri reſpectu , niſt 


quatenus utzrque generis ejuſtdem magnitu- 


inem deſign»; & & repraſentat ;. quare di- 


cere num<rem hunc ini nitom majorem eſle 
lo namero ininito, & toi ahſurdom pro- 
nunciatey my Eft altud quam dicere magni- 
tudirem hanc, qt 2 cor 1cipitur ad infinitum 
diviſa maforem fl iN, que concipitur eti- 
= 2 nf nifum Aivita, & hinc abſurdum 
Os 2; Hoe elf, n; [tram thelin negare, ſed 
14114 N0V4. machina non oppugnare. 
Pretc Fe? quod nt zHJatenrs abſurdum videa- 
= tur 


To 
Jy 
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mud 
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tur infinitum infinito contineri (infinitam 
dico magnitudinem- inhnita  magnitudine, - | 
vel infinitum numerum infinito. numero ..' 
congpreh-ndi : nam fi ponatur,' in ſpatio 
quod remo fere non imaginatur immenſo, 
protendi infinita linea re£ta ; in illa procul- 
dubio continebuntur infiniti numero pedes,: 
& infinitz orgy#, & infiniti -ftadii + item 
illa infinita reCta ſzxpius continebitur in in- 
finita ſuperficie, & hc innumeris vicibus in 
infinito ſolido corpore. Nec abſtmiliter in 
#terna duratione ſacile concipiantur infiniti 
anni, infinitiores dies, hiſque pluries infini- 
tx horx, & infinitiſima momenta. Dices 
poſitiones iſtas iurpolſibiles eſſe; &- ey85 &73- 
Ts Jedei\©- max ovuCaiyery, Reſpon- 
deo, cym advrerſariusex infiniti natura ſtruat 
argumentum , licet- ipſum ſupponere ; & 
quanquam ipſins rei poſitio forte ſit impoſſ- 
hilis, conſccutio tamen perceptibilis eſt 8& 
manife!/, nempe quo:l nentiquam (ut vo- 
lunt iNtli) infiniti nature repugnat in altero 
infinito contineri : ut1 licet impoſſibile fir 
nircecervum exilterg, ſatis evidens eſt hir- 
cocervinotioni non atverſariquod pedes ha- 


. heat aut cornua., Saltz:m valuerit hoc ad 


homines, Epicureos'intelligo propugnator:s 
dtomorum, qui ſuum v<yo magnitudine {{z- 
tvebant 'immenſum, ſuas atomos inſfinitys 
multitudine. Ejvas&u7? 70 xeply 4 7e0W, 5 
Te 4d awe, Natutum ab Epicuro 1t- 
fert Plutarchus in placitis) & atteſtatur Lu- 
cretius: tt 1 : 
Ef —= patet Igens copia veaus 
* Flaibmexenpty te cuntas undique partes. - 


® Q1:9 


24 


o 


| Leftiones © Le&I. 


Quo poſito clariſlime liquet infinitum nu- 
merum infiaito numero, ſpatium 'infinitum 
\ infinito ſpatio, vel de facto comprehendi. 


w% Nam in infinito numero atomorum conti- - 
nentur infiniti numeri octonarii, magis in- 
finiti quaternarii, infinitiores dinarii, & uni- | 


tates infinities infinitz. Pariterque de ſpa- 
tiis. Obſecit denique Zeno contra noſtram 
ſententiam, infnitis —_—_— conſtans ſpa-- 
tium non poſſe ſucceſſive pertranſiri, ades- 
que per eam motum e rerum natura tolli, 
Tribus verbis repono, refte ſequuturum 
hoc, {i mobile ſupponatur infnite tardum ; 
at {i velocitatem habeat aliguantam, illa cui- 
dam ſpatii determinate parti reſpondehbit, 
quam adeodeſignato tempore mobile pote- 
ritemetiri. Moneoquz contra compoſitia- 
nem ex indiviſibilibus dicta ſunt, illos plera- 
que ſpeRare, qui magnitudinem conſtitui 
- volunt ex indivilibilibus numero finitis; qux 
ſ-ntentia Geometricis decretis mags adver- 


fatur. Cum quibus fortafſe conciliari Fa 
ert 


teſt, nec alias quam loquendi modo di 
opinio Galilzi, & aliorum ei ovuyupor, ex 
infinitis ipſam atomis coinpolitam cenſenti- 
um. Sed iftam ſententiam miſſam facio ; 
| (etenim ſi que mihi cogitanti obveniant 
omniza minutatim excuterem, in immenſum 
redundaret fermocinatio noftra, Complu- 
ra vobis uc maturiori judicio veſtro corri- 
genda, fic & diligentiore cura ſupplenda lin- 
quo}. Czterum ne tumultuaria hc diſpu- 
tatio provehatur in infinitum, haud diflimu- 
lo necdiffiteor ab intelleCty noſtro difficile 
capi, quomado qividipaſſit unaquzque pars, 
fic ut a&u diviſx omnes non ad indiviſibilia, 
| | vel. 
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vel ad nihilum aut nihilo proximum aliquid 
redigantur ; nec tamen ideq propter unper- 
fetam conditionem humanz mengis, & 


captis noſtri tennitatem, deſerendam efle. 


ſentio tot maniteſtis indiciis compertam,tot 


argumentis firmiſimis ſuffultam veritatem. 


Egregic Ariſtoteles ; AAA” d& Tomy Ids T2 
WN Joyaiiyes vey Þ Adgaoy SeasvVey Th 
&« Deva 5 X Tpoon&ea mt) v Eau)s's ll es & mn 
7%, GonferTas Th ddvvawa* It & Equiden 


rationi diffentaneum eft, quod inflamias omnes 


repellere nequeamus, infirmitati nofire ſervire vel 
ſuccumbere ; majoreſque n0s in erroves conjicere, 
quod minoribus anguſtius nos expedire nequeam:s. 
Cui non abfimili prudentia ſuccinit Carte- 
fivs; Quamvis quomodo fiat indefinita iſta 
diviſio cogitatione comprehendere nequea- 
mus, non ideo tamen debemus dubitare quin 
fiat, quia clare percipimus illam neceffaris 
ſequi,ex natura materiz nobisevidentiflime 
cognitz, percipimiſque etjam cam efle de 
Zenere corum, quz a mente  noſtra, utpote 
finita, capi non poſſunt. Maneat igitur om- 
ne quantum componi e partibus compaſitis, 
& dividi poſſe in partes iterum diviſtbiles, 
& proinde Mathematicis licere quaſlibet eis 
fandamentis hypotheſes ſuperſtruere, Ta- 
les nempe; A majori quavis magnitudine 


ſabctuci poſſe xqualem cuilibet minori, In 


ter duas homogeneas magnitudines inxqug- 
les utcunque deſumi poſſe mediam aliquam 
ejuſdem generis. Ubivis in linea ſarsi poſſe 
punCctuw, in ſuperficie pun&tum & lineam, in 
corpore punctum, lineam, & ſuperficiem, 
prolubitu. Quamlibet magnitudinem ha» 


bere partes homogeneas nvmero quovis 
; a 


cC- 


- 
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- denominabiles, decimas puta , centetimas, 
miliefmas, &c. nec apforrere a rations, f1' 


ſpeculandigratia quomodocun1que diviſa ſup- 
ponatur. Et confmiles his; nec enim jam 


omnes hypoth-ſes enumerare, fed ipforum 
" euntaxat fontes apzrire propoſitum haheo. 


Superfunt alia magnitudinis attributa, que 
nunc pzrſ{equi rempus vefat. | 


= 


Wo $ 5 


LECT, IL 


v — 


LE inſtitnti diſcursys filom e> me 
pertraxerit, ut Mathematicarum hy- 
pothefum gratia, de magnitudinis atectio- 
nibus & ſymptomatis communiorſhus-difpi- 
ciam, & de nonnullis que fe primum\gbjece- 
rant (terminatione nimirum, extenſione, 
compoſitione, diviſthilitate) pro rerum dig- 
nitafe pauca, pro noſtre propoſito ſatis mut- 
ra diff-ruerim, ſupereft nt reliqua: deinceps 
perſiringam, occupationem ſpatit, poſitio- 


nem determinatam, mobilitatem, jmenfura- 


bilitatem, proportionem, & qua occurre- 
rint alia, de quibus Mathematici depromnnt, 
aut legitime depromere poſſunt zz 
ratiociniis ſais accommodatas. Yhnprimis 
mgnitudini ſolet attribni quod occnpet & 
r-pleat fpatinm. Quid vero fit hoc ſpatirm 
ditficite fir exponere. Nam andetur necne 
ſpatinm aliquod abipſa rerum mignitudine 
diſtinctum, ft vel ad conceptus vu 
tendamns, aut fubtiliores Philofophoram 
excutiamns fententias, haud in es wet 

| Ml 


o 


otheſes : 


a-7. 
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{tatners 3 adeo repugnantes ſententiz cum 
ſpecio!ts nituntur argumentis,. tum gravibus 
urge: videntur incommodis. Imprimis 
nullun! 3 res quancis revera diſtinctum 
exiſtere ſpativm iſta videntur arguere ſatis 
manifefte. Primo, quod ft fit improducium 
& independens, #t2ratmque proinde & i1m- 
menſum fit 2portet (nam preterquam quod a 
ſpatii realis aflertoribus tale plerumque 
concipitur & Upponitur, fi tale non fit cefla- 
bit. onn1s ratio, propter quam dari ſuppona- 
fur, ut ejus confti 

Iquebit) atqui dari quid eximiorum iſtorum 


| A 


tuendi cauſas expendenti . 


ſ1Vinc narore attributorum particeps, a 
Deo quoque non creatum nec dependens,- 


tam rectz rationi diſcrepare, quam a pieta- 
te videtur abhorrere. Tum fi ſpatil quz- 
cunque fit idram examinemus, Hnhil in ea 
przter extenfionem - quandam, &:capacita- 
tem indefinitam deprehenſuri videmur ; quxz 
cum 1pſius magnitudinis ſint proprietates, 
ſpatii nullum 2 magnitudine diſcrimen ar- 


2nunt, cur enimre differant, quz proprieta-- 
- tibus congruunt ? - Non Carteſii modo, fed 


ipſivs Ariſtoteliseſthec argumentatio: *Ns 
& 5% Torre (inquit Philoſophus) wndey agen 
Pet, 77 S& mudy* Timmy Tos ro praos mip, T 
Exe oſroy; Simagnitudo rerum a (patio nibil 
diverſum habet in ſe, quamobrem diſt mguitur 4 
ſpatio ſuo rei cujufpiam moles ? Porco, ſpati- 
um fi1quod eſta magnitudine differens,{Ciſci- 
tamur in qua rerumclaſſe reponatur. Cam 
enim res omnis aut-ex ſe ſubliſtat, aut acci- 
dat alteri, neutrum iſti ſpatio convenire vir 
detur. Non ad ſubſtanti dignititemipſi 
Patroni ſpatium eyehent, nec res ipſa patie- 
_ 


i 


 Ph;ſ. 4ufe. 
IF.12« 
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tur. Sed nec accidens eſt, quoniam omni 
ſubſtantiz extrinſecum eſt, & cum ea non 


circumfertur, eaque ſublata permanet; & ab: 


al lla re pendet. Prxtereo Zenonis 

iſtam argutiamz quod res omnis fit alicubi, 
ſpatium/ergo i fit aliquid abaliis diſtinctum, 
alicubiexiltet ;, unde ſpatii ſpatium erit, & 

: hujus ſecundt ſpatii ſpatium aliud, & fic in- 
Phyſ.177.2, finite; quod ludicrumeſt. ("Es my 70 by op 
'  mimw,d? aw nn, 7% mrs WTR, 0 T7 

es &'repoy Tporeny 3 ut eſt apud Philoſo- 

phum in Phyſicis) Ejuſmodi ratiociniis im- 
pugnatur {patii realis a magnitudine diver- 

fitas : at non minds validis in ſpeciem argu. 


mentis a{truitur. Nam primo, communes ' 


"I hominumconceptus appellando, videtur om- 
 _Hibus antinnata vel alicunde conquilita no- 
Pb1c177.1, fio ſpatii a rebus diſtinti, Ta oy]: myles 


<neuberes EH) Te, Inquit Ariſtoteles : 


he. Omnes ubi xerum animo ſeparant ab 
iplarum Effe. Quinimo vulgus hominum 

4 Jmaginari conſuerit b wAALutyoy A, COMMU» 
ne quiddam cunctis rebus ſubftratum, quod 

-  Infinitediſtendatur, & mwullis circumſcribatur 

| limitibus, quod omnino penetrabile fit, & 
facilltme quidvisin fe recipiat, nec ullius in 
ſe rei refugiat ſubingreſlum ; quod mobili- 
um ſucceſiones excipiat, & motuum veloci- 


Tates determinet, & rerum diſtantias- metia- * 


tur ; quod immobiliter fixum ſit, etiam quo- 
ad omnes ſui partes nalli rei alligetur, nuf- 


—} 


' 1 quamaliotransferatur ; qued immentz de- 


$1ique fit capacitatis vas & conceptacultum 
verila completens in le qur lunt, & quz 


- poſſunt exiftere, Tale quid omnes fere.. 


mor- 


% 
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' mortales phantaſiis ſuis inſculptum habent. 


Et quod revera tale guid exiſtat, prxter hung 
imaginandi confſenſum, germulta videntus 
arguere. .Quorum vis ut pateat, & aliquid 


; efhiciat, preitzuendz ſunt aliquz theſes aut \ 


aſſertiones, quibus ſuffulciuntur adducenda 
pro ſpatii realitate ratiocinia, Fximo, ma- 
teria non elt infinite extenſa, ſaltem. quod 


|  propefito neſtro lufficit, haud neceſſario ta- 


lis eſt. Nam unde neceſiitatem iſtam:habe- 


at? analſe? Non pium hor, cum Deocun-. 


Gtarum rerumoriginem toties diſertis verbis | 
aſcribant ſacre liter ; (Fa mis If aur9 % Fpb. 117.0. 
«5s hvy/Þy Z177505* 0) Exmous TH may [fy 3% C01.1.16. 
78 SVArpd 06640 errand; may\e I) urs ApolIP.11 
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eſt , Quicquid uſpiam eſt rerum , excepta 7/4. LXFT. 


Rulla: ingumera. paſſim | occurrunt talia). 1£5c. 


Nee ulla ratio ſuadet, nt & ſe potius jnfiti- 49.77). 


. tam, quam infinitam-habere_credatur ſubſi- =» 


ſtentiam : an a Deo? Quis ei (agenti 1:- 
berrimo& independenti)neceſfitatem impo- 
ſuit, ut infinitatem tribueret materiz ? 
Quo liquet indicio revera tribuifſe ? Num 
potuerit haud diſputo (quis enim divine po- 


- tentiz limitesaſſignet ?) At longe credibi- 
_ Jus videtur, ut reliquis rebus vires & po- 


tentias prefinitas.indidit, ita certos iplum 

materiZ terminos ſtatuifſle, Id quod etiam 
ſacroſanCta ſcripta ſatis perſpicue videntur 

atteſtari. FEcce (ſemel ac iterum dicit Rex 11-Chrov. 
fapientifſiimus) non: coeli, jie quidem coli HL. 5. 
ccelorum: capiunt te : hoc. elf, angaitiore!t #77.1%. 
tota. rFerum univerlitas, quam-ut. Deo coexi- 


fat ;, extimos ille rerum fines tranicendir ; 


adeoque materia non <2 ds fadts ad ;nhni- 
- 5+; £e Tl! 


&— 


A; 
mg_ 4. 
= 


Zo 
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. -- quis mentiscompos inficias iefit 2: Nil re-" 


trim protenſa, n-dum ut neceſlario talis eſt, 
Regeret Car refins , Taro neceſiartim effegut ma- 
rerizinfinire proterdathr, quonzam ubirung, fines 
ejus fixvamns, (empzr ultra ixj2s aliqua ſpuitiin- 
definite extenſa non modo tmagimamur, [ed etiam 


vere imaginabiliz; boc ef, realtd effe prrcips- 


my, ac profrde etiim ſubjtanitam corpoream in- 
definite extenſam in 13s contimert; quiz ſcilice? 
idx4 cjus extenſponrs, quam in fatto qualicanque 
contipims, eadem plane eff cumidea ſubſtantiz 
corporez.' Verum hec-ratio ſubtilior vide- 
fur quam folidior. Nam -primo materiam 


aftu infivitam nemo concipit, aut concipere 


poteſt ; indefinite vero protenſam concipere, 
nihileſt alind quam ejus terminos non attin- 
gere, vel nullos ei certos limites. in animo 
defigere ; ſicut vulgus hominum te!luris pla- 
nitiem indefinite profraQum exiſtimat, aut 
alians maris liftori, incerto limite definitum 
#quor cogitat ;- vel ficut arenas maris in:{e- 
finite mulcas concipimus. Porro, ex-eo 
cGuod ultra prefticuras quaſcunque metas 
foatia quz:m magingrt poſſumns , nullo 
:2Cto ſeguitur aflu matoriam aliquam ultes 
210rem exiftere. Id faltem - virifimiliter 
c0ilhgatur, 1ize p 

nempe Guic{uid 20s. ut evidenter poflibile 
pra mus dd valet divina poteſias efectum 
TEiGere, Piiunvero innumera nos imag1- 
nar, I nec {:n*e,nec Fre? unquany, 
puznat, & fatile poem imag!niri, nonſecus 
ac e vu}go quyiife adnotatum moda,tel- 
lirem a1 ſhmmas coli oras, & exp 
muntli me ly pertinzere ;, poltim Wlent 
wiliies majon, Loagh multis paraſangis 


j \ 


2 WS 
"« > ak. 
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ze polle talem exitere; quid + 


pro-, 
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propinquiorem, ftellas plurimis vicibts ny» 
m-roſiores,& ſexcenra talia factu neutiquam 
impoſlibilia, neque penitus abfurda, mecum 
animo volutare, quz tamen an idcirco vera 
crunt de facto? non certe magis quam ſo- 


mnia quzvis, aut xgrorum deliria. - Imagi-- 
nabilitas jgitur quantumlibet Tealis ad ſum- |, 
mun$rei poſſibilitatem aliquam, non aCtua- | 


lem exiftentiam ullat:znus coarguit. Ex 


- Imaginatione non infinitus aFtu, ſed utcun- 


que potentiz finito (determinate finito) ma- 
jor mundus comprobetur, Verdm ut peni- 
tus agnoſcamus, ſumma ſua ſubtilitas. hac in 
cauſa quantopere deſtituit & fugit Carteſi- 
vm, imaginationis iſtius de ſpatiis-ultramun= 
danis noltrz' perſcrutemur & paulo perpen- 
damus originem ; illamcerte, ficut alias ple- 
raſquenon aliunde quam ex ſenfibusnoltris 
hauſtam comperiemus. Chm quippe nil 
fere quicquam ſenſu quovis attigerimus, 
quin aliquid ultra fitum_ pariter fenfibile 


progrediendo fuerimus experti; preſertim_. 


cum ad ccoelum oculos elevando vaſtum un- 
dique 2x/ wa nullo perceptibili limite con- 
cluſum, & in ignotas nobis regiones procur- 
rens intueamur, hinc immenſum quendam, 
ſeu indeterminatum cceleſtis ſpatii gurgi- 
tem, in quo nubes pzndeant, venti diſcur- 
rant, ftellz ceu 'piſciculi natent, noſtra in 
phantaſia deſcrib-ndi nobis obrepit occaſio; 
a qua tamen ſenſione, vel ab imaginatfone 
contuſa eam excipiente, perabſurdum vide- 
tur de vera mundi, feu finita ſeu infinita, ex- 


tenſficne quicquam inferre vel decernere. 


Nam omnss ſenſio eſt fingularinm, ab exi- 


ſtentia vero cei ſingularis compertarh licet © 
| | > Ws; « Uup- 


. \ ” 
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WO | 
quidem deducere , quod atv4 quid fimile 
poſlit exiſtere, non autzgm quod aliud quid 
aCta fit vel exiſtat, ut aliquoties admonitum 
et. Taceo quod eodem jure parique ratio- 
ne, quibus materi necefſaria tribuitur ex- 
tenſionis infinitas, eidem #ternitas & in 'e- 
pendentia tribuantur ;' nam prout ultra 
quollibet mun.li limites aliquid ſpatii, fic 
ante quodris initium.* Pet quemvis finem 
aliquid temporis #que clays cogitatione 10» 
lemus imaginari; #terna proinde neceſlarid, 
& conſequenter etian independent. Secun- 


dum hunc argumentandi. modum materia 


demonltretur, que tamen divine perfeCtio- 
nis idiomata periculoſum fit, & Chriſtiano 
Philoſopho ſummopere- Gavendum, alteri 
quam Opt. Max. Deo adſcribere. Ratum 
izitur fixamque fit wateriam, ſeu molem 
corpageam non eſſe pcnitys*interminatam, 
ſaltem nu effe talem necefſarid. Hoc pri- 
mo [upnonatur. Adſurfigtur quoque (ecun- 
dd, quoi Deo competat poteſtas, prout ad- 
lubelcet-iph, materiam exiſtentem adau- 
gendi vel imminu=ndi, hoe eft, e nihilg pro- 


creandi quantum velit , & quamlibet ejus_ 


portionem in nihilum redigendi. Jubet hoc 
tides, cogit pietas admittere ; nec reclamat 
ratio, ſed potins ſufragatur & ſnadet. Nam 
ex eo quod concipere poſſimus materiam 
ampliorem quavis pretinita,- nil ohitat quo 
minus, imo ſatis evidenter inde con'ectatur, 
quod Deus omnino vyaleat id effeftum dare. 
Quod it poteſt ampliare, pari poteſtate po- 


te!t minuere, quamque de novo pertexuit te- 


lam eadem facilitate retexere valet; quini- 
.* P . . . o - 
mo quia nobis contractiorem imaginari - 


= 


—— OR 


/ 
\. 


I 
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| os mundos condere, ficut & nos contitos ima- 
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eſt, imo nullam ſupponere, divine potentix 
ſubjacebit illud przltare. Ad hectertio fa- 
cillime concipitur, & mulla ratione negari 
deb<t, poſſe Deum quamcunque rem in ſuos» . - 
quem nunc obtinet itatu fituque conſeryare, 
{tc ut 2 nullis extrinſecus accidentibus: im- 
mutetur intrinſice, nedum ut eius natura pe- 
.nitus deſtruatur : ut nempe reCta linea, pla- 
na ſuperficies,circuli circumferentia,ſphzri-. 
ca orbicularitas tales permaneant, quicquid 
extra illas fieri contingat, hoc eft, tametſi 
circumjacens omnis materia quomodocunque-- 
mutetur, tollatur, aut annihiletur- Qui- 
bus pro jure noſtro legitime ſuppoſitis, ar, 
que ſubſtratis ſpatii qualiſcunque realitas a 
magnitudine diftincta multis aditrui modis 
videtur. - -Prim», curh materia poſlit eſſe hi- 
nita, Deus autem efſentii ft infinitus, ultra _ 
materiz fines ſubſiſter, alias e;jus limitibus 
' clauderetur, aut finiretur utcunqu2g> nec 
; eſſet propterea infinitns. Ergo datur ali- 
quid: ultra , hoc eſt, ſpatium qualecunque. 
Et nifi- Deus ultra materizx fines exiſtat, 
poſſet imaginatio noſtra locum confingere, 
ubi non et, adeoque divinz exiſtentiaz mo- 
dum aliquatenus tranicendere, nec immen- 
ſum proinde Deum concipere poſlemus aut 
agnoſcere, Tum Deus extra hunc poſlit ali« > 


Zinari, non illosquidem nullibi, ſed alicubi z i 
dabitur igitur ſpatium aliquo?, in quo collo- 
Cari pollint & conſiltere. Novis quoque pro- 
ductis mundis intererit Deus, Ablque eo ta- 
men quod omnino moveatur (imnmobilitas 
enimett & immutabilitas omnimoda, eſt in- 
dubitatum divinzx perfeCtionis attributum), 
C 2: | - 
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1 1d guod aliter intelligi nequit, quam conci- 
piendo przſentem antea fuiſſ> ſpatio, in quo 
jam reponuntur. Ergo quos habemus, aut 
habere dehemns, de divina infinitate, poten- 
tia, immutabilitate conceptus ſpatiiqualem. 
cunque diſtinctam realitatem inyolrunt. 
Porro, materialis muncus ex hypotheſi quam 
aſſeruimus terminatus aut termigabilis, ali- 
qua figuri preditus erit, & proinde quivis 
figura predirus ſupponi poteſt. Sit erg 
ſph#zricus; & quod etiam ſupponere licer, 
{tatuatur alivs eum contingens 1tidem ſphz. 
ricus ; is priorem unito. punto continget, 


iZitur inter alia ſphzricarum punCta medi- 
um guid; hocelt, aliquid ſpatii, interjacebit. 


Sumantir enim in coptiguarum ſphzrarum 
ſuperficiebus duo pun&a quzlibet, extra 
contactum, hiſce dico ſpatium aliquod inter- 
jici ; ſfineges, ergo duo iſta punCta ſeſe con- 
tingent, contra clariſſume demonſtratum in 
Geometricis theorema. Item conneCtantur 
cuo ſphrrarum ilfarum centra reCta | linea 
per contactum, ut Geometria quoque docet 
ac probat, tranſeunte, ductaque intelligan- 
tur e-centris ad diCta extra contactum duo 
pun&ta duo radii ; quoniam igitur ex adver- 
ſariorum ſententia difta punCta ſibi contigua 


ſunt, e tribus reCtis conſtituetur triangulum, . 


cujus duo latera tertio adzquantur, itidem 
contra clariſhmum & certiſhmum Geome- 
trix theorema. < Rurſus ſupponatur ubicun- 
que in maſſa corporea dux ſphxrz concen- 
fric®, ipſarſimque ſuperficiebus interjacens 
 materies annihiſetur, aut amoreaci alio 
(i4 quod 3 Deo preltari poteſt ex preſtra- 
_ fis) ergo he luperficies, ft aihil intercedat 
: | | ſpatii, 


\ 
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ſpatii, fibi coincident, etſi millies iſta major 
{it hac (fupponamus enim ex antediCtis quo 
utraque ſpherica ſuperficies ſuam»retineat 
magnitudinem, non obſtante medii corporis 
evacuatione, quz extrinſecus accidit, & nis. 


hil in illis internum mutat ; ipſarnm utcun- - 


que magnitudinem & poſitionem' ſartas te- 


. Etas conſervante divina potentia). Eodem 


modo fi verticem inter & haſim pyramidis 


- quicquid intereſt medium auferatur, quando 


nihil ſpatii relinquitur, ipſa quoquam modo 


disfungens, punctum yerticis adjacebit pro- _ 


xime punCtis omnibus baſis , adeoque toti 
baſt congruet &adxquabitur. Hzc & innu- 
mera talia conſeCtari videntur ex negatione 


Tealis ſpatii, communibus hominum ;concep- - 


tibus non minds quam Geometricis decretis 
repugnantia. Preterea duriuſculum vide- 
tur , ut mundana materia quoad ſe totam 
plane.ſtatuatur immobilis, aut poſito rei di- 
Ixcidandzx gratia, przter unam ſolidam 


_ _- ſphzram nihil uſpiam exiſtere, quod iſta 
--* ſphara nEquidem a Deo transferri poſt, 


aut circa axem rotari; neque ae:qopey (ut 
Platonicis utar vocabulis) admittere, Id 
quod ſatis infert manifeſte ſublatio ſpati1. 
Nam quum in hoc utrovis motu, partes enn- 
cem inter ſe retineantſitum, eandemque di- 
{tantiam, quomo1ocunque ferator totum, 


_ non aliter concipi potelſt ipſum moveri,quam 
' ex ſpatii ſucceſſiva mutatione, ſcilicet ut una 


pars ſpatium ſubingrediatur a priore dereli- 
ctum, une negato ſpatlo tollitur ejus moh1- 
litas. Stringit hoc quod alicubi notat Ari- 
ſtoteles ; "Om «x av £1) 6 797), & wa 
xiptois ms UW 4 x2! oxov* Net ray Þ 
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ages circumitantium piopenſfone ad 
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ſolns przltat occafionem\nyMs, (qui ſcilicet 


ab{que ſpatii poſitioneAgx\concipi poteſt ) 
cxlumque pre omnibyy pgtifſime videtur 


_ effe in loco, quia maxime moyetur : nec ta- 


men 1d (reſpectu primi prxcipuique motiis 
aurni, quem reſpicere videtur Philoſophus) 
{e07n62m partium fitum ac diſtantiamKlla- 
ren'!s variatur, at quaſt tota circumfertur, 
-2:2nns ergo -movetur aut non movetur 
>;211n9, Juatenus partes ejus ſpatia ſua per- 
zrotent, quzgque nunc Eoas plagas obfident, 
:0% exdem meridianum culnen attingunt, 
Dſumque confeſiim preterveltz veſperti- 
nas ad oras declinant. Neque. ſufficiet hic 
actionem a motu ſecernere cum Carteſio, 
quando przeter ſpatii mutationem nullus co- 
gitari poſſit actionis iftius effeftus. Uni- 
cam hiſce ſrperaddam ratiunculam : Quz- 
ro quid efficiat ut inter duo diſtantia corpora - 
tclis if commeatus, proclivis itus reditu(- 
I1v2 5 annon quia medium his interjicitur 
ipatium eis intro Treclplendis -paratum ? 
Ouid contra faciat, ut difhcile poſſimus inter 
<0 contigua corpora medipm alwud intru- 


, 


dere, imo non /potimus owftino, nit motum 


illis imprimendo ſatis validum,. quo procui 


amandentur, & a ſe invicem ſejungantur ; 
2nNon quia deficit interſtitium medi corpo- 
ris capax? Supponatur,e.c.yyter duo core 
pora A,Bcorpas aliud C reſigere, tum intel- 
tizatur hoc corpus C amovert , fic ut nor 
ata ſcilicet 


_ 
1 
ek 
of 
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ſuperiorem potentiam) ex eo ſecundum a1- 
verſarios immediate; nulla alia vi adhibita, 
nulla aGtiaone interveniente, reſultabit cor- 
porum A,B contiguitas. arctifiuma ; ſymple- 
2adum inſtar ſponte ſua collidentur, & con- : 
tinub nullus hiatus relinquetur ; adevque 
&1fficilimum evadet, ut corpus. C impetu 
converſo ſe in priorem locum reſtituat, vel 
corporibus A,B rurſus intercedat, niſfi cor- 
pora iſta valiva virtute disjungantur. At 
'vix intelligi poteſts cur tantopere vis ma--/ 
Jjor requiratur ad tantillum ſemovendas res 
fibi contiguas, quam ad quantalibet diſtan- 
tia ſeparatas ſihimet admovendas; quamob-* 
rem tam ultronee coeant, tam dirimantur 
invite : quid in cauſa fit quod priorem {ta 
tum nallo negotio, nullo cum motu deper- 
dant, in eundem vix niſu vehemente, motu 
multo reponantur ; cum ſicut a Thebis Athe- 
nas, & abAthenis retro Thebas eadem fit 
via, fic ad conjungenda quz dilt2znt, & reci- 
proce disjungenda quz ailident, vis eadem, 
par motus, ejuſdem ſpatii pertranſitio po- 
{tulari videatur. OQuinimo ſubobſcurum 
eſt illud quamobrem juxta contrarianr ſen- 
tentiameodem infſtanti, quo corpus medium 
elabitnr, non confeſtim attingant ſe ripz,, & 
non ſucceſſurx materiz pragudatur infer- 
creſſus ; cam vix infinite. velox, nedum tar- 
cus (quales in natura pluſcult dantur) & te - 
{iudineus ſifficere videatur motus. e1 con- 
greſſui preceniends, utpote cum Hhic nullam; 
actionem deſiderat, & pcr meram infian- 
tiſime reſultantiam emergat. Quod tt fa- . 
cilid® aut citins coalueritt corpora termi- 
- nantia, quam ——_— materiz pars 
: 4 An- 
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ingruens precedentem afſequatur, obſtrua- 
tur oportet -omnis fluxus, & motus fi{tatur 
ac auferatur, id quod nemo neſcit quam per- 
petuz diſcordet experientiz. Annon fim- 
plicius .& clarius expediantur hzc- dicendo, 
propterea per adjacentium corporum com- 
miſluras iter perrumpi difficilius, eo quod 
deelt intervallum, quo corpus influens reci- 
piatur; ſel inter nonnihildiſhtos corporum 
terminos idcirco promptum haberi tranſt- | 
tum, quia campus exporrigitur medius, pe- 
netrahilis & capax ingreſluri tanti corporis ; 
adeoque ft depleatur vaſculum non collabi la- 


.. tera, nec {i repleatur divelli (quum impoſh- 


bile viceatur illud, & hoc minime neceſſari- 


--um) ſed poſitionem eandem, eandem inter-. 


capedinem, eanden capacitatem invariate 
rctineri. - Pretereo guas pro vacuo ſpatio 
fleu coacervato, ſeucorporibus interſperſo) 
rationes adducunt & experimenta phyfica, 
tum quia nimivm in his etiamnum contrivi 
t-mpotis, & adhuc operz multum gdepolce- 
ret iſforum examinatio, tum quia plcraque 
f-.1vi vel utcunque poſſenteludi per materiz 
ſuntilis, motits circularis, & inzehnite divi- 
{:hilitatis non abſonas acleo, nec inconcinnas 
tpotheſes. Ita ferme diſceptatur utrin- 
que ; quidergo tandem ſtatuemus? quomo- 
do conciliabimus has adverſa fronte pug- 


| nantes veriſimilitudines & undique circum- 
ſtdentia nos incommoda declinabimus? Ni- 


hil ego certe, nihil in re tam ardua lubrica- 
que pro vero venditem, aut afſeyerem ccnfi- 
clentilus; at ft dicende fententiz neceflitas 


_ Incurheret, & quid vero mihi videatur fimi- 
- ligs jn medium cogerer producere, ne con- 


Ceptibes 
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ceptibus hominum nimis adyerſarer, & ſa- 
croſanCtis Geometriz ſcitis impingerem, di- 
cerem. primo ſpatium revera dari, diſtin- | 
&um a magnitudine ; hoc eſt, jillo nomine © 
deſignari quid, ei conceptum teſpondere, Y 
fundatumi in re, alium a concepti magnitu- 
dinis, ac ita quidem ut ubi non exiſtit mag» 
nitudo, quamvis ea non exſiſteret omnino, 
ſpatium njhilominus extiturum. Dicerem 
ſecundo, ſpatium noneſle quid actu exiſtens, 
aftfique diverſuma rebus quantis, nedum ut 
habeat dimenſiones aliquas fibi proprias. 2 
magnitudinis dimenſionibus aCtu ſeparatas. 
Quid ergoerit ? quid bi yult hic griphus ? 
Non admodym mihi placeo, nec audeo ſpe- 
rare me volys ex reſponſo meo ſatisfaCtu-- 
rum ; at quia dicta ledeſt reſpondeo, ſpati- 
um nihil eſt aliud quany pura puta potentia, 
bilitas, aut (vocabulis 
zOnibjlitas magnitudinis 
eam- explicatam do: 
undum, nullum alicub1 
ycredere fas eſt & pinm) . 
at potuit-etiam-tum exiſtere quantumcun- 
que cor fas, otuit hoc determinatam poſiti- 
onem obtinere, volente ſcilicet & effeltor? 6 
Deo : hoc eſt, fiat: ſpatium. Ultra molem + 
mundanam nullum corpus excubat, nulla re-; 
peritur aCtualis dimenſio ; verim poteſt ul-/ 
tra ipſam corpls aliquod conſtitui, aliqua 
realis dimenſio extendi, hoc eſt, datur ſpati- 
um ultramundanum. Inter -hos parietes 
cmni per divinam potentiam exclusi diſten- 
Laque materia, nullum corpus Jacebit, at po- 
tit aliquod reponi hoc eſt, datur ſpatium | 
il};s interjeftum. Inter duas denique magni- - 

tudines 
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tudines adjacentes ſeu contiguas, nulla ma- 
enitudo potelt interponi; hoc eſt, nullum 
datur inter ipſas ſpatium aut intervallum. 
Poteſt inter duas iſtas turres protendi funicu- 
——_— hoc eſt, datur inter ipſas 
ſpatium ſeu diſtantia decempedalis,, (Ubi 
potelt obiter adnotari ſpatii cujuſlibef ſingu- 
Jaris naturam eſſe quodammodo determina- 
tam, & quodammodo indefinitam ; -determi- 
nata quidemquoad Mathematicam ſpeciem 
& quantitatem figurz ſux (elt enim capaci- 
tas non omniſcunque, ſed talis & tantzx ma- 
gnitudinis) indefinitam quoad alias qualita- 
tes, & phyſicam ſpeciem, nec non quoad in- 
dividuitates, ut ita loquar, magnitudinum ; 


(eſt enim capacitas cujuſvis magnitndinis' 


tantz talique figura predite : inter .tera 
nempe vaſis cubici ſpatium habetur recipi- 
endo cuijvis tanto cubo ſeu aqueo ſeu aereo ; 
non vero potelt adxquate occupari, vel re- 
pleri a corpore pyt&amidali vel ſpherico, ne- 
que majorem. cubum admittet.) Hinc non 
denoratur ſpatii vocabulo Neue, quodvis 
poſitivum, aCtuali dimenFone preditum, 
au extenſum ex ſe, vel diviſibile, vel ter- 
 minatum, ,vel pertranſihije, vel congruum 
corporibus ; at ſolummodo notat & ſ1gnifi- 


cat corpus aliquod taliter extenſum, eo mo- . 


do figuratum, tali menſurze adaptabile, vel 
fimul una vice, vel ſucceſſive per motum EXxi- 
!tere poſſe. Non aCtualem aio, ſed naturx 
tantum ſux conſentaneas agnoſcit figuras, 


dimenfiones, partes, n-mpe potentiales ; - 


Hoc pacto, capacitas admittendi corporis 
alicujus 1ncludit capacitatem agmittendi (re - 
tecive) lineas & ſuperficiesz potentia 1- 

__"neam 
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neam quadruptdalem interponend1 continet 
potentias interponendi lineam pedalem, & 
bipedalem, & tripedalem, & alias minore 
numero denominatas, Potentia circulum 
intenſerendi potentialem, implicat rotundi- 
ratem perfectam. Neque quantum aut 
quale fit ſpatium immediate vel ex ſe primo 
cleterminari vel agnoſci poteſt, nec nift per 
menſuragm, aut determinationem magnitu- 


{linis alicojus realis ipſam occupantis; ut 


ve. 3. ſpatium duabus urbibus interjequm 
quantum fit aliter dignoſci nequit, quam de- 
hgnate ſuper terram (velaerem tranſeun- 
tis) linex quodam padcto longitudinem eme- 
tiendo, Nec ided merum nihil eſt aut te- 
mere confiftum hoc nomen, ſicut hircocervi 
vel chtmz1#, ſed in eodem entium ordine, 
quo creabilitas, ſenſtbilitas, mobilitas, & cu- 


- Juſmodi poſſibilitates, merito jure reponen- 


FY __ 
_ 


cum (iltis vero nemo fere non aliqualem ade 
judicat realitatem) nec ferme video cur hu- 
juſmodi ſpatium non xzque ſit ens, ac 1pſa 
contiguitas, cui directe videtur opponi. 
Contiguitas enim eſt modus magnitudinum 
{fiznificans'nullam ipſis motu ſecluſo interpo- 
11 poſſe magnitudinem; ſpatium vero con- 
tra modus earundem , quo innuitur alam 
magnitudinem interponi poſſe, v—_ b 
quamvis loco neutiquam emoveantur. Hac 
autem ſpatii notione ſuppoſitz conceſsaque 
licebit utriuſque prediftz ſententiz nodos 
ſolvere, dithcultates amoliri, Nam impri- 
mis nihil hinc divinz perfectionis preroga- 
tivis decedit, ens aliquod ſubrogando, reali- ' 
cer zternum ac infinitum, non productum, 
& non dependens-a Deo; ſed aſleritur po- | 

| | f1vs . 


42  /\ \ Leftiones Lect.I. 


| | 

tids ipſivs iflimitata poteftas, corpora pro 

y _ }labitu ſao procucendi diſponendique, Ne- 

' que coiacicet hujus talis ſpatii idza cunt 

idza magnitadinis, alt ab ea tantum quan-. 

5 tum aba&u potentia differet atque qiſtahir. 

Necalia przter ſubſtantiam & accidens en- 

tia nova trefert in cenſum, ac realis mundi 

donat civitate, fed utriuſque modum dunta- ' 

xat aliquem, &'poſthhilitatem copnotart. 
 Necalium locum defiderabit hoc ſpatium ; 

quia nuſquam aCtuali modo exiftit, at ubique 

ſfaltem crit ſuo modo, quia Deus ubique po - 

teſt magnitudines collocare. Neque dil- 

convenit hoc cum communi ſenſi ac lermo- 

ne hominum, qui cam ſpatium intercedere 

cogitant aut pronunciant, nihil_intelligunc 

aliud, quarn inter defignatos terminos poſſe 

corpus aligued interponi. Necinateriz de- 

ducatur hinc infiniras ulla, fed utcunque ta- 

lis extenſio confequetur, qualem ei Deus ul- 

tro volet aflignare. Nec ubiquitati diviea 

derogat omnino, que nl aliud fignificat, 

quam omni {patio Deum adefle, vel ubicun- 

que res aiiqua poteft exiltere. Cum Geo- 

metria vero confpirat & congruit ad amu(ſ- 

its fim ; nec enim depoltit hec, ut inter duo -. 
punGa, vel duos quoſcunque terminos medit * 

quid aftu reale ſemper intercedat, at ſaltem 
nonnunquam cin al:quibus calibus) ut linea, 

ſuperficies, ant, corpus poſtit intercedere. 

Satisfacitetiam Phyſicorum experimentis & 
phznominis, vacui ftartim ets prehens, 

; quantum ſiftcit recipien.!is corpuribus, & 

© mMotihus ſuis peragendis, nec tamen aliquid 
immiſens fititi; vacn; veris aſtualibus di- 

- menſionid!:{ {n)uth, quate part.,m mundi di- 

\ | midiam, 
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midiam, corporſamque principium cum afſe- 

clis ſuis ſomniavit Epicurus. Ut preteream 
quomodo pateat hinc, quod immobile bt ſpa- 

tium, neque cum corporibus aſportetur ; 

quia nempe cum corpus unum alterorum 
confinium aut interſtitium deſtituit, rema- 

net nihilominus iſta poſltbilitas, &-nihil hinc 

obſtat, quin alia corpora #que vicina, paTri- 

ter intermedia ſubltituantur & ſuccedant. 

Obiter adnoto quam deſcripti ſpatii notio- 

nem illi, quam tradit D. Hobbius ſpatit, 
definitioni pene videri e regione contrart- - | 
am. Spatium is definit, Phantaſme rei exi- Cap. It. 
ftemic quatemu exiftentis. At (i ſpatium eſt yg, cg. 
phantaſma (ut ſane non eft, ſed objectum 
 Phantaſmatis, imaginabile quid, non ipſa | 
1maginatio,nec imaginationis efieftus)phan- 

taſma potins erit rei ſeu poſſhbilis, quamut + 
exiltentis. Quippe cum ſpatium concipi- 

mus, magnitudinem aliquam poni, velexi- 

ſtere poſie, non ſemper aCtu poſitum aut exi- 

ſtens concipimvs , ut ants:mundum condi- 

tum, vel extra mundum prezſentem, ſecun- 

dum pr #dicta. -Quo4 & jphus premiſtis ra- 

tiociniis magis convenit, quam ejus propria, 

quam ex iis colligit, definitio. Nam confi- 

Cto rerum omnium interitu, remanſurum af+ 

firmat in animo ſpatii phantaſma ; atqui line 
gere res omnes ſublatas, & eaſdem velut exi-) 
{tentes cogitare ſunt «ove )z* reſtabit po- 
tius idza rerum ceu poſſthilium. Quin ipſe 
totidem verbis ait, Nemo ſpatium tdeo e(Se di- 
cit quod occup.ttum fot, ſed quod occupari poſſit, 
a vero non abludens, fed a ſcipſo diflent- 
ens: ſpatium enim per occupationem quo- 
 dammodo definit efle ſpatium, quatenus per 
| adtum: 
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atum potentia velut extinguitur. & ceffat 
vlterius poſſibile, cum quid jam exiſtit ; nec 


-matle vulgo dicitur in vaſculum repletwmn ni- 


hil infundi poſſe, propter de{ettum ſpatii. 
{ed me neſcioquz blanda Siren quantumvis 
refugientem allicit, & ſcopulis ſuis afthixum, 


 caſſibus ſuis irretitum detines 3 ad interioris 


MatHeſis portum veclis omnibns remiſque 
contendenti remoram injicit hrc qualis qua = 
lis 6Z@]:p1z3 philoſophia, Ut hanc de tpa- 
tio rzeexCamy, nimis equidem proljixain & 
ſpatioſam, aliquando clauilam, $& ceu iguram 
terminis circumſcribam, unicum lolummodo 
propolito meo conducens inſuper monebo, 
quod nempe quicquid Phyfici ſtatuant, hxc 
quam hactenus deſcripſt {patii concipicndi 


_. ratio ctim optime quadrat, tum abunde ſuth - 


cit Geometris; ft quid majus incfle depre- 
hendatur, aut attribuatur illi, neutiquam id 


iis officiet; aſt ni] amplius deliderant, quam 


ut talis concedatur integrcapedo, qua figure 
magnitudinum , falvis ſuis proprietatibus, 
incolumes periitant, ut ha per poſlibilem 
annihilationem aut remotionem, non con- 
fundantur aut. pervertantur. FE. g. Si duo 
circuli vel duz ſphzxrz ele continzant, & ac- 
cipiantur; ut ſupradictum eſt, duo extra con- 
tactum (in circumferentia- circali, vel in 
iphxre ſuperficie) punCta, flagitat Geome- 
tria non ut aliqua realis & actualis linea re- 
Cta du6bus iſtis punCtis interjaceat, ſed tan- 
tim ut potentialis quedam intercedat, hoc 
ett, ut aliqua duci vel interponi poſſit, vel ut 
ſeſ= non contingant, ſiquidem- repudiato tal: 
interfiitio. vel adferto punCtorum iſtorun 
contacu, c:rculorum & ſphxrarum natura 

: | %es 
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perimitur, proprietates peſſundantur. Ta- 


le ſpatium 1gitur indulgeri debet Geome- 


tris, ipſorum hypotheſibus ſubſternendum; 
eoque mag1s id quoniam congruentla, com- 
menſuratio, determinata_ poſitio, motus, & 
ipſa quadantenvs proportio magnitudinum 
cumeo cohzrent, per .id explicari poſſunt. 
Nam congruentia per\ejuſdem ſpatii poſſeſ- 
fionem, menſuratio-pey applicationem aut 


ſucceflionem congruam, fiths determinatio,: 


mottiſque per ſpatii identitatem, & alterati- 
onem commode deſcrihuntur, & quomodo 
pendeat ab his, his adh2reat, per hx+celuci- 
detur proportio, poſthac forſan 'apparebit. 
Ex diCtis, ut hec accommodemus inftituto 


noſtro, licebit Mathematico tales hypotheſes - 


procudere. Ponatur hoc aut illud ſpatium 
poſſe occupari, hoc eſt, quod inter deſfignata 
puncta, datas ſuperficies, expoſita corpora 
(quz nempe propter nature ſuz proprieta- 
tem, autex precedanea quapiant ſuppoſitio- 
ne ſeſe non contingunt) linex, ſuperficies,aut 
corpora (reſpective) poſlint interponi. Vi- 
ciſlzimque ponatur quamvis magnitudinem 


- ſpatium occupare, hoc eſt, ipſam inter con- 
tizuas magnitudines non poſſe collocari, ſed 


adjacentes utrinque magnitudines. ab ipſa 
dirimi & elongari, pro modo poſitx magni- 
tudinis. Ponatur etiamnullum uni fingula- 
ri magnifudini ſpatium alligari, ſed ab innu- 
meris aliis (pro mo 'ulo ſuo, ac magnitudi- 
num circumpolitarum exigentia) poſſe ſuc- 
ceſiive,ficuti res feret,adimpleri. (Eſtenim 
ſpatium, ut antehac expoſitum) non peculi- 


aris aliqua, fed quodammodo generalis & . 


indchnita capacitas) nec non. reciproce, 
Tz qucd 


>. 
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gu-d nulla magnitudo ſingulari cuipiam ſpa- 
tio aſtringetur. Adhuc ponatur, vel ut con- 
ſetarium e diCtis axioma utcunque athrme- 
tur, Qu-od plures magnitudines idem ſpati- 
um nequeant ſimul occupare (adzquate ſcili- 
cet). Nam actus. plures etiam plures ar- 
guunt potentias ; vel unus actus unicam po- 
tentiam penitus explet ac exhaurit; ergo 
plures maganitudines plura requiruntſpatia, 
vel una magnitudototam unius ſpatii conſti- 
tutivam capacitatem devorat. Sicut eXxi- 
ftentiam Petri totam Petri poſlibilitatem 
complet & quaſi ſatiat,efficiens ne polit ali- 
us idem numero Petrusexiftere. Item qui 
Tatione plures aliqux magnitudines unum 
ſpatium occupant, eadem quotlibet aliz 
polſent idem illud ſpatium occupare; un- 
de tota Magnitudihis poſlibilis infinitas in 
unum hordeacei grani ſpatium poſlit coar- 
Ctari; quod abſonum & abhorrensvidetur a 
fana ratione, Demum ex eo quod, idem 
Tpatium obtineant magnitudinzs, termina- 
tionemetiam &extenſionem, & reliquas his 
connexas magnitudinis affe&iones poſſide- 
bunt eaſdem, adeoque plures illz prorfus 
evadent exdem; precer enim iltas affeCtio- 
n2s5 quod magnitudinem conſtituat aut di- 
itinguar, nil ferme quicquam concipimus, 
aut opinor concipere poſſumus. Cxterum 
quod hc poſtrema ſuppoſirio(ſeu quis malit 
*axioma) pronunciat & pre ſe fert, exprimi 
ſolet impenetrabilitatis vocabulo, cui non- 
nalli primas: partes deferunt inter omnia 
magnitudinis attributa, quam merito vide- 
rint ipfi ; mihi nulla 7eoowmane placet, 


 omneſque reciproce affectiones pari loco 
£ 


ſunt, 
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{unt. 
tere poſitionem <jus (ratione lubnixam, ut 
vidimus,. & cxperientie quantum icimus 
perpetue conſetiraneam) Mathematicisefle 


pernecefjariam. Ei ſtquidem innititur quic- 
quid ex corporum pulſione, feu vi pultiva, - 


cveducitur in Mechanicis ; quicquid ex mo- 
tuum dependentia ſnboritur ia Geometria 
(qualis eft illa a Cartefio excogitata elegan=- 
tiſſima. curvarum- linearum deſcrintio, itt 
ejus Geometria, qux regularum truzene vel 


Iimpulſu certa ratione ordinato peragitur) 


quod fi plures magniiuedines tuem ſpatium 
{mul poſſent occupare, vel quod perinde din 
catur, una pot AFiam penetrare, noun vna 
neceario cedepet alteri, ſed immuta perfi- 
itens alteri tratifiruin prebere poſler, unle 
vana foret pulſfoais ſuppoſitio, nullus reful- 
taret (ex ſcientitica ſaltem nEc=itate) efte- 
Gus. Itaque neceilario ſupponitur a Ma- 
thematicis magnitudimim iImpenetranilitas, 
ideoque nen abs re fuit HAlins cum ratione 


 conſenſum, quodque non 1llicite ſupponi de- 


beat, offendifle. Pari jure vice versa ſup« 
poni potelt, quo:l nulla ſingularis magnitudo 
plura ſimul ſpatia poſſht occupare. Nam 
unus actus plaribus potentiis ſatisfacere ne- 
quit ; nec poſlibilitas ut Petrus & Socrates 


exiltant,ſoliPetriexiſtertia completur, Item - 


ua ratione fingularis una magnitudo plura 
{patia poſlidcat, eadem quibuſcunque ſpariis 
poltidendis fufticiat. Poſhr 1gitur zranum pa- 


payeris, aut arenulz minutifſimz magnitudo 


quicquid uſpiam eſt ſpatii replere, totique 
poſbilis magnitudinis infinitati coextendi ; 
quod nemo {anus In animum facile indycat 
ho D . 


Id tanttim nobis ex uſu faerit adyer- 


AT 


; - 
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cozitare. Ut preteream, quod eadem ma- 
Snituco plura ſpatia occupando plures ex- 
rtenſiones, terminationes, &-reliquas magni- 
tudinis affectiones ſortiretur, unde non una 
m2gnitudo peritaret, at in plures evaderet. 1 
Nec inutilis eithec ſuppoittio, ſed perquam 
neceflaria Mathematicis. 'Non ex ea depen-\. 
det quicquid ab illis de pofitione determina- 
ta ſupponitur aut-demon{tratur. Nam quo- 
modo, e. c, non frultra ſupponitur aut often- 
ditur punCctum aliquo.1 intra vel extra circu- 
um quempiam exiſterc, {i poſlit ſimul intra 
ac extra exiſtere? Quomodo dicatur iſta 
lea cum hac t#lem aut tantum angulum 
efficere, fi poſlet alium fitum tunc una obti- 1, 
nens altum quemvis angulum conſtituere ? 
Quomodo rea curvam tangere demon{tre- 
tur ex eo, quod tota prxter unicum pun- | 
ctum contaCths extra curvam cadat. quum d 
non repignet. ſimul in illa, vel etiam intra” —_, 
ilam jacere? Quomodo denique punctum | 
aliquod non efle_centrum circuli propofiti - \ . 
comprobetur inde, quod diametrum non bi= 
- ſecet,1i propter varios poſlibiles ſitus poſſet 
idem punctum biſecare ſimul, & non bilſecare 
diametrum 2 Quicquid igitur fit de Theo- 
logia Pontificia , nifi vera fit hypotheſis, 
eandem magnitudinzm aptam natam non 
eſſe plura fimul ſpatia occupaxe, penitus 
actum erit de tota Geometria., Lea de po- 
ſitione determinata quicquid oblervatudig- 
num ef?, non jam licet attexere ; prout ne- 
que de reliquis ali:s magnitudinum ſympto= 
matis, guz ſequentibus aferyanda ſuper- 
fant, -Unicum inſuper monitum adjiciam, 
ANagnal TN por: cam {ati Cgnationem, 
: | 
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& analogiam intercelere. Sicut enim (pa= 
tium ad magnitudinem, ita ſe tempus habe- 
re videtur ad motum, ita ut tempus ſit quo- 
dammodo ſpatium mouths. Quuin egim 


LS tem pus dic r (annus puta, meniſis,vel dies) 


nihil aliud indigitari videtur, quam tajem 
aut tantum interea motum peragi, vel inter- 


cedere, vel interponi poſſe; fcilicet una pe- ' 


riodus Solis In Ecliptica, reditus unus Lunz 
ad Solem, una coli (vel terr#) circa fuum 
axem revolutio. Sed hoc obiter, nam ut de 
tempore jam difſeratur plenits, ipſum tem- 
pus yetat & refragatur. _ | | 


"GS ET #- UL 
Enatura ſpatii, deque nonnullis. ei ſt« 
perſiructis vel adnexis hypotheſibus 


Mathematicis,. ſatis fuse .difquilitum elt -in 
Lectione prxcedente. Proxima magnitu- 


dinis affedtio circumſpeCtantibus objicit ſe 


(quippe non ita -procul a ſpatio diſtita, ſed 
ei propins adjacens) congruentia, cujus certe 
{uppoſitio quodammodo primarius eft tibi- 
cen, & precippum fulcrum totius Mathe- 
ſeds. Nam ab ea #qualitatis (quz quidem in 
Mathematicis utramque fere paginam facit, 


As 


 & quam Proclus IIctOn5y eo Tr me, cy- 


#opa. , principaliſþpmum & quaſi primilli- 
mum in quantitate ſymptoma vocat) optime 
mea ſententia formalis ratio deſumitur ; ſal- 
temejn{dem de facto veluti potiſimum xp7- 


742104, & Ppalmarium adhibetyur argimecns, 


D 2 (um: : 


Ad 4.1s 


F- 
5© © Lefiones Le&.lll, 
tum. Id quomodo fit operz forſan preti- 
- um fuerit oltendere. Quarta Primut ele- 


ment 1 Propo' 0 0 (qu a Proclo*FEy Seopy- | 
pa.ny dT% 50 & denſity non admo- » 
j 
f 


dum immerito-licitur) comprobans #quali- 
. tatem duorum triangulorum habentium 

xqualia duo crura, biſque comprehentos an- 

enjos xquales (gquoad omnia Zqualitatem) 
demoniiratnr ex Jlaternm & angulorum con- | 
grventia (adiumpto tantim axiomate, duxz — | 
rede linzx ſoatium non comprehendunt, © | 

ve] potius hoceovem recicente, Dux recte 

Iin:e terminos Þabentes eofdem - congru- 

ent). Abhac(adhibito duntaxar as hate, 

eofue etian per congreentiam dewmon'ra- 

{14s ECUE nol hoc oft; rd-m: 1s) f1 #qualibus 

F-QUA ne avdantur tot2, vIil ff tb xqualibus 

£m2!tia fubrrahantur re” dua fibimet exz- 
3u4ntur) demon tratur 2qualiras triangulo- 

4 3b a© 3; iratlelog-ammorum ſuper cafdem 

ies, & infer cal ein paralelas confſtituto- 

{im Inde pr axioma, fue eidem #qua- 

1 ſn t; 2q—_ {121 muta» (quod itidem 
$1014.07 congruentiam demonſfrari po- © 

toi!) de varalle elvrramm!s atque triangulis 
Liper o—_ >aſes conſtitutis idem demon- - 

Gratur. Ab his, edhibita {olummodo pre- 

terea Proport '002;;jum definitione, deduct» 

{Ur paraliclogrammoram & . trigonorum 

x:qn= altorum 1.3 fu ils tafbos, vel #quales 

Males habont;ium cam fuis baſibus proportio- 
naiitas. Hinc @ @qutangal rum ftriangule= 
ram Amilitudo, tum in 24u2libus & unum wy 
anguum gn m Hacentidus triangalls & 
»atallelogramins, rFectoroca- laterum (Circa 
Bars angnt35s) Þ: : OPOTLLO, -PESm wtatimque 
eX 


» _ - 
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| ex reciproca proportione laterum xqualitas 
| figurarum, alizque reliquz .quy» prefertim 
' inlexto continentur elemento planarum fi- 
gurarum affettione; principales derivantur. 
[ Aliter etiam (non adhib;th quarta- primt ele- 
| menti) ex ſola fers congruentia d2ducantur 
 Iſtze triangulorum E: parailelogrammorunt 
Xqualitates atque propot tionalitates ſupra- 
dictz, per egregiam illam a Cavallerio non _ 
ita pridem in lucem -uſumque communem- 
protrattam methodum indiviſibilium, foe- 
| cundiffimam noyorum in G-ometria reper- 
;6 torum matrem. Cujus certe pulcherrimz '& 
[= & utiliſimz metho1i (ficut ejus author ipſe \ 
non obſcure infinuat) fundamentum in con- 
gruentia ponitur, ex congruentia demon» 
{tratur. ficut apparebit primas libfi de Geo- 
metria indivifibilium ſecun1i, vel itidem pri- 
mas aliquot Exercitationis prime ejuſdem 
auctoris, propoſitiones attentids inſpectan- 
ti. OQava quoque primielementi propoſi- 
£io (circa #qualitatem angulorum fubtenſo- 
rum Zqualibus lateribus, in triangulis fibt 
mutu> equilateris) quz Geomctricorum 
Theorematum elt altera uberrima ſcaturigo, 
per omnem eam preſertim que circuJorum 
affeftiones ſpeculatur Geometriam diffuſa, : 
demonſtratur iſthic. nec aliter demonſtrari 
poteit, quam (immediate _ſcilicet aut m-dia- 
te) per hanc £q«;4omy, Ut prxteream par- 
ticulares alias complures, quz hujus ſippoſt- 
tione ac ſubſtdio nituntur demon!{trationes, 
extantes apud Archimed-m, Pappum;.& ali- . 
. os inlignes Geometras. {inde -meritd- vir . 
acutiflivmus, Wjllebrordus Snellins luculen= Sei, prof. 
”_ __ - tiſſhmum Soda Geometriz ſupellectilis ad Cy:19-" 


ne mor, 


; 


a 
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inſtrumentun hanc ipſam epz2wmy;, Fam 


: ——Sgituc in dejnonlitrationiÞons Mathemeticis 
ot faiti.linnt & reſpnunt. ut Mechanicz 
crallityiinis ac 4y'wraes aliquid re:iolken-. 
tem, iphſiimam Geometriz baſin labefacta- 
re ſtudent ; atimprudenter & frultra. Nam 
£3xewmy Geometrx ſuam non manu ſet 
mente peragunt, non ocvli ſenſu ſed animi 
jucdicio i{timant, Supponunt{ id quod nulla 
manus pr #ifare, nullus ſenius diſcernere va- © 
let) accuratam & perfettam congtuentiara, 
ex eaque ſuppoſita juſtas & logicaselicir.nt 
conſchuentias. Nullus hic regulz, circini, 
vel norme uſus, nullus brachioruw. labor, 
aut laterum contentio, rationis totum opus, 
artificium & machinatio eſt; nil Mechani- 
cam ſapiens evs; ay exigitur ;z nil,inquam, 

' Mechanicum, nift quaterus omnis magnith>. 
io fit aliquo modo matcriz involuta, ſcq1 - 
bas expoſita, Viſibilis & palpabilis, fic ur 
quod mens intellig1 jubct; id mayus quadan- 
tenus Exequi poſltt, & contemplationem pra- 
xis ntcunque conetur Zmulari. Quz tamen ) 
imitatio Geometrice demonſtrationis robur 
2c !lignititem nedum non infirmat aut depri- 
mt, at validins conſtabilit, & attollit altivs, 
+4 ſumpte ſuppoſtionis realitatem ac poſli- - 
bilitatem, (que ſane genuinum eſt, ut ſxpins 
x innuimns, -omniſcungue ſcientix fundamen) 
. hs ofte:itans fenfhbus; & rationis auctori-. 
ratem tuiciens {uffragioexperientie. Vir- 
tis adeo maximyg, non Habis alicujus aut 

54 demonſtrationes accuſant congruenti- 
17 1ſhibentes, qui Mechanicx cognationem 
"1x aJſpergant;z nl eisrevera aliud quam 

*amiParitate n & faciitatem eximiam, nimi- 

ara 


, oh 
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IU , 


amevicentiam, & quait nobilitatem expro- - 


brantes. Sanc nec iple Ramus, quanquam 
in veteres haud equus adeo vel benignus 


55 


quid hic habet quod culpet, at calculum ſu- 


um adponit perlibenter, & a congruentia 
ductam argumentationem vehementer -ad- 
probat , collaudat, uſurpat. oc, inquit, 
demonſtrations Euclideax genus tam expeditum, 
t#mque facile, vehementer amplefor. Sed 


Schot., 
Math, lib, 
FV1ll. 170. 


quid receptum communiter ac ab ipl.s Geo- . 


metriz principibus & cory phz#is(Euclide, Ar- 
chimede, Apollonio, Pappo, aliiſque) uſur- 
patum demonſtrandi modum contra ſciolos 


neſcioquoy, propugnatum eo ? Quin ejus 


potius naturam, & qualis fit hxc congruentia 
Mathematica propius intueamur. Congru- 
entiam per ejuſlem loct vel ſpatil occupati- 
onem, poſſeſſionem, repletionem deſcribi ſo- 
let. Eam vero triplici modo faCtam concipe- 
re licet ; per applicationem, per ſucceſſio- 
nem, per mentalem penetrationem. Per 


applicationem, cum una magnitudo ſuperims 


polita vel appoſita concipitur alteri, fc ut 
illam omnibus ſvi partibus immediate con- 


tingat, & nnſquam ab ea recedat aut ſepare- 


tur. Utcum menſura rei meniuratz (virga 


ſuper terre planiciem deſignat#) applicatur 
& coextenditur ; in qua applicatione partes 
unius lougitudinis omnes alterius partibus 
exaCte reſpondent, & aliz alias immediate 


zruunt hoc mote. Per fucceflionem , cum 
univs magnitudinis amotz locum ingredi 
Oncipitur altera (veluti cum efusa aqua -< 
va'calo vinum infunditur} congruere dican- 


putes menſoria telz limbo, vel rectz line 


_ contingunt, adeoque iſtz fhi invicem con- . 
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tur iſtz magnitudines, ob identitatem ſpatii 
quod occupant ſucceſſive. Per mentalem 
penetrationem, cum duorum corporum ma- 
gnitudines per ejuſderm foci ftmultaneam 
poſſetionem coaleſcere, cointidere, & tan- 
quam coadunar! cozitamus. Quo fere pa- 
Eto ſupponunt Perſpective ſcriptores inter 
ocuJum & objeCtum radians interpoſitam ta- 
bulam , velut ubique_ perſpicuam, a lucido 
quaſi cono vel pyramide penetrari, fic ut 


trajicientes radios nuſquam impediat, at re- 
Cipiat in ſe cunctos, eorumque velligia fibi 


velut impreſſa. vel unita retineat. Ex 
hiſce congryentiz modis, quz per applicati- 
onem fit ex parte rei; ſolis quadrat lineis ac 
ſuperficiebus, quz ob indiviftbilitatem ſuam 
pollent alix alias ſe totis immediate con- 
tingere ;3 & per hunc contattum ſeipſas 
quaſi pen:trapr, & in unum coincidunt, 
Unde taliter. congiuas lineas & ſuperficies 
(hceceitgita fibimet gdjacentes, ut medi nihil 
interjaceitiſpatiinoro uns habentGeometr& 
14 voluifte' vicecur Euclides, ctim negavit 
4002995 r2CH15 linvis ſpatium compretendi; 
ut & quoi duo plana ſolidum ſpatium now 


_concludunt. Etqur plures lineas contigu= 


as, aut {c interſecanies terininant, puricta 
ſemper habent pro uno communi puncto ; 
ut & que plures ſuperhcies conjunttas, aut. 
je mutu> ſecantes dirimupt, extreroas line- 
as pro una ſumunt linea ; & que corpora 
difpeſcunt ſuperficies, in unam ſupponunt 
coaleſcere, 14 fibi poſtulandum cenſuit Vi- 
telo, nempe? cum due ſuperficies planz con- 
C2unt, mam es is firri fluperficiem. Pa- 
$41 patiore rcularis annyli poripheria 
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CONCaVva CONVEXT circuli concentrici incluſ1 
peripheriz, vel annuli ſphzrici concava ſu- 
perficies adjacentis ſphere concentrice con- 
vexz {uperficiei coincidir. Corpora vero, 
propter -introverſum reduttam profundita- 


tem ſuam, lolisexternis ſuperficiebus.conti- 


uz funt, adeoque nulla parte ſai congru- 
ere potlunt, hoc applicationis raodo. Qua- 


propter e recentiorihus non nemo negavit . 


iis £9guamy omnino, competere. At fal- 
temad omnes univerſim magnitudines, quz 
per ſucceſhonem fit (mediante [cilicet come 


muni ſpatio) congruentia pertinet & exten- 


ditur. Quatenus nulla magnitucdo cuilibet 


uni ſpatio, nequewiciſſimullum ſpatium uni 


magnitudini peculiariter aſtringatur, & ab 
una dere!ifus Jocus ab alia tanta talique 
mag 1tudine poſlit occumari. Mentalis de- 
nique congruentia Mar nitucinur, vtiam ſo- 
Iidarum(quicqued pre: cus arbitretur Phi- 
loſophſs) haud abſurce ſupponitur a Gec- 
metris. ?.amgue primo per eam non aſſe- 
ritur actualis ſeu realis penetratio, ſed: tan- 
tum ab:rahitur mente, vel in confideratio- 


nem non venit corporum vis excluſiva pe- 
netrationem realem impediens : feu gene-. 


ralis & indefinita capacitas admittendi tanti 
corporis, que precipua ſpatii proprietas eſt, 


per ſe ſola ſeparatim confideratur. Quem 


concipiendi” modum ſxpe falſitatis abſolvit 
Philoſophus-;z «It ys) £59 f ©, inquit, 
wwulolov. Secundo, mentalis. ita pene- 
trationon aliter ſupponitur a Mathematicis, 
quam ut per eam dettruatur realis penetra- 
bilitas, & ablurda demonſtretur.» Nam ex 
@0 quod ſupponatur duo corpora locum eun- 
| ”, -. (ae 
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dem occupare oſtendunt, eandem efle utri- 
uſque magnitudinem, & proinde quod ſe 
penetrando definant efſe duo ; ade6que 
quod duo(formaliter duo) ſeſe nequeant pe- 
 netrare. Licet autem quidyis utcunque fal- 
ſum v=Tabfuxdum ſupponere, quo melins iſta 
falfitas ant abſurditas dignoſcatur. Nec 

alia fer* ratione falfitatis argui poſſit ulla 
Propoſitio negativa, G'am 7H &s advyd)y 

| & 7229911, hoc elt, ex cjus veritate ſuppoſita 
. conſequentia falſla detegendo. Sic igitur 
/ penetrationem hanc 2 6H#yoias ſuppoſitam 
adhibent Mathewatici, prout adhibent Illi, 

x qui magnitudinis ipſam Impenetrabilitatem, 

-_ ex penetratione ſuppoſita, conantur demon- 

. firare, Ipſamenim uſurpant Mathematici 
duntaxat indicandx vel comprobande mas - 
gnitudinum #qualitati vel inzqualitati, hoc. 

| uffque padto : aſſero duas ſphzras xquali- 

_ busdiametris deſcriptas xquart; nam con-- 

| cipiatur unius centrum alterins centro con= 

_. gruere, inde propter zqualitatem radiorum 

_qnorumcunque, uniuſcujuſyis extima ſuper- 
facies alrerius ſuperficiem »non tranſcenoet, 
 erg> congruent. totz duz ſpl-erz, ergo. ma- 

_  gnitndinem eandem habebunt, hoc eſt,zqua- 

"Hon les erntt. Quodfi Whatur unius' diameter, 

_ afrerit8diametro major, congruentibis/ut | 
-privs #} £7voray centris unius ſuperficies _ 
.ambiens alterius ſuperficiem excedet, (quyp- _ 

-_ - pequy Project ſuppoſitos.inxquales radios 
). .ecommnt centro longins diftet) ergo non 
erit eadem utriuſque magnitucio; hoc eff, 
ez propterea - inxquales erunt. , Quod 17 
quis fiftitiz haic penetrationi nihilominus 
moroftus obloqui pergat, ut ei fiat ſatis, adji- 

| FE Ci0 
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cio mentalem iltam congruentiam concipi 


polſe per modum fucceflionis, intelligendo 
{cilicer unum ſubduci vel evaneſcere, alte- 
rum in ejus locum ſubſtitui ; hoc eſt, iiſd.m 
terminis interponi, vel eodem ambitu conti- 
neri ; quomodo nihil ſuberit difhcultatis, 


quin eo fere modo concipiatur hec penetra- 


tio, quo ſphzra circa ſuum axem revoluta, 
ſeipſam quaſi penetrat ; quatenus ejus unz 
partes in alterarum locum continuo ſucce- 
dant. Equibus patet, quod congruentia nil 
fit aliud quamejuſdem ſpatii ſeu loci occuÞSa- 


tio & completio , five ſ{iqultanea five ſuc- 
cefliva; -ex qua magnitudinum aliqualis re-- 


ſultat identitas; & in unum coalittd. Nam 


indiviſibiles magnitudines, co quod (ſecun- - 


dim id quo indiviſibiles ſunt) applicantur 
fibimet invicem, ſimul idem ſpatinm occu- 
pant, & quaſi coincidunt; ſolide. vero ma- 
onitudines omnifariam diviſibiles revera 


' per ſucceſſionem, aut fimultanee per menta- . 
lem penetrationem in eoldem copcipiuntur , 
ſpatio reponi; curque iſto ſpatio,quoad” 


quantitatem unitam & identificatam, ejus 


interventu uniuntur & identificantur inter- 
fe. Sedut hujus ſymptomatis indoles ma- -. 
15 adhuc Eluceſcat, adverto prxterea.con- 
* g2ruentiam (eam przſertim que per #719z0y 


facta concipitur) variis modis, & per ali- 


quos quaſi gradus intelligi poſſe peractam. + 
. Primo, fic ur totx fimul magnitudines fitu 


partium nullatenus . variato ſpatium idem 
poilideant. Quomodo cunc{# recte linee, 
planz ſuperficies, #qualium circulorum pe- 
11pheriz, Zqualium ſpherarum ſuperhcies, 
1m:ls in xqualibus circulis, cy lindris; ſphe- 

| | ris 
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ris helicez, . & alia quzcunque perfeCtifime 
fimiles Choc eſt, ſfimiles & zquales) magnitu- 
dinescongruere poſſunt. Hic: ſummus eſt 


perfe&i me congruentix grads. Secun- 
C 


dd, fic ut ſucceſſive yer partes, 11431 non 
Immutato partium ita, eidem ſpativ coinci- 
dant. Quo pe*to ret» lin2y figure cvjuſii- 
bet perim=ter rect ec linex in, continurm ex- 
porreftx, & priſmatis ſuperfies iup*rfciei 
planz in directum poſite poteit ada n2tari. 


Q1i proximus et quail gra.iaz poſſtbilis con- | 


gruentix, Tertio, ſic ut omnia magnitu-. 
dinis utrinſque indiviſibilia an euntiem lo- 
cum ſuccedant, vtque etiammneutca poſitio- 
nem evariet partium, a ration= dum ro- 
ta vel circulus ſuper rettam lineam 1 ſem- 


- per contigzuam incedit motu progrefſivo, ea- 


demque tempore circa centrum ſuum volu- 
tatur, cjus peripheria dictr re*tz linex con- 
gruit ; puncta quippe cuncta - peripherie 
circularis omnibus rectz linex punct's ordi- 


ne continne ſucceiivo applicantur (que ex 


congruentia, ut hoc obiter moneam, manife- 
ſte perſpicitur aliquam rectam lineam peri- 


pheriz curve circulari adxquari, adeoque 


circuli tetragoniſmum non efie natura {v3 
prorſus impoſſihilem; id quod fic exprimit 
ſupradiftus acutiilimus Geometra in Cyclo- 
metrico ſuo; Tal utique eff Mechanca crcuit 


cujuſque revolutio, donec al idem peripheriz 


puni7um remrrat, unde cigeumduct occeperat ; 
quz illud quidem atguit, iy tanquam 0b oculos 
ponit retam altquam lineam (ircult perit:etro ve- 
vers aq#:lem exbibert poſe, Partque rations 
cum cylindrus circa ſuum-axem rotatus ſu- 
pra planam fiperficiem progreditur , Ejus 


CHIV2 


Le&.1. Afobemirice: 


curva ſuperficies dictz pilanx ſuperficiei ex- 
quiſite congruit. Omnes quippequz dein- 
ceps in cylindri ſuperficie diſpoſitz jacent re- 
Ez linzx parallel», paralielis omnibus in 
plana ſuperficic rectis lineis continu indi- 


vulsa ſerie applicantur. Quarto, fic ut fi- 


mul enndem locum occupent partium unius 
aliquatenus immutato ſitu, at ordine nihilo- 
minus conſervato, retentaque Priori fingu- 
larum contiguitate. Quomodo peripheria 
circr/;, v-l alia quzvis curva, fic diduci po- 
teſt aut extendi, ut inrectam lineam tranſe- 
at, adeoque rectz linex congruat ; & refta 
linea fic incurvari pot-it, ut in peripheriam 
circuli, vel in aliam quancunque curvam de- 
gcneret. Parique modo quryis curva ſu- 
perficies in planam <xtendi ,- viciſsimque 
quzvis plara ſuperficies in curvam inflecti 
poſfir, Et quicem (ut hoc nounihll ulterius 


expiicemus) in multis quomodo hant e refis 


lineis linex curve. X in quas hz reCtas re- 
' ſolvantur ; nec non ce quibus plani3 oriantur 
curve ſiptrficies, latis liquido diſcerni po- 
teſt; idquod curvarum linearym Z#y9vyos, 
curvarum ſuperficierum Taumyms appelle- 


tur, E.g. quoad curvas ſuperficies; ſuper- 


ficies curva cylindri nihil eſt aliud quam pa- 
rallelogr: mmum reCtangulum, habens baſim 
#qualem neripheriz circuli, qui baſis eſt cy- 
lindri, eandemqu-: cum cyliniro altitudi- 
nem ; cujus emne« linex rectz bati parallele 
in circulorum pe i pherias ncurvantur : un- 
de congruet cylindrica ſuperkcies huic pa- 


rallelogrammo, ft latus aliquod cylindri (hoc . 


eſt, aliqua recta ducta in <jus ſuperficie a 
baſe ad balim)ad latus parallelogrammt ap- 
| - plicetur, 
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dittendatur ; aut ft applicato latere paralle- 
logrammt ad latus aliquoll- cylindri planum 
ejuscirca cylindrum circumfleCtatur, ipſam- 
que velut inveltiat, & contegac undiquaque. 


plicetur, & dehinc tota ſuperficies in planum | 
j 
.,->Caonica ſimiliter ſuperficies nihil eſt aliud, 


/ quam (cCtator planus circuli radium haben- | 
tis xqualem later1 coni, & arcum #qualem , ) | 
= _ peripheriz circuli, qui baſis eſt, coni, cujuſque |: 


concentrici arcus in t6otidem perfectas circu- kd 
lares peripherias intorgnentur. Vel po- © £ 
tins liter, conica ſuperticies nihil eſt aliud 
quam triangulum reCtangulum, cujus altitu- 
do vel perpendiculum xquatur lateri coni, 
baſis peripheriz circuli, qui baſis elt coni, cf- 
juſque baſt parallelz omnes recix in tofidem 
peripherias circulars ſinuantur. Sic & 
Qtirva ſuperficies ſpk@rica Cnccnon alia quy- - | 
V:is curva {liperhcjes figure plane non bf | 
Mili rotatu procreata) ati tr;jinzum quog- | 
dam planum duabus tectie linets angutum re- 
Eturr confſtituentibus, & tuntensd linea cur- . [ 
v4 comprehentum facile redigatur. (Td au- | 
| 
| 
| 


————- 


tem qnomorlo fit, non eft in praſens expo-' 
acne) At gquoad curvas lineas, pre- 
Tec cirevii circumferentian, que nileſt aliud 
quam retta linea per: omnes ſui partes ubt- 
que fimiliter, aut uniformiter inflexa ; pre- 
rer hanc, iam, ſpiralis cylindrica , que- 
:2lignarum curvarum omniumelt fimplicifſt- \ 
ma, maxime uniformis & 64ozouerhs, Nihil 
cit aling. quam reCta linea parallelogrammi | 
iopradicti fad quod reducitur cylindrica fu- 4 
perficies) diagonio #qualis, & circa cylindri- . 
can ſunericiem conyoluta. . De curvis aliis ? 
2} reHas redigendis, aut ad alias diverſh ge- | 


It 
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neris curvas, jam conticeo, ne prolixthr & 
{tmul obſcurior fim, in re tantum ex tranſ- 
curſu attreftata,] Ad hunc vero modum 
quoque pertinet, aut ei perquam atlinis eft 


_ejuſmodi congruentia , qualis capaces ſunt 


of gy 


Zquales figure parallelis iiſgem lineis aut 
planis incluſe, Quarum omnes lineZ vel 
omnia plana in iiſdem parallelis intercepta 
ſunt xqualia. Ut duo triangula vel paral- 


lelogramma, non fibi mutud «quiahgula, ' 


vel duz pyramides (priſmata, coni, cylin- 


dri) inxqualiter inclinate, inter parallelas 


ealdem lneas rectas, vel eadem parallela 
plana, & ſuper zqualibus baſibus conſtitutx. 
Nam ut horum unum alteri congruat, debet 
ſitus partinm unius ad alterius partium poſt- 
tionzm accemmodar!, ivſarum tamen ordine 
non perturbato ; nec earundem que prius 


affuit contiguitate deperditi, Quintus mo- * 
dus eſt, cum ita peragi poflit &pqapoyn, ficut. 
_ partium quarundam poſitio varietur & orde 


pervertatur. Hic congruentizx modus om- 
nium imperfecihmus, & apprehenſu difficil- 
lIimus, convenit figuris homogeneis omnino 
f1bi mutuo aifhmilibus. Ut v.g. non Aaliter 
triangulum circulo, conus ſphxre.congru- 
ant, quam alterutrius partes tranſponendo, 
partem unius applicando parti alterius, 8 


. reſtdui partem in uno parti remanentis in 


altero, & fic perretuo, donec exhauriatur 
negotium, & unius omnes partes tandem al- 
terius partibus evaſerint applicatz ; quam 
rem qui diſtinctius expoſitam cupit, adeat 
conſulo prius infinuata Cavallerii loca. Ex 
his rem attentius experienti liquebit quaſſi- 
bet ejuidem generis magnitudines ſibimet 

in- 
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invicem, hoce't, lineas l:ineis, ſuperficies ſi- 
perficiebus, ſolicia ſolidis aliquo moco, hoc 
eſt, vel totas fimultanec , vel per partes 


(aut per indiviſibilia ſua} ſucceſſive, retenta , 
partium ſitu, vel eo nounihvl laxato, ſaltem 


iis tranſnoſitis, fieri Pofle congruentes. 
Quaſlibet, inquam, congruere poſſe .ſumen io 
congruentiam laxits, pro ceincidentia qua- 
vis etiam inad#quata ; quoinodo minor 11- 


nea recta, major linez rectz ſuperimpolita 


congruet ei, hoc eit, e; toto, licet non tot!, 
coincidet. . At ver» itrititis accepra con- 
-rnentia ſilis tribuitur equalibus magnis, 
..--»ndem precisc locum occupant, & nec 
©. *minos excetunt uſpiam, aut ab 1is 
EOS - jaſte complent ipſum, .& ipfo 


-- $217, Etquidem in aptitudine vel. 
* -,::; 5c congruendi, quz ſubinde predi- 


<2 ſunt magnirudines , nonnulli formalem 
conftituunt iptivs 2qualitatis rationem, & 
ipſmexea defhniunt, equidem mea-ſenten- 
tiinon male. Fx antiquis magnus Apollo- 


nivs inea mente fuir, ut patet ex ea quam 
Ppoclns adrucit & impugnat, demonſtratio- . 


ne celebris pronunciati, que edem xqualia, 
Que demonſiiratio ici! innititur huic xqua-» 
litatis definition, Ta- 7 cy7y Here 5071 To 
TROY EANMAOS 19% dp * & nuper D. tobbius 
noitras xqualia corpora definivit, que eun- 
dem Iocum. poltictere poſſunt ; Poteſt auten 
(ait) corps aliquod Iocum occupare eundem, 
gem a/md corps occupat, quainuvis non frut ejuſe 
dem figure, ſs mal flexione & rranthoſiuonue par- 
tium 14 tandem figuram redig! intelligatur. Que 
ab Hobb'o tradica vehementer exagitat, S: 
prrgqnim acute refelers conatur ejus egre= 
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Tius Elenctes; =t me judice, ne verum diflt- 


mulem, haud penitiflima cum efficacia. Ni- 


hilominus enim Apollonianz ſententiz ani- 
mg propins accedo, & xqualitatem ex poſit- 
bili congruentia commodiſhime puto defini- 
ri.  Quamobrem ita ſentiam, (quoniam id 
Fezoſs videtur,& ad res noſtras aliquid faci- 
at) adjungam non nullas rationes, neq; gra- 
vabor hanc rem aliquando curatins exami- 
nare. Id quod gradatim progrediendo 
» fatagam. Et primo quidem cum ſubdubi- 


a 


tari poſſit an ullamex pediat zqualitatis des : 


finitionem aflignare, minimeque neceſfſari- 
um id exiſtirhare yideatur Ariltoteles,s vv, 


propter equalitatis ex ſe ſatis perſpicuam 


notionem,'& ſigaihcatum nemini non abun= 
de perſpedtum; (Te aw, inquit Philoſo- 
phus, wi azubaye Thonuwiva,*dv 1 dViney, 
W a5 2Se Teh nowe s navldynn ompeive, ms 
19%. amo tows d&p:Aciv 67 wn ky * hoc eft, 
Afﬀetiones non aſſumit (id elt, non explicit 
docet aut exponit)-quid /egnificent, ut neque 
communis (id eſt, communium ſententiaram 
vel axiomatum termini) quid {gnificent a(ſu- 


mt (aut explicat) ; wt quid ſegnificet aqualia + 


equalibus ſubducere, quoniam id manifeflum eſt, 
& vulg» ſatis exploratum. Cum, inquam, 
{ic ambigi poſlit an debeat zqualitas omnino 
definiri, ego nihilominus rei Mathematice 
conducere reor, ut definiatur & explicetuc 
diſtincte quid per eam veniat intelligen- 


dum. Nam quum zqualitas fit ejuſmodi 


* ſymptoma, quod immediate ſenſum non in- 
Currit, nec experiefitie ſubjacet; at ex re- 
rum inſtituta comparatione reſultat (abſque 
comparatione ſaltem a nobis non deprehen- 
| | E ditur) 
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ditur) & cdm res diverſimode poſlint inter ſe 


 comparari, ideo requiri videtur, ut ex qua 


bj +. 


Fg 


qualique comparationg, quando & quomodo 
reſultare concipiamus equalitatem, per cer- 


«um aliquod argumentum, in:iubitatum xpz- 


Tipioy; adnexum fignum evidens & recipro- 
cum d:finitione expreſſum determinemus z; 
ſic ut ejus inſit nobis {liſtincta notio, nec ulla 
pollit emerzere dubitandi vel difſentiendi 
caula, Nos quidem immediatins & frequen- 
tins expolitz ſenfibus (aam obiter illorum ni- 


hil moror ſententiam, qui xqualitatis, fimi- 


litudinis, & ejuſmodi. relationum ingenitas 
nobis a natura ſpecies arbitrantur;, quando 
commentum illud, 'ut jam antea vidimus, 


haud fit neceſarium, & minus idoneum l&i- - 


entiis, nec ul}3, quod ego percipiam, prexter 
Metaphyſicas quaſdam vocabulorum perple- 
Xitates & argutiolas, ſolid3 ratione ſubni- 
Xum, res, inquam, immediatius . ob'eCtatr 
fenſihus) e qualibus conſtant prime indemon-' 
ſtrabiles hypotheſes non opus efl?, ut aliis, 
przter _ vulgo recepta ſua nomina, verbis 
explicentur, quoniameaſdem omnino cunctis 
hominihus ſti ipſarum diſtiaCtas ideas inge- 
runt inſculptintque. At ex primis iſtis inter 


fe comparatis. vel utcunyue reſultantes- ali- 


95 Cconceptus ſecundarios , quo prxcidatur 


omnis occalio diſcrepandi, ex. ſcientiarum ' 


uſu videtur, primes iſtas e quibus oriuntur 
hypotheſes allegan:io, quam 2ccurate deter- 
minare. © Rigideque rem taxando, in fcien- 
tia gualibet e primis fundamentis extruen- 
ca, fere nullum ad'.;tbere licet vocabulum 
nanancea defnittm, aut ſaltem cui reſpon- 
dentem in natura rem non poſizmug _— 

: te 
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/  diito commonſtrare., Quod eo magis in 


hoc; quod prz manibus babemus,magnitudi- 
nis ſymptomate debet obtinere , queniam 


' prxcipuas fert partes, & fere ſemper inter- 


venit in omni materia, difcurſique Mathe- 
watico, adeoque multum referat ut unam 


_ omnes harum ſcientiarm ſtudio conſfonam 


& communem ejus-idxam, claram, diftin- 
tam, rationi conſentaneam habeant, ne ut 


_eam- confuse vel diſcorditer apprehendant.- 


Quinimo quod jam quid fit zqualitas, in quo 
conſiſtat *ejus formalis ratio, quomodo defi- 
niri debeat, iph jam quzrimus. & diſcepta-. 

mus? argumento fit illam definiri debere: 
Addo, quod mihi faltem incumbat hoc (uſti- 
nere, quoniam axiomata cuncta pro theores- 
matis habeo, quz poſſunt, & debent, fi res 


_ Exigat /demonſltrari ; idque praſertim ex 


definitionibds terminorum, e quibus con. 
Kan v: 148qu> veritas conltet ittorum axi- 
tom: qu eidem Xqualia ſunt; $i xgua- 


DaSzqualla ſubtrahantur aut apponantur ; 
#;coniumilium, |innoteſcere debet, & in 

pf | h{beri zqualitatis definitio. Ad | 
> Pigpte 


\kwjuſce definitionts defeCtum fie- 
vihimo fortaſſe de fatto contigiſſe 
Win hujuſce ſcientiz dedecus & 
mentum) ut in maxime tranquilla at=- 

te pagifica Geometriz provincia contenti-. 
ones /& turbz viguerint , incaluerint ir, 
clarjoreg& convitia ſtrepuerint. Undenam 


enim quz Clavium inter & Pelerarium, nec 


non inter alios Geometriz ſtudiofos atque 
porinngs de angulo contingentiz, infe-nf:s 
animis, /& verbis contumelix non expeſti- 


bus, agRata lis exerſtt, "= guod Ons 


== 
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& anguli definitiones non rite fuerint con- 
ſtitutz; nc vocabulorum i!'orum ambigui- 
tas penitis eſt ſublata ; rixas iſtas una forte 
-vel altera commoda definitio. facile ſe aſſet, 
decidiflct, ſuſtuliflet, Expedit igitur defi- 
nitionem aliquam zqualitatis preſterni, 
Hoc teneatur imprimis. Porro, Secundo, 
quoniam, ut antehac {xpe diximus, & no- 
bis habemus perſuaſiſimum, unaqueque de- 
finitio peti debet ex aliqua ſuppoſitione 


_ poſlibili per experientiam manifeſte com- 


pertam 3 & cum f1 agnatas huic negotio 
quam attente perluſtremus & excutiamus 
univerſas, null»-ſe prebitura fit opinor hic 
poſtibili magnitudinum congruentia commo- 
dior #qualitatis definitioni fundande hypo- 
theſis: ergo hanc amplecti decet & agnoſlce- 
Te. Quod nulla commodior objiciat ſe, 
compiuribus attendenti liquebit indiciis. 
Nam nulla frequentiys obſervatur, & ſenſi- 
bus exponitur, oculis conſpicitur, manibus 
attrectatur ; nulla clarius intelligitur, aut 
poſhbilior exiſtimatur, - _Et quum de rerum 
Xqualitate(vel inzqualitat-) vertitur que- 
{tio, ſ-mper el djjudicande liti ad congruen- 
tiam accurritur & appellatur, Id quod fig- 
num fit ſatisevidens hanc xqualitatis notio- 
nem communibus hominum conceptibus ap- 
prime conſentire; quodgue nil aliud intelli- 
gunt homines, quum duas magnitudines 
xquari dicunt, quam. eas ſibimet applicatas 


Anter ſe congruere, vel ejuſdem ſalrem ſpatii 


capacitatem adimylere. Quod & adhuc 
experimento mihi bene familiari dabo con- 
firmatum. Szxpe rogatus ſum a Geometri# 
non admodum afſuetis quid fibi velit, = 
| qui 
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quid fignificet illud de\ci 
famigeratum problema 
fuit in promptu, figura 
cilineamquadrilateram re&angulam #qui- 


' Iateram, cujus area vel ſpatium linear: peri- 


metro incluſum, propofito circulo (hoc eft, 
are planz circulari peripheria circumſcri- 
ptz) 1it acuratiſiime' zxqualis. At quid, in- 
{tare iolebant, per zquaHtatemiſtam intellj- 
gis? Quomodo enim fpatium cirulare ro- 
tundum angulari ſpatio poſſit zquari z cum 
la congruere nequeant, 
xi ? -Cuidubitationi Agtis equidem fubin- 
dicanti hominum. pleroſ 
#qualitatem quam ipfifſint 

congruentiam intelligerezelAgnotare) tum 
demum facile fatis iri fa$gmcomp-rio, fi 
dicain modo reperta ditaHhgnta quadrilate- 
ra quaſi cerea foret (Choc elt, &materia molli 
penitotſque flexili conſtaret) partium. qua- 
rundum infleCtione, tranſppſitione, vel com- 
pre-Tione quomodocunque circularem in figu- 
ram transformetur, circuloque tunc appoſita 
congruat exatte, figuras iftas xquales eva- 


1 magnitudinum 


_ dere, peractiimque fore quem tanto. ſtudio 


indagamus tetragoniſmum. Huic reſponſe 
ſuam ad prxeconceptam notions de. induſtria 
accommodato continepter acyuieſcunt ; un- 
de-ſat1s liqueat homines per #gualitatem nil 
aliud intelligere vel fignificare, przter poſlt- 
bilem congruentiam. Accedat huc tertio 
quzeſtionis hujus ut mii videtur perempto- 
rium argumentam, ex.co ſymptomate, cui 
innituntur, a guo deducuntur, ad quod ult1 - 
mo referuntur omnia - 'rca mag aitudinum 


zqualitatem theora:mata (a quo proinde re- ' 


E .3 lique 


I 


rcyli tetragoniſmo 
elpondere mih1 . 
nquiri.planam re- 


& ſibimet adapta- - 


te, nil /aliud per 
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1quz magnitudinum' #qualinm ceu talium 
affectiones derivantur) ex ejuſmodi dico 
iymptomate commodiflime definitur xquali- 
tas» Atqui congruentiz innituntur, ab. ea 
deducuntur, per eam demonſtrantur (imme- 
diate (cilicet aut mediate) in eam demum 
ultime reſolvuntur omnia circa magnitudi- 
num Z=qualitatem demonſtrata. - Per eam 
igitur commoliſhiime definiatur zqualitas. 
Majoris in iſthoc ſ{yllogiſmo propofitianis 


. veritas e definitionis natura ſatis elnceſcit ; 


cujus ofticium eſt ut ſymptoma quoddam pri- 
marium exhiheat, ex qua, tanquam formali 
cauſa, relique definiti paſſiones per legiti- 
mbm difcurſum inferantur. Igitnr ft magni- 
zuflines zquales definiantur, que ſthimet in- 
vicem Precise congruere pofjunt, & ex hoc 
exprefo ſymptomate magnitudinum xquali- 
1m qua talium aftectiones demonſtrari poſ- 
funt, ſatis conſtabit inde dehnitionem iſtam 


ele legitimam. Atqui res iſto modo ſe ha-. 


net, & minor zque vera eſt, Namde facto 
Ji1!cquid ia El:mentis (adeoque-quicquid uſl- 
p:am alibi in Mathematicis) circa rerum 
xqualitatem demonſtratur, ab iſto axioina- 


ce, Que congruunt ſunt xqualia, dependet, 
ut aliquatenus hujus leCtionis initio com-. 


monſtratum eſt, & polthac fortaſſe clarids 
oſtendemus, Quod axiama proinde qui 
pro #qualtatis definitione pofttum accipi- 
unt, -rectifhme facere videntur, quibus (prz- 
ter memaratos Apo!ilonium & Hobbium) cv- 
Eiſhmum accenſere potero Borellium . Yar, 
inquit is, f nomen aqualitatis 140n e(5* adbuc 
in poſnrum, dzci poiSet, Que ſii m'rtuo congruunt 
V:centuw @jualts, & bac efSet definttio, non pro- 
: . WC IST, * 
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aunciatum ; non igitur aliter differre putat 
hoc pronunciatum ab zqualitatis definitio- 
ne quam efferendi modo; & poſſe concelit 
ipſum in definitionem - facyle tranſmutari. 
Quod innuit vero propter nomen xqualita- 
tis prits impoſitum, & vulgo receptum id 
axiomatis potius quam definitionis vicem 
ſubire, non in eo viro doCtiflimo prorſus af- 
ſentio. Nam eth rerum quarumvis, trian- 
guli videlicet aut circuli ; recepta nomina 
fit, & communiter uſt urpata, tamen expedit_ 
ifta nomina definiri, al excludendos nempe 
confuſos de rebus iſtis & vocabulis concep-- | 
tus. Vulgus enim, ut in diverbio fertur, 
non diſtinguit, & idzas ſzpius fovet, nomi- 
nibus uſitatis reſpondentes admodum confu- 
fas & inadzquztas; ſcientiarum vero genius 


. & ratio diſtin&tos admodum & adxquatos 


conceptus poſtulant ; adeoque vel recepti{7:;- 
ma nomina rerum, (ſenſibus precipue non - 
obverſantium, & ſui clariflimas idxas non 
imprimentium) ſcientiarum magiſtri defini- 
re debent,” & vocabulorum ſignihcatus a vul- 
gari confuſione compurgare. Quanquam 


_necaliter receptum- eſt zqualitatis nomen. 


yuam ut defignet id, quod «<iicto pronunciato 
exprimitur , magnitwdines nerpe qux di- 
crntur #quales, inter ſe congrvere, Conti- : 
net igitur illud axioma definitionem xquali- 
ratis, etiam vulgaribus i:i#is h-1:12 conſ-nta- 
neam. Has adjiciatur quarto, 01 d 7:::lam 
adverfarii magis idoneam comn:ir:iſci poſlint 
#qualitatis notionem, neq1 ner E1:3, hac 
excluſa ratione quid velint 21:7 diſtinCte in- 
telligant, commode qu2ant inrerpretari. Ar- 


guimento ſlut quas Hobbio ſiiggerit antago- 
E 4 | niffa 
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pifta ſuvs alias duas ejus deſcriptiones, ut 
ipſe credit, magis appoſitas illa, quz ex con- 
gruentia deſumitur. Hobbium hiſce toti- 
cem verbis [citatur ; Anzon ſemul & ſemel di- 
x16 poſſes, id alteri equale eft quod tantuniem 
eft atque ipſum : vel aqualia ſunt quorum ea- 
dem eſt quantitas ; vel { neutra borum flaceat, 
Jaltem aliam defimtionem inveniſſe ? Ad que 
« verba licet advertere primo, quod verifimi- 
le fit acutilimum illum virum nullam exco- 
gitare potuiſſe definitionem' accuratiorem 
Illis, quas adducit, duabus (nec enim fiquz 
{uccurriflent, illas omiſifſet); atqui hz dux, 
velnihilomnino fignificare videntur. Aut 
in congruentiam recidere, Illam impri- 
mis (quz ab Ariſtotele mutuo videri potelſt 
Mer. 17.1.5 ACCepta, cujus elt 1-2 y 73 mmy iy) xqualia 
26 ſunt, quorum eadem eft quantitas non im- 
probo, ſed prone ampledtor, fi per eam ſal- 
rzm denotetur non actualis ſed poſlibilis 
identitasquantitatis (ut ſane debet intelligt, 
a2 manifeſtx falfiratis convincatur ipſa 
enunciat!o tribuenseandem rebus zqualibus, 
hoc eſt, rebus aftu diyerſis, quantitatem). 
Sic, inquam, intelleCam definitionem iſtam 
non reprehendo, fed interrogo quomodo 
poſliteadem evadere duarum rerum quanti- 
tazaliter quam per congruentiam ; niſt per 
applicationem, aio, vel mentalem penetrati- 
oem; aut ejuſdem medi1 ſpatii interventu 
caincidant, & quaſi coadunentur ſibim: tm» 
vicem, aliquo modo ſuperitis expoſito; ali- 
ter, inquam, quomodo' poſlint duarum re- 
rum a ſe revera diſtinftarum identificari 
quantitates, vix equidem video vel capio. 
Quod alteram vero ſpeQat definitionem, | p 
i | a py 
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alteri zquale eſt, quod tantundem eſt atque 
ipſum; ei primo legem opponso Dialezticam 
ab Ariſtotele ſumma cum ratione prefcrip- 


\ © e/ 


Ti 
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gty 79 2£X24y © _y £ ths F Wu gav> 
TWY, GAN Mo 7? TPO[ePOVs Ry YVORUKOTEf OV. 
Þay2p3p ($y)077 0 put fd, ToisTwy optce , 
-E% Wpiuz", (hoc eſt, Cum definttio rwadatur 
rei declarande caus8, decliremus autem non ex 
quibuſvis (temere arreftts) . ſed ex prioribus & 
manifefioribs; unde conſtat illum, qui non 6 
ralibma definit, haud quaquam definire), Hanc, 
Inquam, juſtiman legem objicio citatz de- 
finition!, quis enim non qui faltem faci- 
litate concipiat quid fit xquale alteri, ac 
quid fit tantundem: 2tq: ipſnm ? At verd pe- 
nitins attendenf:! vocabulum cantnndem nil 
forte compFietur aliud de12nare quam tan» 
tum idem, vel idem in quantitate, vel cujus 
eadem eſt qr>ntiras ; adeoque hxc deſcrip- 
tio nullatenus a pr#cedente diſtabit, & pari- 


ter relabetur in no!tram congruentiz hypo- - 


theſin , fi ree percipiatur & enucleetur ; 
aded noſtram ſententiam adverſarii, nec opi- 
nantes, dum evertere ſ{tudent, coguntur: ita- 
bilire, ſuoque ſaris ipſorum indicia. prognt 
ſe vix, ut maxime velint, a noſtro concepta 
revera diflidere. Pretereo denique quod 
Euclides.- xquales magnitudines expreſse 
perhibeatur definivifle, quz replent eundem 
locum ; in libello de gravi & levi, mii nun- 
quam viſo, ſed quem auctor mikhi Ramus eſt 
alicuhi proftare. Czterum major huic cau- 
{x (major, inquam, naturzcum congruentie 
tam #qualitatis) lux affulgebit, exillorum, 
que tuma Proclo, tum a ditto eruditifimo 

viro 
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viro producuntur in contrariam partem, ar- 
gumentorum , equidem haud diffiteor ſatis 
in ſpeciem validorum, diſcuſſione ; a qua ta- 
men omnino, ne prolixior fim, in preſens 
abltinebo, 


E TLRET W- 


Magnitudinum communioribus affedti- 
onihus & ſymptomatis obſervationi 
ſubjeRis, & Mathematicas ingredjentibus 
hypotheſes, noviſlime ſe tractandam exhi- 
buit congruentia, qua ſuppoſita reſultare, & 
abea commo:le definiri magnitudinum 2#qua- 
litatem in przcedenti quadantMnus aſtruxi- 
mus l:Ctione. Quam tamen doarinam acri-. , - 
ter & aximose, invictis ut ip1 putant argu- 
mentis, impetunt Proclus, & Hobbit pracla- 
rus antagoniſtes in Elencho ſuo Geometrix 
Hobbianz, Sed an penitus d-hellatum fit, 
& opinioni ſux parem, hoc elt integram, , 
ipft victoriam reportarint, ſupereſt Jam & — 
nobis incumbit , obje&orum efkcaciam ad 
rationis trutinam exigendo penſitare. Id 
quod eo promptids aggredimur pertentare, 
quoniamex hoc adverſantinm ſeatentiarum 
atque difcurſuum conflictu non exigua rebus 
Iſtis lux. Neutiquam aſpernande quzdam 
veritatis ſcintille extundi poſſe videantur ; 
nec tamen omnibus extricandis captiunculis 
anxie deſudabo, ſed quz candide accepta I 
rem propius attingere, vis aliquid in ſe mo- | | 
, Mentique gravioris continere, videntur af- 
| gumenca 


__ 
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 Zumenta curatins excutiam ; memor divini 
quog apud Ariſtotelem-. habetur preceptiz 
CARY % MAAAOY &v &n mot T% weAAYIa Decele 
A2X 9 0eaX Teoarnuona mh F 4 wauoCi\e/\ov 1,10, 
A6)@y Nxauwud\ae 7 3 tphpeln ndladiua- 
Ca oxdiv nov dv nulv & mp you © % IG 
24) nts, AA 8% &I id) vas #7) TOS WrAnO® 
Ts TEANTES Kpivety Leys). Proponam igi- , 
tur arguiyenta, non illa quidem celumbara, * 
| fed quoad potero nervoſins aſtricta. Pri- 
X mo debet, obtendunt , zqualitatis eadem 
univuca ratiocommunis, & notio generalis 
aſlignari, pro rebus iis univerſts, quibus vere 
tribuitur, & juſte convenit zqualitas. At- 
_ qui non ſolis magnitudinibus (quibus nimi- 
__...__ rTumpeculiaris eſt iſta, pro qua nos certamus, 
F-—_— congruentia) ſed quantis etiam omnibus ho- 
m6z;eneis, aptiſque natis inter ſe comparar1 
(puta motibus, temporibus, velocitatibus, 
ponceribus, numeris) £quo Jure, pari ratio- 
ne, {tmili loquendi proprietate tribui ſfolet, 
& vere.convenit Zqualitas, etfi nulla ratione 
quadretaut congruat eis £pxraas * (T3335 
by x...» \ (e HRS. , \ \ 
172 8 &vioy, 8 70 GAOv 8, 79 WepOr, 8, 7D 
{400,870 A43/ov Kowe, x 7 Nngnperov 
£57 manly % F ove @v * 1.e, communiter 
omnibus quantis continuis atque diſcretis 
convenit 2qualitas, ait Proclus. Et alter 
adverſarius ; Anyon eadem eft equalitatis nou Flench, 
zn by omnibus, imo & in rebus alizs omnibus, yo, « 
& quorquot equalitatis aut inequalitaizs ſunt capa- 
ces? Quotfacit quod quam circa #qualita- 
s ter verſantur axiomata, Geometricis ele+ 
-$ nentis pre{rata, quantis indiferenter om- 
4 nibus accommodari ſolent, & jure poſunt, 
inde YOCANtU &Erwud]e xoyd. OV over 
. 7 : L A %- 
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Xe) wejudtoy dAnStyHy TETWy ENaSfeY, 
ZIAL K, Api) utols, 8 Kvioiary x, Yeovees, ite- 
rum ait Proclus. t1que [nftragium fert iple 
Philoſophus 3 "O07 > Cinquit, exemplum 
aferens principii communis) amo F 19wp 
Epmpide} ov 192 TH AtntoMerdy womeoy Wav 
7 T1) F my). Tgitur a congruentia 
(\olis quippe magnirudinibus propria, nec 
2lits quantis competente, arleoque neuti- 


quam xqualitati coextensa, ſed multo ſtri- 


Etiorihus cancellis coarRata) perperam de- 
fumi affericur #qualitatis ratio. Deb=t 
enimex Logzice jultflimo preſcripto, defini- 
ta res  attributo ſuo , per quod definitur, 
exattiflime corquari; cum ca rec1procari & 
converti. Huiz exceptioni primarie, ſatis 
ut non nemini videatur prefi2 nos urgenti, 
repono ſummatim primd, quoc! 11ic ſola ma- 
enitudinum £1nalitis proprie atque Preci - 
pue definitir. Secundo , quot non 1njuria 
r2c ah3 ratione ſola definiatur. Tertio, 
quod hec tefinitio(e congruentia dico peti- 
ta definitio) ſuo modo, quantiimgque ſatis eff, 
omnibus quantis adaptari pojit. Denique 
quarte, quod expediat, ſaltemticeat, majo- 
ris perſpicuitatis atque ſecuritatis causa, ut 
reliquorum quantorum zqualitates ſeoriim 
definiantur. Quibus diſtinctins expvſitts, 
& ncienter apud zquos rerum arbitros 
approhatis, ſatis opinor factum erit allatz 
objectioni. Qaod primum punctum atti- 
net, ineo.nulla verſatur controverſia;z nam 
ſolas magnitudines congruentix preſertiin 
canaces eſſe non diffitentur adverſarii, quin 
o>tendunt potins, & in eo collocant vim ar- 
zumenti ſul ; Tatiſque liquet ex ſe, com lo- 

| | cum 
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cam implere, ſpatium occupare, contingere 
ſe mutuo, fibimet applicari, ſe quv:lammodo 
penetrare, magnitudinibus proprium & pe- 
culiare ſit Attributum- Ergo olis illis hec 
definitio, ſiquidem dehinitio, proprie compe- 
tit & quadrat. Verum ſecundo, non inique 


dico magnitudinum zqualitatem per ſe ſo- 


lam proprie definiri. Nam cum illis pri- 
mario & Proprie conveniant quantitas & 
quantitatem oqaayes, vel concomitan- 
tes affeCtiones (extenſio, terminatio, con 
poſitio, diviſio, menſuratio, reliqurque) 
quidni primario conveniat illis xqualitas, & 
proinde ex reſpectu ad iplas proprie defini- 
atur ? Docet nos Philoſophus generis defi- 


nitionem precipuz ſpeciei F Types #y, Pri- 


mum & proprie convenire, reliquis ſecunda- 


rio, conſequenter &aper ſimilitudinem 3 Ts - 


TN tay UndyNea THY, AAA £k OpEULOS, ANAE 
Tee) fy TOSTWS, To) \ Emoueys* (RAO vel 
conpentt omnibus, at non ecodem tatlo, ſed buic 


prims, illus conſecutive) X, 6 TABS Gor, 465 2 


bAXGV CUuSLOS £57, mAly 5 TWwTws. Simpli- 
citer-accepta definitio TW Tpwro xls 
proprie convenit; ergo reſpectu ejus deti- 
nitio condi debet. Annon autem alia quan- 
ta quevis exgreſpectu ad magnitudines tan- 
ta quanta ſunt nedum #:timantur & digno- 
ſcuntur, ſed etiam dicuntur atque denomi- 
nantur ? *Ipſa vocabula majoris & minoris, 
tofius & partis, finiti & infiniti, continui, 


diſcreti, extenfi, contraQi, ſymmetri, alym- 
Metri, rel1quaque talia, que toties aliis 


aſcribuntur quantis, num alinnde quam & 
magnitudinibus originem trahunt, & abiis 
ad.alia fecundarid transferentur ? Nec id 
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contingenter aut immerito, ſed neceſſitate 
quadam &.fumma cum ratione. Nam gra- 
dus certe quoſdam. woes & 61m gas, in- 
tenſiones & remiſliones ſuas hibent aliz 
res, ex accidente Mathematicz confiderati- 
oniſubjecta, atquz nullo modo comprehen- 
dere vel exprimere poſlumus, niſi per mag- 
, nitadinum aflquarum (quibus inſunt, in quas 
agunt, quas producunt, circa quas quomodo- 
cunque verſantur} inilitntam collationem, 
& adhibendo vocabula mutuatitia de magni- 
tudinum attributis tranſducta. Ut inlte- 
mus, quomo{o poneus aliquod aut momen- 
tum rei gravitantis concipiatur, aut quare 
dicatur tantum, ita magnum aut parvum, 
niſi quatenus incſt tantocorpori, vel quod 
tantum corpus afttollere, tantam magnitu- . 
dinem vatet ſuſtinere ? Quomgdo divift>i- 
te, vel totnm intelligatur, niſt corpus cul in- 
heret, aut quod re{picit partes habeat fingu + 
las ejuſmodi vircute preditas, illive poten» 
tix reſpondentes ? Unde finiti titulum adi- 
piſcitur, niſi vel ex terminis illi ſubltratz 
magnitudints, aut ſaltem ex finihbus illius eas 
tenusextenſi corporis, quod evehere potelt 
aut ſuſtentare? Commenſurabile pariter 
& incommenlurabile prxdiceturex eo, quod 
aut ſubje&tum ſuum aur objeftum, ſymme- 
tritvel aſymmetria verſus alias quibuſcum 
comparatur magnmitudines, itidem pondere 
fmiliter donatas, afe&ta comperiuntur. 
Sic & motus ex ſpatii quod permeatur ma- 
gnitudine tantus (longus, brevis; magnus, 
parvus ; ſeu abſolute ſeu comparate) e ſpatii 


timitibus eouſque protenſus, ibique termina-  - 


ts, ex ejus dimenſionibus menturabilis, ex 
Jus 
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ejus compoſlitione totus,: e diviſibilitate par- 
tibilis habetur & dicitur.. Haud abfimiliter 
(nam exempla nonnunquam undicunque 


conquiſita coacervo (plura certe quam quz 


dilucidandz rei propoſitz requiſita cenſeam 
ipſe) libenter & data opera conſulens harum 
rerum minus afſuetarum utilitati, ut nempe 


* wa quoddam preparatorium univerſe 


Matheſesds obiter & ſenſim inſtillem ipfts, aC 
profuturos aliquando conceptus aliud agens 
inſinuem) haud, inquam, aliter tempus\ex 
ſpatii ab aliquo determinato mobili, Sole 
nempe vel Luna, peragrati magnitudine 
concipitur & appellatur z; neque non termi- 
nos, extenſtonem, ſymmetriam, aliaſque ſuas 


paſſiones ex illo, quem ad ejuſdem magnitu- 


- dinem obtinet, reſpeCtu mutuatur, Veloci- 
tas etiam ex ſpatii percurſt magnitudine 
ſ\non quidem abſoluta, ſed comparata cum 
magnitudinis ſpatii abaliodeterminato mo- 
bili, Sole videlicet aut Luna tranſaCfti, hoc 
elt, ex magnitudine ,ſpatii tanto tempore 
peracti) taxatur pariliqueex relatione ad 
ſpatii magnitudinem limitari, componi, .di- 
vidi, ad menſuram exigi ; quomodocunque 


comparari ſolet, nequr vix aliter poteſt ziti- 
mari. Nuineri reroquod non alia -ratione: 


quam ut ſymbola magnitudines defignantia 
guantitatis participes ſunt & proportionis, 
abunde jam antehac «Giftum 8 oftenſum eft 
nobis. Nec omnino ſolus, & autho: itatis 
omnimode ſuffragio deltitutus hzc affirmo 
(quamvis non -xaro quas pertrattan as ſuſci- 
pio uxſtiones, & materias diſtin quod 
{ciam explicuerit nemo, ſolamque quod ilſe 


dixit Libera pervacuum wzeltigia ponere— - 


= | nullo 
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nullo fere viz duce vel comite, qui moleſti 
per haſce ſalebras itineris txdium conſole- 
tur, quo magis condonandum fit, finonnun- 
quam ceſpitare videar, aut impeditins pro- 
cedere, ac) ſaltem in hacre principem habe- 


re videor aſtipulantem.& prxcinentem mihi - 


Philoſophum, cujus h#c imprimis alicubi le« 


Suntur verba, noftram in rem ſatis luculen- 


ta; *Emd 5 T0 xivsutroy awe) ty muC- &5 
Tu nay wel) © ovve 5 duonels Tl wk 


. re | \ 


_ ves” nxipnors * ia y» 70 wet & H) oven 


d 1 xipnois £57 ove, a 5 TW xivnoy 86 
por &- * Gom 41 rivnors T9987 © #6 yo6- 
v © dd ous joriuae' ms » dv Toro! u, 
SJ Sepor & 767 Tay Ev * Ny TUU Io, iy ot 
Th $494. "Emad\ oy TY u5)4991 is 70 mp6- 
TEpoy 8, 79 USzpoy, dy dy Rn oY KIvHOE £4) 70 
TMooTEI09 4 T0 USTYgO_ dvanogey Tos EAA 
dAAnG wi NT Fj in 79 Tp0TECOV Ky 
»'czpoy Ne 70 anon If RTE po Ir Tov 
e&vrwy* hoc elt, exptanatius aliquanto ; 
Cum quicquid movetur. ab alto rermino ad ali- 
quem terminum promoveatur, © omnn magnitu- 
do continua fit, magnitudinem eatenzs conſequi- 
tur motus, Ob magnituding quippe coniinuita- 
tem continuus eſt motus, I propter anotur: temps 
quoque continuum eſt, Q uantus enim E-.u4146 m0- 
t:15, tartum quoqu? ren pus perperud viderur affiu- 
xifſe, Pris autem ' © poſterius ſpatio primitus 
inſunt, ex diverſa parti: ej: poſrtione : _ 
. que magnitudint inſit partium ordo, motut quoque 
neceſ/arto inerit, analogic# reſpondens ili, Quin- 
ettam in tempore reperitur prizs & poterius, quia 
ſemper eorum alterum 4'tert conſequens eſf(quoad 
hujuſmodin-mpe palliqnes & attribuca). Ita 
fatis clare moths 5c temporis — 

| ;MB3 
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imul &, quantitatem magnitudinis c4&y6- 
awy tatuir conleCtarias & derivatas. Idem 
rurſus alibi: *Azcavld CA UE va n KLYNOTS, 

my wy Pl c _ , \ \ $ Ay \ 
TH 2) Kaviioe 0 xpov CF Tw 8, Too Ry TE oy 


hays) Nauey » TS MY) CHD) TOs” 


Tey, 1 #iyn0rs maya mm Ie a 5 TU Ht” 
pn{ty 6 por @ * hoc eſt, Magnitudinem ſe- 


Aatur motus, motus vero tempur, quatenue hxc ' 


quanta ſunt, & continu, & diviſebilia. Quid 
n1m maguitudo tals eff, ideo taliter affetus ef 
motus, (5 propter motum tempxs, Ita Philoſo- 
phus in Phyvſicis, ut vix potuerit ad rem no- 
{tram magls appoſite, vel plenins & liqui- 
dins pronunciafſe; niſi forte quz tradit ia 
Metaphyſicis etiam his expreſliora ſint, ac 
magis no'!ram corroberent, illuſtrentque 
ſententiam. Nam de motu & tempore ita 
proloquitur; Ka? 30 THv]e m2 & 7] 14), )> 


x, uy: 0 TH Exciyer of) pert £1), wv £57 Tue 
, 


In * Tt » :00y £)s avo 
0 5 X£%&-  T&UT.»>* hoc elt, Motus (5 
tempus aitquo modo quanta dicuntur & continua, 
proprerea quod illa, quorum aftetiones ſunt (vcl 
quibus accidun) divifont ſtint capacis.  Intelli- 
0 autem pro ſnbjeito ipſorum non ipſum mobile, 
74 Juxta quod movetur (boc efl, ſpatium tran/- 
actum) n0nco quod tliud eft quantum, etiam mo- 
tweſt quamus, &© froprer bec terapu:, Ita no» 
bis ſuffragium ſuum & patrocinium preſtat 
Philoſophis. Aquum igitur eſt, quum alia 
quanta ſuam magnitudini quantitatem (ejus 
ſaltem notitiam & comprehenſionem) ac 
quantitati connexas affeCtiones referant ac- 


EN 5 3 Gu , 
TM * Mew?) e70 IN XA Þ CMV” 


_ ceptas, ut-eorundem etiam xqualitas (hog 


£f, quatititatis velut identitas & coaltio) 
þ ex 


+» 
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ex magnitudinis xqualitate cenſeatur.utque 
Per an: Jogiam & ſecundario quanta ſunt, fic 
analogicam & tralatitiam quoque ſortiantur 
Xqualitatem. J1d qgo:'! a veritate non ablu- 
dere rem ipſam imnie«liatins & intimius exe 
Ploranti., communcmque ſenſum & conſen- 
ſum hominum conſulenti manife ?ids appare- 
bit. Nam v.g. ſtquem mortalium (ſeu Phi- 


loſophum, ſeu e vulgo quempiam) ſciſcite-. 


tur aliquis quid intelligat, quum dicit xqua= 
Ti.'u0 tempora, nihif h#'itans, opinor, ſta- 
tim reſpondebit, intelligere ſe duo #qualia 
ſpatia ab eo !emunifd1miter laro mobili (fal- 


temadivetfis xqua velocitate latis) peragi ; 


Solem nemp= ſux diuxnz vel annuz revolu- 
tionis xquales partes abſolvitle. Si quid 
fignificet per duorum ponderum zqualita- 
tem, quod extremaz dicct, vis hujus magni 
tulinem aliquam eleFare vel ſuſtinere queat 
xqualem (ejuſdem } ſpeciei) magnitudini, 
quam extrema vis dlterius elevare poterit 
aut ivſtinere; nec aliter de motuum ac ve- 
Jocitatum, & alioxum, quzcunque ſunt , 
quantorum xzqualitgte conſulti ſtatuent, ali- 
quam temper magnitudinem quarundam 
Zqualitatem allegando, cujus reſpeCtu dicta 
quanta conſtituantuf ac d=-nominantur xqua- 
lia. Scilicet a magnitudinis #qualitate re- 
liquorum equali:atem vix mente quiſquam 
ſecernere poteſt, fait penitus abttrahere ; 
VIX 1}A (eclusa quod. fint zqualia deprehen- 
dere vel agnoſcere|; quomode fint xqualia 
mente cogitare, bY verbis exprimere ; quid 
ipſa denuo fit xqualitas diſtin&te concipere 
valent. Tlamigityr cum alia quzvis xqua- 
litas intime connotet & inyolyat- ut. natura 


pri- 


\ 
( 


\ 
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priorem & {i5i prſtratam, conftitutivam, & 
definitivam ſui; non 1Zitur nit minds prin- 
cCipaliter & ſecunario, dependenter & con-- 
ſecutire, derivative & per-participationem, 
x7! 947 aut xc} $1%AG1cy » Fqualia ſunt 
alia quanta. Unde quo de reliquforum xqua- 
litate clarior apprehenilo ſit, & certius flat 


Judicium, magnitudinum xqualitas quid fig- 


nificet, in quo conſiltaf, prxcognoſci, diftin- 
Geque comprehend, adeoque jure merito 
per (e prints definiri debet. Id quod fecundo 


ſuſcepimus explicandum & oft=ndendum. 


Verum porro, tertio , quantis etiam aliis 
quibuſcunque quodammodo convenit Epp- 
#4ons noſtra, prout- inquam (uir jam ante fa- 
tis declaratum) aliquo modo terminantur, 
extenduntur , componuntur, dividuntur, 
menſurantur, alias magnitudinum afectio- 
nes admittunt, ſuo modo, fic & aliquo modo 
congruentiam vendicant {bi (mediante pre- 
ſertim magnitudinum quibus inſunt, quas 
reſpicinnt congruentia) conciptatur enim, 
exempli causa, duabus in rect15 lineis, vel in 
duabus axqualium circalorum peripheriis 
#qua velocitate deferri mohilia «uo punCta 
(velalia quzvis xqualia & fimilia duo mo- 


. bilia) intelligatur etiam lineas iitas aut pe- 


Tipherias, utique congruentiz CcaPaces, ſbi. 
met applicafi, fic ut difta quogue punEta ve] 
mobilia ſibimet apponantur, adevque fihi 
congruunt tum abinitio, tum in progreſſu ' 
{ui moth: : 4uod eveniet ob ſuppoſitam' mo- 
tas zgualem celeritatem) incle congruenti- 
bus perpetuo mobilibus, & 1piorum ofbitis 
coincicentibus, kaud difficile concipitur ipſos 
motus £papw {ys or II cere, ade6que 

| 2 e2N” 
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eandemquantitatem habere, ſeu fibimet ad- 

#Zquari. Itemft Jn'curriculo corporis alicu- 

Jus (puta Solis gut Terr#) cnjus 2quabili 

motu determinatyr temporis quantitas, ad- 

ſumpta concipiantur cuo puncta ceu termi- 

ni, de quibus motyum, adeoque tempore, de- 
currentium initiaſcomputentur, iſtique ter- 

mini ſibi concipiagtur adponi, fic ut exinde 

(modo mox- expalito) duo motus 2b iis au- 

ſpicantes congruant invicem , etizm ipſa 

tempora ſimul cqnfluent, & in unam com- 
migrabunt. Negue {1 confingatur animo 

duorum annorum initia conjungi, diffcile 

fitut parili tenore procedentes illi fmul exi- 

ſtant, ſe quaſi penetrent, in unum cotant 
imaginari, Qudd perinde eft ac ſidiceres, 

duo xqualia tempora ft ſimul incepiſſent, . 

una deſtiflent. Quinimo qua ratione tem- 

us tempori quo:fammodo congruum revera 

ft, hinc quoque licebirt judicare. Cum tem- 

pus ejuſdem nobiliffimi conſtantiſſimique mo- 

bilis zquabili circulari motu ſpins iterato 
menſuretur & determinetur optime (ficuti 

FLA, notat Ariſtoteles 3 H KUKAOGOpbet ( inquit) F 
20. CHANT METEY WAAISE, G77 6 dpi0ppos TRUTHNS 
ey uw] ©) Firculus autem itte , perio- 
dico mobilis ejuſdem recurſu toties emenſus, 
ſemper unus idemque perfiſtat, hinc illo con» 
- Ciliante redianteque, motus & tempus (Nec , 
non motuum temportingue partes abeodem 
iltius peripherix punCto*capientes exordi- 
um, 5 mn idem jpunctum definentes) velut 
uniun* vu; & identificantur inter ſe, adebque 
congruunt perfeftiime, Quamobrem an- 
nus in ſe verti, redire menſes, inltaurari ſe- 
£ula, laplas tempeſtatum vices atque _ 
: 0s 
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dos reſtitui, eoſlem denique temporum cir- 
cuitus iterato obiri menſe cenſetur, & ſer- 
mone teritur vulgi (; 305 xp%G &ur2s 29) 
NxJ wviaos ms, Tempus ipjum videtur efSe cy- 
clus quis (aut circulus) ob motum quo deter- 
minatur, circularem ſepius —_— __ 
ſe quaſi replicatum, inquit Philoſophus : 
;ddmque nartih in hanc mentem ; Ne UN. Phy. 
= /anvage #2) TWw durlwy % piay aw 8 IS. 
| Aty, £TWw 3 Xporoy HSEts*), 519 eraylov, n 
Sap, n wd)6wpo. Aſt opportunum non elf 
de tempore plura nunc effundere, Veloci- 
tatum parelt ratio, quz mediantibus itidem 
ſpatiorum ſimul decurſorum congruentiiis 
ipſz hbi congruant, & conſequenter equates 
oltendantur. Quinetiam ft duo corpora 
gravia eju{dem ſpeciely puta duz ſphexre 
#quales aquez vel aerex, per mentalem 
iſtam antehac expoſitam penetrationem 
congruere ſupponantur, eadem opera gra- 
vitates ſeu ponderofitates, ipſarum coinci- 
dent & congruant, eique ratione depreken- 
dentur zquales. Quin & ipſis rationibus, 
ſeu proportionibus zqualibus, aliquo modo 
tribuatur congruentia, quatenus omnes C0- 
incidunt & identificantur uni cnidam in nu- + 
meris, lineis, aut alils quantis expoſitz (guz 
quidem expoſita ratio ſpatii quoddam initar 
habet, (reſpectu infinitarum quas repraeſen- . 
tet & exprimat rationum, illas omnes quaſi 
recipiens in ſe, & inter ſe coadunans). Nu- 
mert veroquatenus Zquales, eatenus & con- 
gruentes effe poſſunt, per congruentiam ſci- 
licet ipſorum-quantorum xqualium quz re- 
| przxſentant ac denominant. Adeo cujuſque 
' EZeneris quanta. ficut alias magnitudinum 
. E 2 pro- 


z- 
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proprietates, ita confruentiam recipinnt ſuo 
M90, hoc el}, analþgice, conſecutive, par- 
ficipative, propt: -r magnitudinam, a quibos 
determinatur eorum quantitas, congruenti- 
22 Se conſe: juentef zqualitatis a COngru- 
entie ft th politione rqſuitans definitio, nequi- 
Uno ne, 1mo revera 
m illis, quanqam Zqualitas ipſa com- 
P-tit & allgnatir aeriev. Sed ad quartum 
re{pon{t caput prompveo pedem 3 Quod EX- 

peclat aut ad minimum liceat aliorum quan- 
torum emalitates ſeorſim definiri vel ex- 
ate ſcilicet reſpeCtiva 
wagnitudinm, Jnihus infunt, aut circa quas 
110: Jo quovis eccuppntur, Nam (ut prius 
inftau atum) corum| que ſunt & dicuntur 
+:55 Ty, Id ratio communis exigere videtary 
17 que primaria ſan in ſuo genere, adeoque 


! 
- 


guait menſare rehquorum "cefinizntut im- 
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lI:a conſequenter Ex re- 
| priora. fortiuntur, pe 
Ita nos iterum docet 
8 peripicacillimus Phi- 
2Ly0y inquit, To e105 
40-720, Fpos 7d Trpa Ty 
ms's 7005 Extino ac): 
Yee, 72 © Toy AAP , TA 
dr. 5) Totes TOTES * 
aaliter | attribuuntur aut 
73s 5») aiſtinguendum 
liciter ling la dicuntur, 
it quo paCto referantur 
enere (vel pradicamen- 
izdam enim quo:l habe- 
quod cthciant, quzdam 


modi modos attribuen- 
tur). . 


hoc 


Le&.1V. Matheneatice: 


tur). Ita cum xqualitas pluribus conveniat, 


- magnicudini quidem originaliter & pr&ci- 


pue , reliquis quantis (motibus, tenipotibus, 
velocitatibus , potentits motricibus) mints 
principaliter & 'ſ-c 1ndari>; primum tiius 
que magnitu::4nibus convenit xqualitatis 
conititueniia ratio eſt, tum expticandum 
quomo 'o reliquorum quantorum equalitates 
an ipſam referuntur ; eoque fit ut ſeparatim 
definiuntur. Et velocitates. quidem, e, g. 
#quales, ex Ariitotelis mente detiniantur, a 
guibus eodem tempore (viel xqualibus tem- 
porihus)eadem vel zqualia 'patia tranſmit- 
tantur (*Owd)eyes, inquit, 70 ty 10g ypore 
100y Kiviuevoy. Et, Ta oy 190 Yeorw T8 
durs wnlC wierd ied)a we Eece ut 
xque velocium dctinitionem ingrediatur 
42446, fitque non illicitum nec £790 N6- 
yvory Cenſuerit Philoſophus, velocitztis xqua- 
litatem deftinire) pariter #qualia tempora 
definiantur, in quibus.#quabili, motu Jatum 
corpus aliquod notabile (tempori determi- 
nando ſcilicet afſumptum, Sol puta vel Luna) 
Xquales peragit ſui curriculi partes ; & 
iovy000 vocentur, quz coexiltunt iſtis 
#qualium ſpatiorum confectionibus. Simi» 
liter xqualia pondera dicantur (abſolute lo- 
quor, & ſ-poſito ad Mechanicas applicatio- 
nes eorundem gravium momenta variantes 
relſpectu) reſpeCtu ſubjedi, quz magnitudi- 
bus ſpecie iiſdem, & quantitate aqualibus 
inſynt; reſpe&tu objecti, vires motrices 
zqualium (fmiliter pofitarum & quoad om- 
nes conditiones partium) magnitucinum ; 
vel que. poſſunt eaſdem, aut zxquales ejuſdem 
ſpeciei magnitudines ſublevare : & jov6tzpy, 

F 4 | que 
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que viribus ac potentiis predita ſunt aqua” 
libus. (Quidam aphd Ariſtotelem vetere® 
Fhiloſophi , ex ſubjacente materia definie- 
bant jovCapy, a ££ pory, ovſuclutye 7 mie- 
Ty, Vel TH 6 10wy obvegs Tu* QUE EX XqQUa- 
libus principits, autjequalibus materiz par- 
ticulis conſtant), £quales denique numeri 

efniri poſſent, qua reprezſentant magnitu- 
dines eodem modo! diviſas ar accuratius 
aliquovis {mili modo). Hiſce confimilibiiſ- 
que pactis nil obttatquin definiantur omnj- 
um quantorum #qualitates, imo multum for- 
te proderit hoc ipſarum diſtinctz compre- 
henuoni. Negue deſunt exempla preſtan- 
tilmorum authorum, qui nedum hujuſmodi 
guandam prrz le ferentium homonymiam, at 
majoris perſpicuitafis causa quorundam ct i- 
am ovyoyvums dictprum quantorum #qualt- 
fates feparatim cigfinire non duhitarint. 
Nam Euclicdes elemento undecimo, ſolidas 
detinivit #quales hguras,qur ſimilibus planis 


multituline & magyitudine zqualibus conti- 


nentur. Etmaguys Apollonius initio lextt 
Conicorum libri, nypes ex Arabico in Lati- 
num ſermonem ſtrapsfuſi, & a przllantiſ{.Bo- 


rello luce donati)zquales definivit coni-leCti- 


ones, quz ad invifgn fihi matuv ſuverpolite 
congruunt. Ut reticeam Euclidem (id quod 
Invvi jam antehac) jn libello de gravi & levi, 
£(ualla magnitudige definiviſſe (formaliter 


& eipreſ32 juita no<) (ue r2plent cuniem: 


locum. Iwec fete dybito quinn gravinm xqua- 
Jnim aliqua i!thic ektet definiio, cvi prelu- 
ſerit hxcde magnis xqualius CGULnNmMo, 
quod afhneeſt no{trp n-gotio, Enclices par- 
tis definitionem tradidit abam atque SHU, 
6" : s : ; T0 
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de magnitudinibus & numeriss Idemque 
quinto inelementg, ex uſu putavit magnitu- 
dinum analogiam. ſeorſim definire (ey 

&vuTY 166 W421 ate) 3) numerorfiimque 
proportionalitatem aliter 1n elemento ſep- 
timo definire ; unde neceflitatem impoſuiſſe 
fibi videtur, fiquando de quantis aliis inflitu- 
iſſet dicere, ipſorum quoque proportionati- 
tatem fingillatim definire, vel iltam faltem 
de magnitudinum proportonalitate tradi- 
tam iis accommodare. Quare fi peccatnm 
eſt (quod pertendunt adverſarii) nomen 
idem, quatenus diverſis genere vel ſpecie re- 
bus attribuitur, aliter ac aliter definire, ejus 
aclmiflt reos allegemus, quibuſcum errare 
non admodum pudeat nos, auctores perquam 
nohiles & eximios. Tandem (ut hujus oh» 
jectionis examini coronidem imponamus ) 
plurimum haud diffiteor adduCta.valeret ra- 
tio, fi poſlit alia quzpiam bezne commoda 
generalior Xqualitatis notio aſſhgnari. Sed 


nulla ſuccurrit alia, faltem hac potior, hypo -_ 


theſi cuivis ad ſenſiis oblervationem, vei ad 


mentis captum evidentins exploratz ſub- . 
nixa, Tentavit quidem (ut adnotavimus. 


in Lectione precedente) 'duas memoratus 
EZregius vir, nec alias, opinor, meliores po- 
tuit comminiſci, qu# tamen, ut oftendimus, 
in noltram hanc penitius excuſſe recidunt, 
quodque non aliter vel exdem, vel tantz ex- 
dem concipiantur eſſe diverſarum rerum 
quantitates, quam per congruentiam ali- 
qualem, ſeu pi opriam ſeu analogicam. Nam 
ut hoc unum adjiciam, nonnihil elucidandis 
& confirmandis tunc diftis ; quantitatis 
identitas ſpecifica minime ſuthcit zqualitati 
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conſtituendx (tunc enjm omnes circuli, cun- 
&zx ſphxrz; quzlibet} figure fimiles xqua- 
rentur hþji mutu6) ſed ad hoc identitas que- 
dam Fumerica poitulatur ; non illaqu wyem 
aQualis, at faltem pdſlibilis, qualis oprime 
Cnec aliter opinor) per illam que ex con» 
gruentia emergit, quentorum coincidenti- 
am & coalirionem cx$hibetur.  Hzc 1gitur 
notio, cum magnitudinibus Choc eſt, proprie 
& primario quantis) eximie quarret ; & 
aliis quantis aliquo mo10; cumque alia 
quanta per magnitudiyis zquzlitatem .'efini- 
ri pofliut & debcant 3} & quando non alia 
polſit excogitari conyenientior ; his, in- 
vam, expenſts hrc non gravatim a'imitten- 
a videtur & ap;robanda, nequicquam ob- 
fante propofito conttario diſcurſu. Hoc. 
1gitur arguimento Pr&ipuo, maximam ve- 
riiimilitudinis ſpecieny pre fe ferente de- 
fan®i. alterum huic fucgcenturians aggredia- 
mar, ut alverſarii-ednf.:unt, haud minus 
Achilleum & iv ſed ut mihi videtur, 
enervius & puſillius' multo., Fjuſdem (in- 
quiunt) loci poſſeſſio. vel repletio xqualitati 
extranea & accidengaria :t ; nec mints 
zquiales ſunt magnitudines, eth non potlide- 
ant eund.m- locum, quam fi maxime poſſide- 
. Ethetvediſimilescugiem locum oc- 
Cupare nequeuntFwgii partium fitus tranſ- 
mutetur. Qwidgater (/avnt) mor. G5 locus, 
& rrauſmutatio af aqitBttatem ſpectant ? Py- 
ram enim, ettam dum Yanet pjyramy, non mi- 
##s ft 1qualys (ut ut 10 f emilts) quam ubi tran}- 
formatur ; atque dum Alibi manet equals «ft 
(at ut non ibilem) non anus quam ubi in eun« 
tem locum moverut. Jre9 nm mages ex _. 
as 
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ad locum Cadſumpts partium quum opus eſt 


tranſpolitione) debet aquaiicas definiri, quan 
homo ex eo quod poſſit eſ&e princeps Tranſyluamue 


(lic enim argumentum ſaum etiam ſale con- _ 


diunt, ne forte putreſcat, aut minus ſapiat). 
Verum reſpondeo reſpectum ad ſpatinm ab 
ipſo occupabile non efſe magnitudim cuivis 
Accidentarium aut extrinſecum, ſed ei ne» 
ceſlario, intimeque connexum; ficut actui 
cuivis'convenit intrinſeca fibji connata gw 
ad potentiam, cni reſpondet, quam complet. 


Non magis, inquam, magnitudinis naturz 


convenit eſlentialiter, ut terminetur, exten- 
datuf, componi poſlit aut dividi, vel at alid 
quoris attributo gaudeat, quam ut tantam 
taleinque ſui capacitatem (tantum & tale 
ſpatium) adimpleat. Ex hnjuſque ſuppoſt- 
tionis fonte multx Mathematicis neceflariz 
hy potheſes promanant, utex antehac oſten- 


{is ſatis pateat. Porro, et! magnitudini- ' 


bus, ceu talibus, non obtingat neceffario, de» 
finitum ut locum aut ſitum, hunc vel itlum, 
poſſideant ; tamen illis ut zqualibus necefla- 
rid convenit, ut eandem aliquo modo quan» 
titatem habere poſlint, & proinde ut locum 
eundem infidere poſſfint , tum quoniam ex 
ed quod eandem aCtu quantitatem habent, 
plane conſcguetur ipſas de. fato ſpatium 
idem occupare ; tum quia nullo alle moe 
concipi poteſt identitas ifta poſhbilis. Ad 
h£c, qubd non contingenter Xqualibus acci- 
dat magnis hzc ejuſdem ſpatii poſſidenit ca» 
paciras, ex eo clariſſinze liquet , quad rem 
terio perpendenti nil aliud de quibuſvis ma- 


Znitydinibus inter ſe quoad zqualitatem, 


aut :1uamy1s proportionem, collatis demon- 
| | | ilrant 
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Lelbooss Le&.IV. 
ſtrant Geometrz, quEn illas congruere, yel 
eundem tocum occugare poſſe: quum, in- 
quam, Euclides trigpm conum zqualem 
oftendit cylindro; cul Archimedes ſuperti- 
ciem ſphzrz quadruplo maximo ejuſdem 
{phzrr circulo demogfFrat adzquari, chmq; 
circulum #quiparariBfocet ſuo ipſius radio 
dufio in ſemiperiph2Yam, eo res recidit (ip- 
ſamſcilicet altius e pgimis princtpiis repe- 
tenti) & nihil evincug aliud ipſorum ratio- 
Cinia, quam iſtas ; } s magnitudines fthi ' 
congruentes efle poſt. Siquidem ipforum 
demonſtrationes pergtent e primis elements» 
tis,/ nominatim ex qtarta & oCctava primi 
elementi, ubi dem@Elſtratuy\ triangulorum 
#qualitas, ex eo qffed polint congruere. 
Ergo f1 poſſe locungienndeny occupare fit 
quid accidentarium nJgnituginibus if'js, nis 
hil neceſſarium demdliitrapant Geometriz 
principes; id quod EÞrrAule ſonat auribus 
Math: maticis. Praferea, pccupatio loci 
yon magis elt aliena gen minus eſt intrinſece 
conjuncta cum magKWkWudine, quam motus, 
ſen mutatio loci; titgue magnitudines ubi- 
cunque pofitz concipÞintur #quales, ita figu- 
rz utcunque quieſcmtes ac innotz, ſuam 
eandef naturam ahtinent atque ſervant. 

Nikilominus omnes Gzometrz non dubitant 

hguras quaſvisa motY/quocunque, quo nimi- 

rum facile poſſint progenerari, definire. Ut 

Euclides ſphzram eF| revolutione ſemicir- 
culi circa diametrumy| cylindrum ex paralle- 
logrammi circa latusj conum ex trianguli | 
Circa crus rotatu ; AFollonius universe co- 

nicam ſuperficiemexrxtte lines circularem 

peripheriam circytneuntis tranſitu, ; Archi- 

| P17 medes 
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medes conoidza ac ſphzroidza ex conica- 
rum ſeftionum portionibus planis circa dia- 
metrum volutatis: & nemo non Geometra- 
Tum ſimili modo magnitudines quaflibet (li- 
neas, ſuperficies, ſolida)e motibus circulari- 
bas, reCtis, parallelis, mixtis utcunque pro 
ſuo arbitratu fas eſſe ducit definire, Que 
quidem definitiones nedum legitimz , ſed 
omnium optimz ſunt : nec enim ſolummo- 
do definite magnitudinis naturam expli- 
cant, ſed poſfibilem ejus exiſtentiam com- 


monſtrant,con'tructioniſq;modum evidenter 


indigitant, non modd qualis ſit deſcribunt, 
at quod talis effe poſlit experimento pro- 
bant, & quo padto talis evaſerit, extra dubi- 
tationis aleam conſtituunt, Et par eſt ra- 
tio, fimilis virtus hujus noſtrxex congruen- 
tia deſumptz# definitionis; nonenim ſolum 
exponit quod fit zqualitas magnitudinum, 
_ at quod aquales dari poſlint, indicat lucu- 
lente qui ratione fant, dignoſcantur, explo- 
Tentur zquales magnitudines edocet mani- 
felte modo ſcilicet qui frequentifſimo paſſim 
 Inuſueſt, & nuſquamnon zqualitati diſcer- 
nendz dijudican:i#que ſolet adhiberi. Ita- 
gue nemini diſplicere debet bzc definitio, 
cui definitionum indoles perſpeRa eſt , 8& 
quomodo ſemper ex aliqua pofſibili ſuppoſi- 
tione reſultent ipſz, probe ac prudenter ani- 
madvertit. Superſunt multa, que cogiti- 
ram attingere, ſed lerioris momenti, quo 


rumque facile poſit e diftis & infinuatis ſolu- 


tio Log deducique ; ut & a vobis ſupple- 
ri poiJunt, quz congruentiam & zqualita- 
tem ſpeCtant reliqua. Etalioquin me, pari- 
ter ac vCs, 1mpense txdet hujus in re tenui 
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jejunaque tam enormiter profuſx diſputati- 
onis. Neque nonne fas eflet a tanto ſubli- 
mior1ibus, que vos monent, ratiociniis deti- 
nere. Igitur, optimi Aaditores, jam vale- 
te. Proxima LeCtione me conferam alio ; 
& magnituclinum prexcipua ſ{ymptomata pra» 
portionem ac analogiamad partes vocabo. 


—_— THI "—_ . M0; 


LEQT. V. 


Magaitudinam attributis & ſymptoma- 

tis, qux Mathematicis ſubjacent hypo- 
theſibus , ultimum tratavi congruentiam 
& ex ea rectiſhime deſumi notionem Xquali- 
tatis effuse diſlertavi. Res jam poſcere vi- 
detur ut aliotranſeam; verum quz mea elt 
infelicitas, materiam iſtam dimittere ne- 


_ queo, priuſquame dictis conlectariam unam 


aut alteram annotatiunculain; ad ulteriorem 
propoliti declarationem ac uſum ſpeCtantes, 
adjunxero. E traditis igituc ac diſputatis 
detegatur imprimis notabilis error Procli, 
& plerorumque, qui poſt eum in octavum 
elementi primi pronunciatum commentati 
fant , interpretum, Axioma fic exprimi- 
cur; Quz\ibi mutuo congruant, ea inter ſe 
fant #qualia ; hoc negat. Proclus univerſah- 
ter converſum valere ; (Ts7 (inquit, hoc 
eſt, zquales magnitudines congrueret) 9y79 
wi £774 REY Jeoy AANSES, dAA ETEF Geearmy * 
Kon onnib:s vere convenit, at ſol ejuſdeme- 
ei, vel perfetifſime ſemilibus magnss). Eique 
Þe/ ime ſuccinens Borellus ; Copverſum = 
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10 (ait) quod ſcilicet *a que £qualis ſunt, invi- 
. cem ſobi congruant, non in omnibus verum eft, ſed 
iz in que ſpecie ſpmilia ſunt, ut linee ree inter 
ſe, & circumferentiz 4qualium circulorum, ut 


Proclus animadvertit. Verum hxc exceptio 
diligentids inſpe&ta, nedum non eft neceſſa- 


Tia, ſed (id quod mirum videatur tot per= 
ſpicaces viros effugiſſe) plane falſa comperi- 


Etur. Nam per congruentiam intelligunt . 


iſthic vel aCctualem aut potentialem congru- 
entiam. Utrol:het accipratur modo, veri- 
tati diſcrepabunt ab iis enunciata. Si de 
aciuali capiunt, evilentiſhme falſitatis con- 
vincuntur, ex eo quod non omnes Xquales 
TeC'#, nec Xqualium ci culorum peripheriz, 
' nec #quales utcu: que magnityidines vel fi- 
millimz, aCctn congruant, at Joco ſepe dis- 
junatifiime ſint ; quantum ſcili rcti 
co Circuls diſtat circulus AntarCieus ei, fits 
contrarius, ac ſpecie perſimilis, & magnitu= 
dine prorſus xqualis ; {1 de potentiali, patet 
ex oltenſis & non oftendendis etiam fals9 
aftirmari, quod xquales aliquex magnitudi- 
nes non congruant, Nam contra verifli- 
mum eſt, omnia magna Xqualia, quantumyvis 
ſpecie diverſa, \el diſl-milia fibi poſſe con- 
gruere, Verumquidem eſt ejultlem ſpeciei 
magnitudines , & {bi perfectifdime fimiles 
(ut nempe 1ectas lineas. xquali radio de- 
{criptos circulos, xquales angulos reftiline- 


0s) peculiari quo:lam modo, retento nempe 


partium ordine, ſituque neutiquar variato 
congruentiam aCtualem acmittere; facilius 
etiam ipſarum poflibjlis congruentia depre- 
henditur, & ex ipſarum forſan definitione 
Latim infertur; at non minds hoc yere con- 

venit 


93 


94 


Lectiones Lect. Y. 


venit omnibus aliis #qualibus magnis, quz 
partibus ſuis quibuſ.!am tranſlocatis, & figu< 
ri ſui nonnihit immutata pollunr quam acu- 
ratiſfime fieri congruentes ; hoc eſt, unius 
partes (que a toto' non ditierunt) alterius 
ipatium exacte poſhdebunt. Figure vero 
retentio nihil adjicit, ut nec ejus alteratio 


_ deroyat equalitati vel congruentix magni- 


ti... Mz nec. omnino facit Tros T2 4ag/le 
ejus hc 0 mfideratio ; ut neque poflibilis 
congruentiz cis vel diftcilis comprehen- 
flo: 21m xzu2 verrm eſt, quod per mille 
diſcri 1mm ambages legitime demonſtratur, 
ac quo: uit primo perfpicitur, ant uni- 
co cowe*ttih elicitur frlogilmo.  Euciides 
ſanc datz tctilinez hem 2? cnjuſyis, cum 
aliquoderexminato qua irato, cujuſvis ſolide 
hgury planjs ſuperhciebus contunte cum ali- 
quo £21t che cangruentiam d=monſtravit 
(2ut, quarenus hoc poſtremum keri potuit, 
attentavit) id ef, ipſas dimetiend: odum 
edgcutant inveltigavit :- Archimete, tra 
prozreus circulos & ſeftores circulares, 
nec non ſuperficies curvas, conicas, cylindri- 
ca5lDuaricas compargvit, & alias cum aliis 
congruere, per clariÞimas conlequentias de- 
mon:travit Cum, inquam, e.g. demonſtra- 
vit Archimedes circutum £quarireCclangulo 
triangulo, cujus baſis radio circuli, cathetus 
peripherieexequetur (vel quod eodem re- 
cidet, quadrato cujus Tatus eſt media propor- 
fionalis inter radium & ſemiperipheriam 
circuli} nil ile, f1quis propius attendat, aliudl 
quicquam quam aream circuli cen polygoni 
rexniaris indefinite multa latera hahentis, 
in tot diviii poſſe minutiflima triangula, 
gunz 


! 
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quz totidem exiliſlimis difti trianguli trigo- 
nis xquentur; eorum vero triangulorum 
zqualitase ſola congruentia demonſtratur in 
elementis. Unde conſeguenter Archimedes 
Circuli cum triangulo (fibi quantumvis difſt- 
mili) congruentiam demonſtravit. Item cum 
ab eodem cenica ſuperficies xqualis oſtendi- 
tur areZ cir-ali,cujus radius propottione me- 
dius eſt inter coni latus & ſemidiametrum ba- 
ſis,nil oſtendit aliud(ut plane liquebit ad pri- 
mam demonſtrationis originem recurrenti) 
quam ſuperficiem iſtam velut ex infinitis eX- 
iguis triangulis conlſiftere, quz fingula con- 
gruunt tot ſingulis triangulis dictum circus 
tam componentibus. Ita congruentiz nihil 
obſtat figurarum diflimilitudo; verum ſeu 
ſimiles five diffimiles fiat, modo axquales, 


ſemper poterunt , ſemper poſſe dzbebunt 
 congruere, Igitur oftavum axivma vel nullo 


inodo converſum valet,aut univerſaliter con- 
verti. poteſt ; nullo modo,fiquz iſthic habetur 
congruentia- deſignet actualem congruenti- 
am ; univerſim, ft de potentiali tantum acci- 
piatur ; quaſt diceretur, Que congruere 
poſſunt, zqualia ſunt; & converse, Quo 
pacto potior ratio ſuadet ut intelligatur. 
Etenim preſtat utilidimum illud pronuncia- 
tum fic exponi, ut valeat omnimode con- 
verſum, quam ut nullatenus converti queat; 
litque magnitudinis eflentialem paſlionem 
contineat, quam ut accidentarium ſolummo- 
do {ymptoma reſpiciat. Nam actu congrue- 
re Hhil ad magaitudinis aut xqualitatis na- 
turam pertinet, at ipfis contingenter acci- 


"dit; nec ob aliam cauſam adhibetur, quam 


ut ab ea ſeu manifeſlo indicio (quippe cam 
G _ abtus 


aftus ſempgr antegreſiam arguat potenti- 
am) congtuentia potentialis innoteſcat, 
que nempe lola cum Zqualitate cohzret in- 
time, climque ea perpetuo reciprocatur, 
Sicut enim magnitudini non aCtu dividi, fed 
eſſe diviſibilem connatum cenſetur,& arCctif;- 
me connexum; iſta vero diviſtbilitas ex.aCtu- 
ali Cutcunque fortuita vel arbitraria}diviſio- 
ne dignoſcitur ac arguitur ; ita quantis 
xquatibus, ut talibns, accidentaliter obvenif, 
ut. congruant au, convenit autem inſepara- 
biliter & perpetuo ut poſlint congruere ; 
huic autem commenſtrandz potentiz deſer- 
viat aus iſte, propterezque ſolet adhiberi. 
Izitur perperam Proclas, & ali: plerique 


Procli veliigiis infiſtentes, explicant hoc 


axioma, non ſatis animadverſv, quod- actua- 
Jem inter & poſſtbilem congruentiam verſa- 


' tur, diſcrimine, ſolamque-que minds hic at- 


tendenda fuerat reſpicientes aftualem con» 
gruentiam. Unus ab hacerroris contagio=- 
ne {e conſervavit immunem optimus Clavi - 
ns; quem immerito propterea reprehendit 
doctifimus ej1s 6429 pua® Tacquetus 3 Nor 
re12 Clavixs (inquit) hoc axioms converttt 3 
faiſum eft enim 2a que untverſim mer ſe aqualia 
ſunt ſ#61 mutu9 congruere, diſſimiles entn magui- 
rudines poſſunt eſſe equales, neque tamen congru- 
ent, quod fi ſemiles & aquales fuerint, valebit 
converſa., FE89xero potits Clavii ingula- 
rem aut WA aut eu yas demiror, 
qui communiter arreptum errorem feliciter 
evitavit, iffamque fallo fundamento ſubni- 
xam exceptionem prorſus omifit, vereque 
licet haud plene, fatiſque Iuculente pronun- 
ciatum illud expoſtit. , Sed in hoc nimius 


fui , quamvis, nonnalla ſubticee, Noto ſe- 
| . CuO, 
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cundd, quod ex #qualitatis hac, przſtrata 
definitione, quz #qualitatem ſpeCctant, axio- 
mata poſſunt demonſtrari. Id quod ejus 
arguit convenientiam atque preitantiam. 
Debent enim axiomata (icant admonitum 
et ſxpius) ut theoremata quzdam e Tite con- 
{titutis terminorum; quibus conſtant, defini- 
tionibus demonſtrari poſſe. Solew jgitur 
iſtum, quem appellavit Ramus, in Mathema- 
ticis clarifimum, Quz eidem zquantur, fi- 
bimet 2quantur mutuo, fic petita hinc de- 
monſtratione illuſtravit Apollonius : Sint 
duz magnitudines A,C, utraque fingillatim 
Zqualis alteri tertix B, Dico magnitudi- 
nes A,C fibimet xquari. Nam quoniamex 
kypotheſt zxquantur magnitudines A,B, ip- 


ſx (xqualitatis definitione premiſſa) eon- 
&gruere vel occupare poterunt eundem lo- 
cum. Occupent zgitur locum Z. Item quo- 
.niam C #quabilis ponitur ipſi B occupanti 
' locum Z,etiam C; ex zqualitatis definitione 


poterit locum-Z occupare. Ergo utrague A 
& C poterit locum Z occupare. Unde re- 
ciproce ex xqualitati definitione A& C 
xquales erunt, Q,E,D. Huic autem defini- 
tioni objicit Proclus, quod innitatur afſum- 
ptis duobus hþujuſinodi pronunciatis, Que 
poſſident eundem locum ſunt zqualia ; quz 
eundem cum altero locum occupant, locum 
ipſa poſlident eundem ; quorum utrumque 


propoſitz concluſione demonſtranda longe 


afſerit obſcurius & conceſſu difficilius ; 
Tev)e (dicithom mans doupireps 73 Teo 
Wild &::0ud\© wag * Et nihilo mi- 
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nity 7 AH TI oy Twy, Sed in magni Geos 
metr? defenſionem breviter reſpondeo : 
Primo, liquido falſum eſſe , quod loci ſeu 


ſpatii, quam zqualitatis conſideratio ſ:t ob- 


ſcurior, & :gnotior nobis, Cn ex ante= 


 hac oltenſis, aqualitas non aliter quam ex ea 


poſkit elvcidart. Congruentia gquuque, vel 
cjuſdem loci poilsfbo ſupponi pateſt, ex eo 
quod aſenſi poſibilis diſcernatur ; ait xqua- 


litas immediate ſernſum non incurrit, at ex 


aliqua comparatione ſuppoſita refultar ; 
itaque clarior cf{t congruentiz notio quam 
Xqualitatis. Et cum quz eunadem locum 
occupant zquantur, fit commodifiuma defini- 
tio Zqualitatis (utriufficienter aſtruxiſſe vi- 
demur) erit iila fimplicior ac evidentior aliz 
quivis 2qualitatemmncludente propoſitione. 
Sicut definitio.triangulifimplicior eſt & cla- 
TIOC quovis Circa ca ngulum theoremate. 
Secundo, quod altertyn-attinet pronuncia- 
tum, Quz eundem cumaitero locum occu- 
pant, eundem & ipſa locum poſhdent ; ne- 
£0 quicquam illo clarius eſfie paſſe, nedum ut 
hoc obſcurius fit propoſita ala / nay Eſt 
enimad fundumexplorata, propdſitio pror- 


Tus identica, nec ſpecie ditterens ab hac, Pe- 


truseſt Petrus; ad hanc enim reducitur ejus 
ienſum nihil immutando, tantum vero. per- 
ſpicuitatis gratia nomina magnitudinibus 
?mponendo, Z locus communis ipſorum B,A, 
e:tidem cum Z loco communi ipſarum B,C. 
Aut iſta Categorica, Que cnndem cum aite- 
70 locum occupant, locum ipſa poſiident eun- 
cem, redig: poilit in hanc jovdvya oy ENUN- 
clationem hy potneticam, Si A occupet Z lo- 
cum iplus B, & C locym Z ipſius B occupet, 

| tun 
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tum A &C occupabunt Jlocum eundem Z, y 
Ubi repetitur in conſequente, quod in ante- 
cedenre ponebatur. Quznam igitur, obſe- 
_ cro, poterit haceſſe manifeſtins vera propo- 
ſitio? non illa certe, Que eictem zqualia : 
quum #qualitasquid fit, quid diftincte ſigni» 
ficet anvea prexcognoiti deb , quam ejus 
propofitionis veritas queat. comprekendi. 
Sed adhuc tertio, hoc modb dictum nugax & 
futile pronunciatum demonſtrationi noſtr# 
preſterni, vel in ea adhiberi nego. Nos 
tantim ex eo quod magnitudo ſupponatur 
occupare locum Z, inferimus ei parem C 
\ poſſe lecum iſtum Z occupare: id quod ime 
mediate conſeCtatur ex zqualitatis premiſſa 
definitione. Nec aliud ab eo princigfum 
adhibemus, Attendat quilibet : Nequic- 
- guam igitur ficulneis teiis Proclus Apolionit 
demonſtrationem impngnat ; quod vero 
graviter concludit, TIz#)s tZ1195p44\s os 4ue- 
Ot * aumpary RgdbTeo roprud df Exv- 
Twy avis x, mit. O Þ This carpwrt Tos 
ame Peri apo yes s EEC ove Thu reps au- 
Tw! AIHW, 4A EAar]oE Thy Swigſcius 
(<yZoſcray lege potins) ly 50uty cv Hs dd) 
Sexm9;s rroane£07 * (hoc eſt, Omnia axioma- 
24, velut immediata, ſuaque luce clara tradi de- 
bent, & ſeipſes maniſe/ta fidemque promerentia. 

Nam qui rebus evidentiſſumu demonſtrationem ap< * 
 Plicat, non ipſarum conftabilit veritatem, ſed evi- 
deniizm imminutt, quam in preconceptss abſque 
dotring nonns prjjidemus.) Cui fententiz, 
quod ad volgarem praxin attinet, ipſe Ju- 
bens ſubſcribo, nec opus effe fateor, ut tau 
facilem aifſenſum impetrantes notitiz ſcrus 
pujoſtus examinentur., Atquo demonltrati- 
= onis 
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ons ingeninm, ſ{cjentix natura, principic- 
rum *lfferentia, magis declarentur ; quod 
extremus rigor etiam axiomatum exigat 
probationzm , quod ea revera poſlint de- 
monſtrari, quod definitiones bene conſtitntz 
fint, i1{que demonſtrandis inſerviant, non in- 
utile cenſeo prolatis nonnunquam experi- 
mentis edocere. Neque qui proinde vel 
hiſce de cauſfis, vel ingenium exercitand! 
Sratii fale quid attentaverit, furoris illum 
aut falifis merito putem arcefſendum, quo- 
rum tamen eapropter H pollonium ipſum, 
immenſz ſubtilitatis, & conſummatiſſiime in 
Mathematicis eruditionis virum, inſimulare, 
non dubitate recentioribus nonnemo ſeveri-" 
or Ariitarchus, utinam ipſe vitiis iiſgem non 
propior. Utcunque tant viri fretus exem- 
plo non verebor ipſe, duo que dicto primo 
p10xime ſuccedunt axiomata protinus e di- 
Gs oitendere. *Secundum axioma faliter ſe 
habet; <1 equalibus #qualia adjiciantur, 
compolita (vel tota) ſunt gqualia. Quod ita 
demonſtro: Sint xquales duz magnitudines 
A,B; quz propterea ex zqualitatis defini- 
tion: congruere poterunt, & eundem locum 
accupare, Occupent igitur locum X ; a- 
*ici3tur ipſt A magnitudo C, cuyus locus fit 
Y. Ergocompoſitx A-FC locuseſt X-j-Y. 
Acljiciaturetiam ipft B magnitudo D #qualis 
adjectz prioriC ; unde itidem ex xqualita- 
t:;5 definitione D poterit occupare locum X : 
adegque B-I-D occupare poterit locum com - 
poſitum X-1-Y ; eunilem nempe quem A-|-C 
potuit occupare. Ergo ex xqualitatis defi 
nitione B-]-D zquabitur ipfi A-FC.Q.E.D. 
C:mMili ditcurſu demonltretur axioma proxi- 
»- ** : : . : we 
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me ſubſequens; Si ab zqualibus auf-rantur 
Xqualia, reſtdua erunt. xqualia, Sint enim 
rurſus #quales duz magnitudines A,B ; qua- 


rum proinde communis efſe poterit locns X. 


His auferantur #quales C,D, quarum etiam 
communis eſto locus Y. Ergo reſiduus locus 
X—Y communis efle poterit locus utrique 
reſidue magnitudini A—C&B—D. Ergo 
refidux A—C & B—D zquantur. Quod 
E.D. Nec diflimili ratione quevis a4 ab- 
{traftam #qualitatem pertinentia theorema- 
ta (vel axiomata) dittz definitionis ſubſtdio 
demonſtrentur, quod ejus oltendit prxſtan- 
tiam atque commoditatem, Sed hanc ob- 
ſervationem miſſam faciens ſubnoto tertio, 
Quod ex didtis facile perſpiciatur quid fit 
inzquale, quid majus, quid minus altero. 
Horum nempe quidvis vix ex reſpectu ad 
oppoſitum xquale, velijmmediatins ex rela- 
tione ad fpatiam utcunque poterit explica- 
ri. Refpiciendo ſpatium ad inzquale dice- 
tur, quod alteri ſemper & neceflario diſcon- 
. Sruenserit, hoc eſt , quod alteri quomo- 
cocunque - applicatum (ſeu fimul , {eu ſuc- 
ceſlive, ſeu per mentalem penetrationem, 
retento partium fitu, ſeu ipſarum ordine 
perturbato, quolibet ex modis ſuperius ex» 
pPoſitis) nullo paCto coincidet exacte, ſed aut 
excedet ipſum, vel ah eo deficiet. Conſe- 
quenter ex duabus inzqualis ſpeciehus, 14 
Majus erit, quod alteri fic appofitum ve! 
applicatum, excedet ipſum, hoc eſt, totum 
alterius ſpatium occupabit, & aliquid init- 
per ulterioris ſpati1; vel cuius pars alteri 
toti congruet, [cu totum alterius ſpatinm re- 
plebit ; Minus, quod alteri appoſitum det.- 
4 - ciet 
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Yet ab ipſo, vel alterius parti coincidet ; 
non niſi partem occupabit ſpatii, quod ab ai- 
tero poſlidetur. Habito autem ad xquale 
reſpectu, dicetur inxquale, quod altzrum 
vel alteri zquale continet in ſe, & aliquid in- 
ſuper, vel continetur in altero (vel in aliquo 
quod alteri zquatur) ſic ut aliquid pretereg 
ſuperſit. Majus gempe, quod continet alte- 
rum, aut alteri zquale, nec non aliyd pre- 
terea: Minus,quod continetur in altero, vel 
in eoquod zquaturalteri, fic ut adhuc ſuper- 
ſit aliquid in altero. Vel cym D. Hobhio, 
non inconcinne definiatur Major magnitudo 
magnitudine (corpus corpore dicit ille, ſed 
univerſalins eferri pre{tat) quando pars 1l- 
ius huic toti #qualis eſt: Minor autem, 
quando illa tota parti hujus zquatur; quan-- 
quam forſan in hiſce definitionibus nonnthil 
d::1deretur. Nam ohjici poteft, quod non 
re: pon.lent els magnitudinibus inzqualivus, 
quarum una comprehentit alteram. Quod 
facile tamen excuſetur aut condonetur,quo- 
niam omnis magnitudo fibi perfectiſimo 
modo cenſeatur equalis; & equalitatem 
eminenter continet identitas, id quod paſſim 
:n demonſtrationibus Geometricis ſupponi- 
tur. Vel corrigantur, & ſuppleantur defi- 
nitiones iſtz, hoc modo ipſas enunciando : 
Magnitude magnitudine major eſt, quando 
pars illius huic toti #qualis eſt, aut eadem ; 
Minor vero, quando illa tota hnjus parti 
Zqualis eſt, aut eadem. Quz definitiones 
Caut deſcriptiones) inZqualis, majoris, mino- 
Tis, alits quoque quantis (motibus, tempori- 
bus,velocitatibus, ponderibus, numeris) ata” 
lozice ſuoque modo quadrabunt , ficut de 
By | | Xqua= 
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2qualitate prolixius eſt declaratum. Uni- 
cum admonebo de inzqualitate didta fic ac- 
cipienda eſſe, ſemper ut exceſſus & defeCtus, 


id quod abundat aut ſubeſt, penes aliquod - 


homogeneum intelligatur. Nam omnino 
diverſt generis quanta quoad zqualitatem 


& inxqualitatem nequennt inter ſe compa- 


rari. Quz de proportione poſtmodum acty- 
ris diſtinCtius explicanda venient. Ego ve» 
rd nunquamne me tricis iſtis & leptologiis 
expediam? Semper in everrendis quiſqui- 
liis tempus prodigam ? In tam opima meſſe, 
tam ubere vindemia, tanta graviſimarum 
diſquiſitionum copia, quid ſparſas hinc inde 
ſpicas lego, negleCtos racemos inquiro, di- 
lapſa grana, deciduas uvas colligo? Cum 
grandium & arduarum rerum in Mathema- 
ticis tam varia, tam jucunda, tamcerta ſup- 
petat venatio, quare leviculas ego minutu- 
laſque queltiones, ceu muſcas, ſtyſo proſe- 


quor & confodio? Solennia ſcilicet devito, | 


£rid nugor, graviter ineptio, minima quz- 
que {tudiose conquirens, faftidiose repetens 
& inculcans. Adeone perpetim tot longin- 
qua diverticula, tot devias ambages conſe- 
Ctabor, & in tritos regizx Azopore calles nun- 


quam remeabo? Num in hoc generalium 


materiarum atrio ſubdiali conſeneſcam, in 
fcientiarum veſtibulo diverſabor #ternum, 
--#cebo ſemper in limine, Mathewatum oltia 
canthm pulſabo, nec in jpſorum unquam in- 
r17mas xdes, in adyta ſanctiora penetrabo ? 
 Przlſudam ſemper, & eminus velitabo, nun- 
qzam comirus aggrediar, manum conſeram, 
{f5co prxlio decernam? Quidquod inilla, 
q!2 nil nit clarum & eyidens, certum & ex- 

| | ploratum, 
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ploratum, pacatum & ſerenum pollicetur at- 
que jaQtat ſcientia, dubitationum nebulas 
offando, lites 8& bella ſero, tnrbas ac tempe- 
{katesexcito ; diſceptando denique liherits, 
& ad ſcrutinium- pleraque reyocando, Ma- 
thematum certitudini & evidentix (quz 2 
rixis tantopere & a tumultibus abhorrent) 
detrahere videor & derogare. Ita mihi ſo- 
leo, forſan & alii (ſaltem haud fine cauſa vel 
ſpecie julta poſſint} exprobare. Neque ta-. 
men nihil eſt, quod criminationibus iſtis di-” 
In7endis, excufandoque ypihi contra poſſhm 
obtendere ;' chmque tantum inſperato nunc 
efloxerit huic LeCctioni deſtinati temporis, 
ut novam aliam materiam jam non invitus 
adoriri-nequeam, indulgete precor (audito- 
res humaniſm) vyeniz pauxillum & patien- 
tiz veſtre noſtras has affanias aliquatenus 
propugnanti, conſiliique quod haCtenus ini- 
rer!m me! ratiunculas exponenti. Quod 
tas rerum & quzſtionum minutias attinet 
Tepono, non ſemper efle parva quz falia vi- 
dentur ; cum ſtellz perquam exiles, & Sol 
ron ita magnuSappareat ; unde veniat 1g1- 
rer, & quorſum tendat afpectate rei ſpecies, 
antequam ejus dijudicetur magnitudo, per- 
nofcendum efſe. Tum qux mole parva 
fant, vi Ronnunquam ExIimia donart ; que- 
gz2nilil in fe notabile continent, permag- 
2s fubinde polt ſe trahere conſequentias. 
Maximarum rerum origines fere ſemper 
parvasexiltere; parvise ſeminibus ingen- 
rifimas ſtirpes excreſcere, parvis e fontibus 
wnmenſos fluvios intumeicere, veritatis & 
erroris precipue feracem effe naturam, e© 
Pagcts veri ſcincillis vaſtam undiquaque Ju- 
cm 
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cemdiffundi, e minima falſfitatis radice co- 
pioiam errorum ſegetem pullulare ; in ſci- 
entiis przſertim, e tenuibus filis maxima re- 
rum momenta ſuſpendi, nec ſine maximi di- 
ſpendii periculo minima contemni : ficut 
una rotula tranſpoſiti tota perit machina, 
vel ad uſtm inepta redditur, venulaque ſub- 
inde diſrupta.vel magnus perimitur elephan- 
tus; ita nonnunquam unica, que gracilis vi= 
deri poſſit & fierilis, notio male poſita, per- 
peram intelleCta,vaſtam confuſionem, ſpifſam 
caliginem, multiplicem errgndi cauſam, ex 
foecundi conſequentiarum propagine, in 
. quamvis derivet ſ{cientia.Prudenter hoc(ipſe 
quoq; ſux acribologiz, ſtrictzque quibuſdam 
In minutioribus diligentix patrocinans) ob- 
ſervavit Ariſtoteles, verbis animadverſione 
dignifhmis, que extant in De Ccelo I. 5. 
Kat 7 wvo3y (inquit) ePaClder © axnbocias 
qr 52uevos Hut?) Toppe pugreTAdany * Gov 
ems exdgaooy aver TN qalvn perbOr-* er 
YO TEAGMSOY 39%)2 Oy Tet E245" fy HvihC ere 
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Sure un aloy 1 eearn * Jlomep T3 ov apy 
pinpey , &v TY TeAdbtThy Hys) maups emis * 
hoc eſt Latine, Modica quepiam aberraiio rece- 
demibus a veritate, ftatim immane quantum ad- 
augetur © multiplicatur. Ut fiquu magnitudi- 
nem affirmet minimam dari; u cirte minimum 
inducens, maxima ſubvertet Mathematicorum 
decretz, 1d autem exinde provenit, quod prin- 
cipit' * omne poteflate ſua, quam abſoluta magni- 
rudine pravalentius eff. Unde qued initio vide- 
tir exiguum, progreſiu tandem permagnum eva- 
dit, Adeo periculoſum eft Philoſophi jucli- 
£10 minimorum curam poſthabere, quibus 
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non tant ſua gratia, ſed & ineſt non rard 
ſua quedam utilitas non aſpernenda ; his 
przſertim in ſcientiis, quz ex humilibus, & 

ne ridiculis initiis, ad incredibilem inopi- 
nato-amplitudinem & excellitatem enitun- 
tur. Non itaque mihi gravins ſuccenſendum 


eſt, ff videar nonnunquam haud prxcipui 


ponderis rebus quam par eſt curioſivs atten- 


. dere, prolixius immorari;z quando nempe 


res ſuadet, ut pntem ex 1is bene perceptis 
etiam gravioris momenti rebus aliquid lucis 
accedere. Quod autem ad 1llas, quas-non 
infrequenter moveo controverhas, ex iis te- 
mo ſuſpicetur Mathematicarum quicquam 
ſcienarum certitudinicdecedere ; nam circa 
res illz verſantur a Mathematum fnndamet- 
tis admodum remotas. Vix extimam Geo- 
metrizx cutem ſtringunt hz quezſiiones, ne- 
dum ut ejus intima viſcera pertingant. 
Non ejus principia quatiunt hi artetes, non 
ratiocinia diruunt, aut omnino ſolicitant. 
Dumain<ejus confiniis atque ſuburbiis conten- 
tiones oriuntur & pugne, clamores & jur- 
gia peritrepunt ; intra muros, in ipſa acto- 


poli alta pax, profundum habitat filentium 


nihil iſthic auditur «poeroCE1T4)y aut &y- 
Tippslay. Exempla deſumamus licet cum ali- 
ande, tum ex nuperrimis quas agitayvimus 
controverhis. Diſceptatum eſt quz fit xqua- 
litaris genuina notio, unde commocdifhime 
definiatur ; an demonſtrari poſlint, que cir- 
ca illam aflumuntur axiomata * at num ve- 
ra fint iſta axiomata, nemo diſputat aut du- 
bitat ; & proinde nemo colleCtis eorum ſub- 
{1.40 conchiſionibys difſentiet aut repugna= 
bit. . De principtorum natura & numero, 

deque 
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deque modo ipſorum notitiam conſequendi 
(num irnata fint, aut aliunde comparata, 
num ex induFione generali, velex obſerya- 
tione taitu:s. irgulari dependeat) diſquiri- 
tur & ditputatur ; attamen ut ſarta tefa-. . 
permaneat, extra :>:tationis aleam collo- 
cetur ipſorum veritas Ambigitur & con- 
trovertitur an Eucliles paraileliſmum com- 
mode definierit ex negation2 concursis rew 
Qarum infinite protractarum ; at tales dari 
rectas,que ſic nung2a:m conveniant, quzgque - 
Qaon.inepte nominentur parallele, hactenus 
opinor inficiatus elit nzgmo. An idem. recte 
Principii loco ſumpſerit duas reCtas , quz 
cum i:filtente recta faciant internos ad eaf- 
dem partes angulos minores duobus redtis, 
ab ifta parte fibimet occurſuras, ita negetur 
23-quibuſdam, ut tamen ipſius propoſitionis 
veritas a nemine vocetur in dubium. Et 
num Euclices iſtam Þroportionalium affetti- 
onem bene ſeleperit., a qua definivit ipſa 
(cum bona Proſodix venia liceat awge- 
H&y) Geometrz certant, & adbuc [ub judice | 
lis ef. falva tamen cui nemo ſapiens non aſti- « 
pulatur iſtius propofitionis, ſub theorematis 
forma traditx, veritate. Complura. pro- 
 ferre poſſem exempla, quibus conſtet quas. 
Mathematici verſantlites Mathemarum cer- 
titudini vel evidentiz nihit officere, fedip- 
ſam -potius inconcuflam veritatem, inteme- 
ratam claritatem arguere, quas nulli diſpu- 
tationum tumultus dimoveant, nullz diſcor- 
diarum nubes obtenebrent., Neque miran- 
dum hoc, quumnon de precipuarum rerum 
veritate, ſed de quarundam propoſttionum 
ordine; noa de [cientiz certitudine, ſed de 
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ſciendi methodo modoque , de quibuſdam 
tantum exterioribus litigetur Philoſophicis 
potius quam Mathematicis ; quz quidem non 
Parum interſit ſcire, quzque diſtinCtam, 


Plenam, & accuratam ad comprehenfionem 


xerumin Mathematicis pertractatarum non- 
nthil conducant, at cum Geometrizx princi- 
piis comparata (principiis iſtis, quorum dum 
incolumis perſiſtit veritas, nullum Matheſi 
graviusincommodum accedere poterit, nulla 
Geometrica concluſio ruet)cum his, inquam; 
collata, parva velnulla reputari poſlint iſta, 
de quibus digladiamur ; adeo verum eſt 
& hic, 
—— Minims rerum diſcordia vexat, 
Pacem ſumma tenent —— 

Nec igitur mihi magnopere vitio vertenda 
eſt pugnacitas ita, ſeu proclivitas ad difpu- 
tandum de rebus ad haſce ſcientias ſpectan- 
tibus, cum nihil id noceat iplarum firmitati, 
ſed ad &xpiCeruy aliquid conferat. Profer= 
timcum ipſe nil agam aliud, ev conatum om- 
nemdirigam, ut diſputando ratlices evellam, 
cauſas amoveam diſputandi, rerum quoad 
potero rationes Experientiz trutinam Expos 
nendo, a Metaphyficis argutiis ad commus= 
nem ſcnſum omnia redigendo; nec pleral\- 


que quzitiones ipſe cudo, ſed alicubi (quan- 


quam ut plurimum levins diſcuſſas) reperio, 
ſententiam meam argumentis quibuſdam 
communitam interponens, veſtroque dectfio- 
nem ultimam arbitrio committens, NeC« 
non regulam iſtam Ariſtotelis xquifſimam, 
religiose colens & obſervans , ſuperits (i: 
bene commemin) allegatam, ſzpius repeti 
dignam: M&Aaaoy &v &in ma T7 UsAMNDY [4 
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ASX Mou Tpoarioee me djaqi@CiTes (wv 
Ad7ay Nuacunud)y * 77 Þ Epnpilw xd\ad)xt- 

nw "» * BY" wr >: <_ 0 
514 Juv, yrov &v nply V mup forts Kat 30 
5 Neflnrts, dA 8x dvnd) avs i) 765 EA” 
aovlas T AnSEs K0Ly ey ltayhs. Que verba 
fic verterim, Fidem melints obtinebumt dia, fe 
hartium argumenta prius audiantur : nam india 
causa ſententiam ferre, pariemque quamvrs in- 
auditam coudenmare, minus addeceat nos (Philo- 
ſophos nempe veritatem indagantes) oportet enim 
10ntam adverſarios eſſe quam arbitros (5 medi» 
atores) qui de vero congrue velint judicare. Qui 
ſententia nihil juſtius, ſanCtius, prudentius, 


At porro, quod generalibus hiſce procemia- - 


libus & preluſoriis infiſftam largils & lon- 
Sius, exculari poteſt : primo, quod inillis fe 
meditanti ſuggerant obſervatu non indigna, 
nec illa paſſim obvia, vulgoque protrita ; 


{el aut ferme non occurrentia, vel alibi par-_ 


cius expolita) nec non in illis quzdam para- 
doxa, veltris ade cum excitandis ingeniis, 
tum exercitandis judiciis comparata. Tum 
generatim diſtindta comprehenſio pluri- 
mum conferre videgyy ad ſubſequentium 
captum facilem atgK perfectam notitiam. 
Nam de principiis variis & demonſtrationi- 
bus, de magnitudine, numero, ſpatio, motu, 
tempore, velocitate, pondere ; de compoſt- 


tione & diviſione, terminatione & figurati-. 


one, xqualitate & inxqualitate, ſymmetria 
& aſymm-=tria, proportione & proportiona- 
litate, ſrmilitudine & diflimilitugdine, deter- 
minatione & indeterminatione z reliquifqque 
talibus a Mathematicis edita tot egregia pro- 
blemata, tot pulcherrima theoremata legen- 
 tibus demonitrata, annon previos iftarum 
I'@- 
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rerum conceptusgenuinos & adzquatos ha- 
bere proderit multum & intererit?  Qua- 
Jes ego fi minus edocere poſſim, ſaltem occa- 
ſfionaem ingeram vobis propoſlita ratiocinia 


Inaturids examinantibus tales acquirendi. 


Utcunque non parum refert has ambienti- 
bus ſcientias ipſarum commiunem quaſi ge- 
nium familiariter habere perſpectum, & per 
eas omnes diffuſam indolem agnoſcere. Et 
ſane mihi ſ#pe contingit ariimadrertere (vi- 
dear ſaltem animadvertiſle) doRiſſimos ali- 
quando viros, ex minus attenta generalium 
ittorum confideratione, & quia non niſi pra- 
vos aut confuſos (wdwys a minus & 6377y- 
Aatss) corum conceptus animo fſibi prefigu- 
rIrint, non raro crude, crebro false loqui ac 
difſerere, ſubinle opaomigery in re Mathe- 
matica, nonnunquam & mgasyitent. Pre- 
terea, non illib2nter illorum vobis obſequor, 
& honeſtz conſulo voluptat:. qui cam ad ab- 
ſtrufiora Matheſeds arcana percipienda mi- 
nus idonel variant, & adhuc nonnihil impa- 
rati, guitam tamen aliquem cupiunt, & ca- 
pere poſſunt barum ſuaviflimarum ſcientia« 
rum ; iplarum non injucundum nec inutile 
quiadam per tranſennam inſpicere volunt & 
valeant; quos nolim omnino ſpe ſui caflos, 
operzque prorſus irrites, (hocelſt, difficulta» 
te nimia vel apparence rerum obſcuritate 
turbatos) dimittere ; neque dithteor ad illo- 
rum captum tam dictorum plerunque mate- 
riam, quam dicendi ſ{tylum attemperari; 
multa propterea dici quz reticerem alias, 
& quz dicerem, ideo complara pretermitti. 
(Quin ſane metuo, ne pleroſque particulari- 
um demonlitrationum, guakes intima — 
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Mathefis , arida ſubtilitas, extremus rigor, 
& penitiflimanks attentionem dcfiderans, ar=- 
Fumentandi modus aliquantum offendat ac 
abſterreat ; quo nomine, ne diflumulem, mi- 
hi videri folentillz publicis kos genus lec19- 
nibus haud adeo convenientes, unde liben- 
tius in his non ita icjunis & aulteris materiis 
aliquam moram traho ; ut nonnulla tamen 
interſpergere ſtudeam (& deinceps, modo 
pergam in hoc ſtudio, liberalits interſperſu- 
rus ſim) ad Matheſin interiorem attinentia. 
Accedit quod aliquibus, qui ſcientias iftas 
primoribus labiis deguſtare non contenti ſeſe 
velint illis altius immergere, totoſque ſe 
Mathematico gurgite proluere, quique Le- 
Cionibus hiſce nottris dignabuntur intereſſe, 
temporis aliquid concedendum exiftimem, 
dum hzc perſequimur e#Z&];2z&, Geometrie 
ſe elementis penitius imbuendo, quibus ut: 
non {egniter incumbant, vehementer ab 1is 
effagito; alias impoſlibile credo fuerit, ex 
abltruftoribus iltis, imo nece clarioribus fere 
cuſtſvis Mathematicz diſcipline documentis 
quipptam audientibus intetligendum propi- 
nare ; verum fphingis inſtar #nizmatici; 
vel ox6]&ys cnjuſdam Heracliti, meros gri- 
phos edere, denſts inyolvi tenebris videbore. 
Quod 11 plerolque ſcirem Geometricis ele- 
mentis mediocriter initiatos, pofſem ſpero 
cum aliquo fructu, nec nulla cum veſtra vo- 


Taptate, ſen ſingularum diltiplinarum ima 


fundamenta detegere, regulaſque prezcipuas 
demonſtrationibus ſ1is munitas exhibere ; 
vel quod [citu perjucundumeſt, & viros pre- 
ſertim Academicos decet (qualibus antique 
fapientix {tudium, & a fontibus ſuiz diſcipli- 
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aas imbibere prz c#teris incumbit) veterum 
Mathematicorum in theoremats ſuis inveni- 
endis demonſtrandiſque , adhibitam metha- 
dum explorare; vel qui prxcipuus elt ſco- 
pus, & ſummus apex univerſz Matheſeds, 
generales quaſdam methodos faciliori omni- 
fariorum problematum reſolutioni, theore- 
matum inyentioni, horum & illorum <con- 
ſtru&ioni demonſtrationique, conduccntes 
exhibere demonltratas, & illuſtratas exem- 
plis;z quales multas utiliflimas & elegantiſli« 
mas methoedos veteribus ignotas, ſaltem im- 
memoratas, recentiorum invenit aut protu- 
lit induſtria, (Quales ſunt, obiter infinuo, 
przter noyum a Vieta & Cartefio przcipue 
excultum Analyſis modum, cuicunque fere 
quzſtioni ſolubili parem; methodus indiviſt- 
bilium Carallerii, jam antehac ſed nunquam 
ſatis laudata ; methodus circa maxima & 
minima, utilis & ipſa quamplurimis proble- 
matis promptiſlime ſolvendis; variz regulz 
generales tangentium curvas inyeltigandi ; 
modi curyas lineas producendi, ipſarumque 
Proprietates inyeſtigandi ex motuum de- 
pendeatia, necnone motuum compoſitione ; 
modi magnitudinum ordine certo creſcenti- 
um aut decreſcentium ſeries comparandi, 
necnon inde planorum & ſolidorum ingume- 
rTorum menſuras determinandi ; regulz ge- 
nerales-pro centris gravitatum expedite re- 
periendis, in quolibet genere magnitudi- 
num ; necnon e deprehenfſis gravitatum cen- 
tris ipſarum magnitudinum dimenſiones fa- 
cillime deducendi ; cum aliis minoris notz 
pluſculis. Quorum aliquid fi nunc aggre- 
derer tradere, ſubyereor ut plurinu mentem 
mean 
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meam haud penitus afſequantur, ex hoc loco 
fugacia verba proferentis ; ſaltem (ut yo- 
biſcum familiariter agam) f1 liceat aliorum 
ingenium eftimare de meo; qui me profi- 
teor ita tardum, & minus «ſMvvy, ut multo 
facilins capere poſſim oculis Kibjecta fideli- 
bus, quim per infidas aurium cavernulas ins 
{\nuata; Denique, qud gartiendi finem ali- 
quando faciam, quod me ſpectat ipſurs, muls 
tum mihi faciliusefſet, id quod riullo negotio 
p_ poſſem, particulares quaſdam e 
Mathematum locuplete penu materias de- 
promere, vel fingulares nonnullas, qualium 
nemini non ad manumingens proſtat copia, 
concluſiones demonſtrare, quam in hoc Phi- 
ſoſophico-Mathettaticarum diſquiſitionum 
ſalo fluftuare, Non igitur hac generalia 
proſequens otioquicquam meo, ſed utilicati 
tius veſtre lito ; non deſiderio meo grati- 
icor, at veſtrz plerornnque, quantum con- 
jeturi aſſequi poſſum, voluntarti morem ge- 
ro, faturus id ſemper, & eo mentis acieni 
Intenturus, ut ingenuis velſtris votis, manda- 
tis refius dixero, pro mea tenniſlima virili 
parte ſatisfaciam & obtemperem, Ita cau- 
{am dixi;quanquam non citatus; apologiam 
texui, licet a nemine quod ſciam accuſatus 
aut laceſſitus; at qui meipſum violatz fidei 
rgabo, promiſsique non preltiti, quo me 
velut ob{trinxeram hac in LeCctione de pro- 
portione diſceptaturum? Ita fit, multa 
ſpondemus nobis; promittimus alijs quz vix 
implendo ſumus : fidem obligamus facilius 
quam liberamus. Certe materiam iſtam 
cogitatione pererranti , tot ſe difficultates 
objectartterofyendz, tot quaſtiones eventi- 
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lande, tot expendende diverſz ſententiz, 
vix ut in hoc exeuntis termini deliquio tan- 
tum ingredi pelagus ſuſtineam, quod pre 


. temporis anguſtia emoliri & enavigare ne- 


queam. Aliquid tamen forſan ed prelu- 
dens attingam, & fternam utcunque viam 
fubtilifime materiz enodande. Cimque 
nihil in hacdixerimadrem, conabor in dua- 
bus que ſuperſunt LeCctionibus hunc defe- 
Etum compenſare. 
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IT Magnitudinum attributisy, poſtremas 
confideravimus Zqualitatem & inx- 
qualitatem, iifque quoad in nobis fitum erat, 
genuinasnotiones afſeruimus. Illas ordine 
nunc excipere poſlit ratio vel proportio, 
quippe quz fere nihil eſt alind, quam ex 
quantorum comparatione reſultans Zquali- 
tatis aut inzqualitatis determinatio quz- 
dam, Cum enim ab zqualitate, guz fſ1m- 
plex eſt & ut ita dicam unimoda, recedendo 
poflint inter ſe comparabilia quanta, gene- 
Taliter loquendo, modos inzqualitatis inf- 
nitos, ſuſcipere, ſingularis alicujus ex his 
oa modi rebus comparatis appropriati 


_determinatio, numeris vel aliis idoneis ter- 


minis expreſla, dici ſolet ipſorum propor- 
tio; qua nempe ſignificatur an ſint zqualia, 
vel quo certo peculiari pacto fint inzqua- 
lia. Hoc tamen precipuurs magnitudinum 
ſymptoma, que diſtinetivs & clarids explica- 
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tum demus, expedire videtur, cam ut, pro- 
pter ſymmetriam & aſymmetriam proporti- 
onum doctrinz neceſlario intervenientes, 
nobil-m illam magnitudinum afte&tionem 
Menſurabilitatem prits exponamus, tum ut 
de quantorum ad comparationem aptitudi- 
ne & ineptitudine (hoc eſt, de ipſorum ho- 


mogeneitate & heterogeneitate) diſpicia- 


mus aliquantillum ; quibus bene perſpectis, 
facilius erit de proportionis natura judici- 
tm, MNenſurabilitatem quod attinet , illa 
vel hoc nomine curioſins meretur expendi, 
quod ex ea nomen imponatur illi, qux circa 
magnitudines occupatur ſcientix, reliquo- 
rum Mathematum matri ac domin#; quz 
{cilicet (etſi Platoni viſum eft perqua ridi- 
cula nomenclatura) Geometria conſuevit ap- 
pellari (ex uſu primzvo nimirum adſcito vo- 
cabulo, quia primitus ad tellurem ſolummo- 
do dimetiendam,ac diſterminandos poſſeſſio- 
num limites adhibebatur) meliuſque quidem 
Plato latiori ſubſtituto nomine «4Þ:u{y 
eam appellat, aliique poſt enjn Ta#}-uieias 
titulo donant, eo quod omnigenas magnitu- 
dines dimetiendi rationem edocet : quan- 
guamnechi ſatis illi proprium aut adxqua- 
tum nomen attribuerint, cam hc ſcientia 
non iſtam folam magnitudinis affectionem, 
at nonnullas etiam contempletur alias, qui- 
busad menſuram pertinens nithil intermiſce- 
tur. -Nec enim tantummodo quantz ſunt 
magnitudines diſpicit 1ſ}a, ſed quales etiam 
{hoc eſt, qui-partium diſpeſitione, qua figura 
predite ſunt, num rectw vel curve, pianz 
vel gibbe, diref&tz vel inflexx, rotundz vel 
angulatez ſunt) neque - ubi ſttx, quam 
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ceterminatam pcſitionem obtinent, inveſti» 
gat atq; deron'trat. Magnitudinum( Inquam) 
(pecies & ſ1militudines xque ſpeculatur,ac ip- 
ſarum menſuras & proportiones. Quinimq 
quoad ipfam praxin,ngedum magnitudines in- 
ter ſe metiendo comparare docet,ſed & ipſas 
conltituere,deſcribere, transformare ; ipſa- 
rum centra. diametros, tangentes reperire, 
nulloquantitatis reſpeCtu confiderato. Unde 
liquet obiter, qudd Geometria perperam de- 
finitur a pleriſque, Ars vel ſcienis motiendi ; 
vel,Scientiz wegnitidings quatenss menſurabilis + 
quas 3cenſore ſuo traditas alicubi carpens, & 
corrigere prez ſe ferens D. Hobbius, nihilo 
meliorem apponit ipſe, ſed claboratids ine 
eptam, & planius eodem vitio laborantem ; 
Geometrie (inquit) eff ſciemis determingae 
di magnitndinens rei cujuſſibet non menſurata, 
fer comparationem ejus cum alia, vel alits magat- 
rudinibns menſuratis, At vero icilcitor ab his | 
noſtrz ſcientix finitoribus: cum refam li- | 
neam vel angulum reCilineum biſecat Geo- | 
meter; cum e< datoſaltem puncto perpendi- | 
cularem excitat aut demittit reftam, cum 
per datum punCtum date reCtz parallelam 
Jucit, aut cum rectam ducit quz datam cur- 
vam contingat ;z cum ſuper data rea linea 
triangulum zquilaterum aut quadratum con- 
ſtituit 3 cum per tria data puntta circulum 
deſcribit, aut triangulo dato circulum cir- 
cumſcribit ; cum datz circumferentiz cen- 
trum, vel datz conice ſeRionis focum inve- 
ſtigaty cam talia complura peragit, & ſo- 
fam magnitudinym politionem ſpeRantia 
problemata reſulvit, annon officio ſuo probe 
>dcfungatur Geomegrea ; quas tamen illic 
F "-, 6 7 mz- 
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wagnitudines, quoad ipſarum. quantitatem 
comparat inter ſc, quam nllius menſurz ra- 
tionem habet? Nullam prorſus, -at ſolum 
linearum ſitum determinat, & punorum 
quorundam poſitionem inquirit., Ut pra- 


| teream quod motus zque penſitat Geome- 


tra, quibus figurz generantur, &c. Inadz- 
quatz ſunt igitur & incongrus definitiones 


iltz, falſis in przjudiciis fundatr. Cogno-_ 


mentum ille, quiſquiserat, magis appoſitum 
aſlignavit huic ſcientiz, qui vez4I1vappel- 
landum cenſuit ; ſcientiam nempe circa ma- 
gnitudines verſantem, quz ipſarum omnige- 
nas affeCtiones ſpeculatur ; hoc eſt, inquirit, 
invenit, demonſtrat. Quz proinde non ma« 
le deſcribitur a Proclo; Tyonuy wo), NF 
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mio $f) xuioery. Ita quidem ; tam- 


ctli minime diffitendum fit in hoc verti ma- 


gnam hujus ſcientiz partem , precipuum 


cjus uſum in hoc conſiſtere, magnitudinum 
ut quantitates ex comparatione dignoſcan- 
tur & zſtimentar ; hoc eſt, nt ipſx quomodo- 
cunque menſurentur. Quare nqn ſegnem 
or ogy operam huic magnitudinis af- 
ioni dilucidandz. Igitur primo voca- 
buli menſurz, &ex conſequentia 7 menſura- 
re menſurabile, ſimiliſimgque awpwy/auoy am- 
biguitates & awAyoyuwes cvolvere diligen- 
tins annitemur, tum quoniam id ex ſe ju- 
cundum fit ac utile pernoſeere, tum ne tam 
ancipitis vocabuli fignificatione varia di- 
{trati deluſique (quod nonnullis accidit) in 
errorem prolabamur ; tum ut hujus ſympto- 
matisque fit precipua notio diſtintids age 
| H 4 noſcamus, 
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nolcamus..- Et quidem fi menſurz popula- 
remuſum ſpectemus, vix aliquod occurrat 
vocabulum ad plures fignificatus detortum, 
quod Metaphoricos lenſus obtineat crebrius, 
aut aptiusadmittat. Ut inſtemus, viro boe 
no rea ratio virtutiſque preſcriptum, men- 
ſura vitz dicitur & morum, Epicureo homi- 
ni 79 ndV, avaro lucellum , ambitioſo po- 
tentia civilis & gloria ; quoniam ab his ho- 
minibus ad'iftas res pleraque conſllia, ſtudia, 
facta dirigantur & adaptantur ; conſuetudo 
vel opinio popul: dicitur menſura decori, 
quoad externasrerum circumſlantias ; uſus 
communis menſura ſeu norma ſermonis & 

| fignificatus vocabulorum. Apud Ariſtote- 
759.717.2, lem alicubi lex deſcribitur ye7eo F Mudior, 
quia per quandam cum illa congruentiam 
quid fit jaſtum declaratur ac deciditur, Apud 
253:.X,1, eundem ſcientia vocatur werroy F meaſuds 
7wy, Quia per illam julti rerym limites de- 
terminantur, quomodo ſe res habent, quouſ- 
que tendunt indicatur. Taceo quod menſu- 
ra u]ewvumu rigs ponatur pro ipſo judicio, ſeu 
facultate qua rerym quantitas diſcernitur ac 
zſtimatur, ut a Cicerone, cum ait, 2uzcquid 
ſub aurium menſuram aliquam cadit , numerus 
vocatur : hoc elt, id cujus auris quantitatem 
dijudicare poteſt., Pratereo quoque, quod 
perſzpe menſura pro definita rei cujuſvis 
quantitate legitur uſurpata, Ut in iſtis apud 
$41, X17, Juvenalem aureis carminibus; | 
; _” Y —menſurs tamen que 
Sufficiat censits, ſequis me conſulat edam * * 
in quantum fotis atque fames & frigora po- 
Jens.” | . 
Ouantum Epicure 1157 parois ſuffectt in _ | 
| uit 
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Quantum SOcratict coperunt ante penites. 
Nunquam daliud natura, alind ſapientia dictt. 
Menſura que ſen>tis ; boc eſt; que precila 
rei familiaris quantitas. «—=31idi apud 
eundem 
| ——ſed qu preclara & frofpera tint, 
Ut rebs Letw par fit menira malorus: ? 
Hoc eſt, ut incommolorum quantitas commo- 
dorum modum non exc2/at ? Addo Lu- 
canum : | 
| —-- futt hee mesſurd timorts, 
Velle putant quod-unque poreſ# —— 
Hoc «ſt, tanrum <©xtimeſeebant Romani, 
quantim videbant Czſar-m poſſe ; quia 
omnia ineos poterat, omnia th! ab co me- 
tuebant. Non ſecus accipienta Heſiol 
fententia compenſare pracipientis beneh<ia 
earlem menſiira ; hoc eff, exdem quantitate, 
qui acceperis, vel etiam cumulatione, #1, 
TW ure 8 Awiny. In facris etiam literts 
aliquoties w47e9y hunc habet fenſum ; ut, 
*Ns exaomw Eutnoww 6 Oz35 ueTrO MStws* 
hoc eſt, ſecundum fidei quam diſpenſavit 
Deus quantitatem certam & definitam. A't 
mMmhinitum fit omnes uſu tritas hujus vocis ac- 
ceptiones tralatitias & improprias p2rcen- 
ſexe, Meretur tamen <etiam ex jitis una ve) 
altera notabilior utcunque leviter attingi, 
Mathematicz meniſurz notioni propins ac- 
cedens, eique nonnihil deſerviens iu{tr2n- 
dx. Talis elf imprimis illa, qua menſura 
paſſim deſignat juſtam, d-bitam, natur# con- 
formem, aut rationi conſentaneam cuju!que 
ret quantitatem, quam fi vel excedendo 
tranſgrediatur, aut deficiendo non attingat, 
habetur pro deformi, ritiola, monltrola ; 
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adegque cujus reſpeQu virtus omnis in ma- 
teria morali, innaturali pulchritudo, in ar- 
tificiali decus 8 utilitas #ſtimantur. Inre 
morali dico cenſetur omnis virtus (76 e6y) 
cumex affe&uum moderamine quodam, tum 
ex aftuum certa mediocritate, hoc eſt, ex ' 
ipſorum juſta debitaque quantitate, per pru- 
dentiz, ſen rex rationis practice, difta- 
men indigitata. Pariterque vitium in hu- 
Jus quantitatis exceſſu yel defeCtu confiftere 
videtur, nec aliud efle quam affeftuum ac 
operum £v#]ia, hoceſt, exorbitantia quz- 
dam, vel abnormitas a ſtata morum menſu- 
Ya. Quod inhiſce virtutis & vitii formang 
conſtituit Ariſtoteles, ignorat nemo: diſer- 
tifimeque (ſecus quam aliqui cenſent) ads 
ſentitur Plato hiſce verbis; Ti 5 70 Thu wes 
Tis CV U mpEa anc 4 i meebanaoutroy Um" 
&uTISy Y A001 GTE Op oy EP2D1Ss &p ILL 
ASZouty Gs 6X top HY vero, el 2 Napiun 
jMULAISEHWNS UTE 124498 8 34900 hoc ell, 
Luod menſurz debite vel mediocritatis (Tw us- 
71s) naturam excedit, vel ab ea deficit, ſeu m 
wverbys ſeu in fats, nonne dicenus id revera bons- 
zum hommum 4 mals diſcrimes conftituere? + 
_ ſunt oy Zee diflerentis indialogo,qui 

alinss inſcribiturz cui Socrates adponit 
ſuum pays). Quo referendum illud Hefi- 
odi, Mirroy neony dpooy,  mepbann ol dai 
61977. Menſura in omnibus optima, hoc 
eſt omni propoſito certus terminus prefigi- 
tur, quem non eſt abſque vitio vel culpa 
tranſilire. Quod & in iltis teritur ; 

Eft modus in rebus, ſunt certi denique fixes, 

Quos ultra citr#que nequit confiftere rectum. 
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Quicquid cum hac menſura coincidit, aut ei 
ſatis accedit us7po7 & £uftJeoy dicitur, & in 
laude ponitur ; guicquid diſcedit_ ac abludit 
ab ea, vocatur «eo & vitio verti ſolet. 
Lnde paſſim qui ſuos affeus, ambitionem 
przſertim & animoſitatem, temperant & 
bene componunt, appellantur wiz: nec 
nila viri politici potior laus habetur. Sed 
in Ethicam nikil cogitans prolabor ; abſce- 
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{cientia & ratione comparatis dictum PI t0- 
nis; Ola 38 nevi ev x; aferoapcias dey 
F av ley Tetuuss & wer TWO Wpav dv TIE, 
ys 5x @ Gnonunus tuluerroTWo ud!" dv ey 
ve * Foluprate bil difficiltys ad juſtam men- 
ſaram redigatur, ſcicutia © intelletu nibil fact- 
lius intra debitos fines contineri poſit, In na- 
nth forma ſeu palchritudo penes 
hujuſmodi *menſuram, hoc eſt, juſtam quan- 
dam magnitudinem, taxatur. Ita quicer- 
tam quandam ftaturam proceritate corporis 
aut craflitic gigantei ſuperat, aut incongrue 
gracilis vel curtuseſt ; cujus aliquz partes 
pretuberant, aut ſubſidunt immodice z cul 
quidris numero vel mole deelt, aut redundat 
jndebite, dicitur £uex, & deforme vel 
monſtroſum exiftimatur. In artificialibus 
ctiamquadantenus e taji menſura dijudica- 
tnr 7 7ptmy & 73 ov4aehpoy. Necenim alid 
fere collineant artes unxquzque, quam ut 
juftam quandam rebus \circa quas occupan- 
cor quantitatem conferant, deſfinatis quibuſ- 
dam uſibus aut apparentiis accommodatam. 
UYride Plato cunftas artes © uereyinjs portio- 
neaconſtituit, & ſuos ad 77 ue7p1oy conatus 
dirigere doret, quod aſſequentes opera ſa 
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bona atque pulchra efficiunt : To werpeioy 
awee(,o may\s 443%, KANG bg AGO 
Iterum, M&Jgiozws wir Iv ma Tomy . 
yl om 7% Sv TEX va WAadanngey. Ahuc ex- 
preſſitis, Anaovon draypdiuty dy TWw wilpnn- 
#'w T4] 5x T*uvos es * iy uty meV \6s 
& vis KWproy vp mdions TENvas, eml, a; Þ 
cpi0 uv, Milt, 8, (ers 3, TAGTH, Ky TH" 
Ty Tas Tos Teveumoy WeTEENy T0 ol ETW), 
67o(,cu mp3 79 peTpovy 8, 70 apemy, , Þ 
2a40y, i, my 67002: tis T0 hony dur on 
emo F £44 Twy *hoc eſt, Ars dimetiendi{vel men- 
{oria) bijecanda eft hoc patto ; ut una pars ejus 
compleFatur omnes artes,que numeros, longitudt- 
nes, profunditates,latitudines, & velocitates con- 
zendunt inter ſe ; alta vero reliquas,que reſpiciunt 
id quod moderatum,decens,opportunum eſt $f qua= 
cunq; devitatis extremzs ad medium nituntur.Sed 
de hac acceptione populari modu exceſſimug, 
Ei tamen affinem alteram perſtringemus ; 
juxta quam menſura deſtgnat aliquod {tatum, 
communiter agnitum & probatum, ſenſihus 
expoſitum, aut intelleftu comprehenſum ex- 
emplar; ad quod reliquorum in eo genere 
quantitates aut valores examinari debent 
ant ſolent. Ejuſmodi menſura duplex eſt, 
naturalis & arbitraria.  Arbitraria, quales 
ilz, quas authoritas publica proponit (raſa, 
pondera, regulz) ex conformitate vel con- 
Zruentia, cum quibus reliqux menſurr jus 
ſuum, nomen, & rationem menſurx mutu- 
_ antur; nec aliter menſurz ſunt, niſl quate- 
nus cumitltis prototypis conſentiunt, Men- 
{ura vero cujuſque rei naturalis eſt id quod 
primum & perſecifiirmim elt in illo genere : 
quomodo &ivin natura bonitatis & ſapien- 
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tiz menſura eſt, quia Deus primario bonus 
& ſapiens eſt, 4vr3ab@- uy avrogEr* & 
eatenus aliz res bonitartis ac lapientiz par- 
ticipes ſunt, quatenus cum diyina bonitate 
conveniunt, & el aſhimulantur, Talem una- 
quzque res, ex mente Platonis, menſuram 
habery, idzam ſui a@tetnam ac indefectibi- 
lem ; exemphtar nempe quoddam exactifſ- 
mum, & ſimilitudimevel correſpondentia cum 
quo vera, pulchra, perfetta cetſetur ; & a 
quo fi vel hilum diſcordet, eouſgue vitioſa 
eſt, turpis, & imperfefta, Certe Jab finem 
Philebi res inter primas & ſempitternas 7» 
{fTpoy primo loco digerit; IIxp7y (inquit) 
qn(, cs, © LIpwTup Yes UT) Tt yy wv TRA” 
wy , K, 729501 GPbCwy Ws ndbynh KT La 5H EST 
F(®7U, 8d\ dv deuTepo £AAt TpoToy Uty TM 
Tg 1 4TPOY 3, 79 (447 ptoy 6, 70 #2uproy ; 789 [cb 
0775 ou TURVTHE XPH vote Th dtd) op gn 
quay * heceſt, Pradicabis omnibus, 6 Protar- 
che, cum alio nuncios dimittens, tum praſentibus 
eloquens ipſe, quod volupras ut res nec in prims 
nec in ſecunds cenſu ponenda , ſed primum dici 
circa menſuram, © menſura congruum CO oppor- 
tunmm, & quacunque talia ſempiternam ſortits 
naturam putare decet. Ubi per ys7poy intel» 
ligerc videtur 79 e&v77 e720, Primevam cus 
juſque rei idzam : verdm in his contero 
tempus. A popularibus iſtis accedamus ad 
menſure fignificatus a Mathematicis fre- 
quentatos ; qui ſane multiplices quoque 
{unt, & a nobis gradatim exponentur, a la- 
tioribus ad ſtrictiores procedendo, Conve- 
nit autem aliquatenus his omnibus , quam 
tradit Ariſtoteles, menſurz definitio ſeu de- 
ſcrigtio ; M7poy £977 & 7% mogyy Hyaoxe), Met, Xt. 
| Men» $ 
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Menſnvt eft qua rei quantitas dignoſcetur. At 
cam diverſhmode ſecundum varios gradus 
& reſpeCus apprehendatur hxc quantitatis 
cognitio, menſurz conſequenter nomen aut: 
latins extenditur, aut ardtius reſtringitur. 
Etquidem primo, menſura ſzpe ponitur pro 
re quapiam, que alterius quantitatem ut- 
cunque monſtret & notificet ;*nec alind de- 
notat, quam argumentum certum, ſeu fig- 
num, indubitatum p:7yproy aut J7srwpoy ali- 
cujus detetminatz quantitatis. Sic arcus 
circuli ex angulari punRo ut centro de- 
ſcripti, atgulique reMllinei cruribus inter- 
ceptus. Et in ſphricis , arcus circuli an- 
ulari puncto ceu polo deſcripti, angulique 
phzrici lateribus interjeRus, eſt menſura 
diRti utriuſyis anguli reCilinei vel ſpharici : 
quia fi per organicam dimenfionem, vel ali- 
ter quomodocunque dignoſcatur illius arcty 
quantitas (hoc eſt, quz pars fit, aut quam ra- 
cionem babeat ad-integram) circuli circumfe- 
rentiam, vel ad ejus quadrantem) inde con- 
ſequenter agnoſcetur quantus fit diftus an- 
gulus, hoceſt, quz pars ſit, aut quam habeat 
proportionem ad quatuor angulos reftos, 
vel ad unum reftum. Nec minds proprie 
viciſim angulus, in centro vel polo circuli 
verticem habens, dici poterit arcs circula- 
ris menſura , quatenus iſte per hypotbeſin 
aut diſcurſum agnitam habens ad quatuor 
rectos proportionem arcls, intercepti ratio- 
nem indicabit ad totam circumferefitiant. 
(Nam crude non nemo perperamque dicit 
arcum interceptum efle propriam anguli 
quartitatemz cam non magis arcus anguli, 
quam angulys ipfius arcs quantitas fit; 
ine 
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ime non mag1s hic quam ille menſura fit, vel 
ex parte rei, vel ex uſu communi ; cum ip- 
ſerum quantitates proportionaliter inceden- 
tes coordinentur , conneQantur neceſſario, 
ſe reciproce prodant & indigitent. Eadem- 
que ratione ſcores circulares angulorum, 
& permutatim illorum hi menſurz nominen- 
tur. Porro, hoc modo nedum magnitudo 
ſpatii, ſpatium motſis ac: temporis; at vi- 
cifim quoque motus & tempus ſpatii, ſpati- 
um magnitudinis menſurz dicuntur ; quate- 
nus a ſpatio prius agnito magnitudinis ipſum 


. eccupantis quantitas innoteſcat; a motu vel 


tempore prxdeterminatis ſpatii percurfi 
quantitas indicetur. Ut f ſciatur quantum 
temporis efluxerit ab ortu Solis, inde colli- 
gamus quantam interea parallel ſui peri- 
pheriam Sol pervaſerit. Quamin menſu- 
1X ratione ſpatii, temporis, & motds per- 
mutationem exerte notavit Ariſtoteles ; 
'Ov wevey (inquit) rhw xiynory md xporg wer 
TPEjuEy, EAAG I TH) KIVHOET Xperoy, d)& 78 
iter &7T" LANNNAGv * peETpesuty T0 pal © 
Th XIVKEO, %, TW Kiynely EE adite” 7A s 
alw yd pauty TW oy, vs 1 Topeics mAAT, 

d TevThy mnAlu, dv 1 ods n mA, 8 Þ 
Xp6voy &y nj xivn0s, 8 Thu xipnoiy dy 6 
x£9/@-. Ad hxc, ut exempla congeramus, 
tcli vel lapidis jactus juxta modum hunc, li- 
cet imperfeCtids, menſura ſit ſpatii; quate- 
nus fi notz fint, per antecedens experimen» 


| tum, projicientis vires, inde ſciatur quan- 


tum igter ejus ſtationem & miffilis caſum 
protendatur intervalli. Imo cum unagque- 
que res, agens quodvis naturale, definitam 
habeat aCtivitatis ſu# ſpharam, poteſt ali- 

quacenus 


I25 


PloſeIV. 
- ond 


Lectiones Lea. VI. 


quatenus tale quidvis menſurz deitungi offi- 
cio. Cum videlicet 15n!s ail certum inter- 
vallum c:lefaciendi vim exerat, ultra nil 
eficere f-ntiatur ; floiculus, aut odoratum 
guodvis, aliquouſyue motivos olfactus va- 
pores ditpergat, objectum viſtbile conſpicia- 
cur e certa diſtantia, ad longinquiorem dil- 
pareat; vocis fonus petcipiatur ab auribus 
intra prafinitum terminum collocatis, ultra 
quem inſenſthilis eſt ; {1 prius ab experien- 
tia ſingulari conſtiterit, quantus fit hujes 
cujulque ſphere (ſphere dico activitatis) 
radius, inde de iſtis mnterſtitiis feratur alt= 
quale judicinm ; hoc efi, ilftarum virium 
quantitates exploratz hent ſpatiorum quo» 
dammodo menſurzx. Ita ſaltem vulgatum 
elt, ex #:itmato ſpatio quod deſtzgnato quo- 
I.bet tempore conficere poſſit +v/wy © vir,lo- 
corum diſtantias ab hiſtoricis computari1 ; 
12que non quod ex tempore velificationisab 
Xxquabili vento peractze maris tractus, S& 
portuum interſtitia dijudicent nautx., Ex 
perpendiculi vero ſuſpenſt recurſibus jov- 
--p0y0rs dinumeratis perquam accurate tem- 
pus metiuntur Aftronomi. Umbra quoque 
(quantumvis obfeura, tenuis, & fere nulla 
res) multis noninibus hujulmodi menſure 
rationem. ſubit : ejus motus in horologis 
iciotericis temporis quantitatem enunciat ; 
jus in pariete ſAſceptr mognitudo Solis ap- 
parentem magnitudinem arguit ; la de- 
mum in Eclipſibus dimetiendx verx Solis 
magnitudini deſervit. Ita nulla ferme res 
non lnjelmodi menſure vicem oheat, aut 
cam xmaletur ; & (quod prxcipue notan- 
Jum) res genere diverſifimg jibj mntuo 
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poſſint eſſe menſure, juxta Iatitudinem hujus 
acceptionis, Aliquanto ſtrictivs autem ſe- 
cundo, menſura dicitur id, cujus ex quantita- 
te neceſſario dependet notitia quantitatis, 
dna prxditum eft menſurabile; adeo ut hu- 
jus quantitas non aliter, quam ex il}a prz- 
cognita poſlit innotelſcere. Qualis quidem 
reſpectu prxcedentis jamjam cxpolitx dict 
po Lt menſura naturalis, &a priori; quia 
non adeo deſumitur arbitrarie, ſed neceſſa- 
rio requiriturgg& ab ipſa natura ſuggeritur, 
ad dimetiendZ Tei quantitatem inveftigan- 
dam. Ita magnitudo eſt menfura ſpatii, 
quia ſpafii quantitas aliter comprehendi ne- 
quit, quam magnitudinem aliquam .realem 
ei inſiltentem dimetiendo, vet utcunque ſuff- 
cienter #ſtimanelo. Spatium vero falis eſt 
nenſura motus & temporis. - Spatium (in- 
quam) ab aliquo notabili cum certa velocita- 
fe xquabiliter toto mobili decurſum eſt men- 
turd temporis (mediate ſaltem, moths inter- 
ventu) nec enim aliter dignoſci poteſt, 
quantum effluxerit temporis, niſi talis ſpatiz 
quantitatem xſtimanio. Arcus e.g. ciculi 
#quinoctialis duos inter meridianos per Ore 
tivum Solis punctum in horizonte, pErque 
Solis centrum tranſeuntes interceptus eſt 
menſura naturalis & genuina temporis, ab 
ortu Sdlis ad datum inſtans elapfi. Ft ar=- 
cus in Solis eccentrico, (juxta Ptolemzi 
doErinam) eft talis menſura temporis an- 
nui, quod inſumptum eſt, dum Sol iſtum ar- 
cum pertranſivit. Similiter velocitatis,qua 
fertur uniformiter aliquid mobile, menſura 
eſt ſpatium deſignato tempore peractum 3 
hinc enim certam conjecturam faciemus, 
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quantum ſpatii perm-abit 1d mobile quol;- 
bet alio determinato tempo: & ; nec ai!0 mo- 
do quanta fit ifta velocitas puterimus expt- 
ſcari. cd adbuc f{iriftiori modo, tertio, 
menſura dicitur id, quoi propter eximiam 
quan:lam derermivationem, aut ftmplicita- 
tem, aut notabilitatem, aut facilijnmnam com- 
prehenſtonem, a-»tifime poterit adhiberi ad 
rerum modos deter m:nandos, aut gquantita=- 
tes inter ſe comparan.la-. Ita cum inter 
duo loca vel puncta deftgnata protendantur 
infinitx curve vel indireSty licneares orbite, 
Penes quas iplarum dittagtix cenſeantzr, 
reGa tamen linea propter unitatem & fim- 
plicicagem ſuam incervallum illud metiri ci- 
citur, | Et cama dato punto ad datam po- 
fitionz reftam lineam innumwerz duci poliint 
inxquales reCtz linez, tamen illius ab ea di- 
ſtantiam menſurare dicitur recta' per pendi. 
cularis, quia ſimplex eſt & unica. Propter 
2andem cauſam diltantia recte in Circuio 
ſubtenſr, vel circuli minoris in ſph#ra a cen- 
tro circuli vel ſphzrz, penes perpendicuſa- 
rem xitimatur a centrc ductz ad ſubt-nſam, 
vel ad dicticirculi minoris planum demiſlz, 
Parique ratione diitantia rectarum paralle- 
laram a ſe invicem menſuratur a per pendt- 


culari recta qualibet iis intercepta, Giltantia 


vero Peripheriarum concentricarum 2 radii 
cnjuſvise communi c-ntro traje&i interce- 
pia portione taxatur : quia ſemp<r F&c uni- 
us eit quantitatis, Sic & apud Apollonium 
in quinto Conicorum, recta linea vertici & 
punCto in diametro fignato interjeCta nun- 
cupatur ab iplo (faitemab Arghe qui libros 
iſtos inbexepolavit) men'vra ; quia nulla ſuice 
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currit altorum ramorum quanticafi deter- 
minandz fimplicior aut major. Non abſt- 
mili fere ratione, quoniam inter ſuperficies 
maxime ſimplex & uniformis elit ſuperficies 
plana ; inter planas vero figuras precipue 
compreheniibilis ett illa, que reCtis lineis in- 
cluditur ;z inter rectilineas autem fituras 
ſimplex, unintoila, facillimeque noutabilis eit 
quadratum Z ideoquadratum Gdicitur & ha- 
beri ſoler meniura higurarum ſuperficialium, 
& quoad fieri poteſt ad hoc illorum quanti- 
tatesreferantur. Eadem in folidis elt cuhi 
_ ratio; ad quem propter ejus manifelſtam de- 
terminationem, & hene conceptibilem natu- 
rx proprietatem, aliorum {olidorum I 


titates exiguntur. In angulis vero recti\i- 
neis, menlare fic accepte rationem ſub) 
' angulus reEus, quia reliquis aliquo pacty 
notabilior, & p2culiari nomine gaudens, & 
fmpliciorem linez infiltentis ad iam, cui 
infiitit, reſpectum includere videtur. Ita 
denique lineas omnes, curvas atque compe- 
ſitas, ad fimplicidimam omnium rectam line- 
am revocare conancur Geometre, earunque 
quantitates ex aliqua, quam ad hanc obti- 
nent, relatione determinare. Inaliisquan. 
tiseadem obſeryatur ratio. Nam quia ceel1 
(vel ex hypotheſi jam receptiore teiluris) di- 
urna revolutio motuum maxime conitans, 
uniforinis, & notabilis eſt ; ideo reliquorum 
2n motuam, temporum, & velocitatum men- 
ſuram adſumitur ac adhibetur. Et ad auri 
(graviſhimique corporis, eatenuſque p1 ler- 
tim determinati, vel ad olei prz ceteris le- 
vithmi) quantitatem aliorum ponderum 
quantitates rediguntur a Statice magiltris. 
"T2 Et 
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Et in alioquovis genere quanti, commodita- 
tis gratia, tale quid adiciſcitur in menſu- 
ram, fimplicitate ſua vel mobilitate prelu- 
ftre, Sed ad noltram rem propius quarto, 
menſura dici ſolet aliquid ut nobis notius, 
aut quomodocungue determinatius in medi- 
um profertur, aſſumitur, exponitur hic in - 
tentione, ut alia quanta confiderationi ſub- 
jea cum eo, vel eo mediante inter fe le- 
cundum quantitatem comparentur ; ſcilicet 
ut inveſtizetur quoties hoc 1lla continet, vel 
in illis continetur, aut utcunque proportio- 
nem illa ſortiuntur ad hoc, &ex conſequen- 
tia quomodo referantur ad ſe mutud, ac ita 
quantitates ipſorum prins ignotz & indeter- 
minatz dignoſcantur ac determinentur ali- 
quatenus. Ita pes, palmus, ulna, cubitus, 
orgya; cyathus, ſextarium, modius; reli- 
quzque quarum apud vulgus nomina certam 
tongitudinem aut capacitatem innuunt, ma- 
gnitudines ſunt ideo menſurez, quoniam no- 
fa communiter, & ex pacto definita ſuppu- 
nitur ipſorum quantitasz unde per compa- 
rationem cunt iſtis (ex congruentia vel ido- 
neo diicuria) de altarum 1gnotarum & inde- 
rerminatarum magnitudinum definita quan - 
ritate judicetur. SIC & cum chordarum cir-- 
cli peripherits ſubtenſarum quantitas re- 
{uiritur, aut regularium inſcriptarum circu- 
{Oo tgnrarum latera quanta fint inveniendum 
7roponitur, aſſami ſolet in menſuram circuli 
radius, ut linearum omnium.in circulo no- 
tiflima, penitiſque determinata, . inque par- 
tes aliquot: xquales, tot quotex uſu viſum fu- 
rift, diviſus fupponitur, tum quot ex iſtis 
p21 i4cntis firgule chords, yel fingulo cuique 
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lateri cedere debent, adhibito Geometrico- 
rum theorematum ſubſidio, vel quactnque 
legitima ratione exquiritur & computatur. 
Vel utcunque per aptam ratiocinationem in- 
quiritur zquatio aliqua, guz dictarum ſub- 
tenſarum aut laterum ad ciculi radium 
relatio notificari vel exprimi poſſit. Ve] 
denique, fi fieri potelt, ipſa chorda, ſeu latus 
illud quzſitum, aftu ducitur & delineatur, 
ut z(limetur ex comparatione ſenſthili, vel 
per organicam commenſurationem digno- 
ſcaturejus ad radium proportio. Vel fal- 
tem aliz dux linex exhibentur, quarum 
proportio ſit eadem cum proportione dictz 
linex ad radium ; quarumque proinde quo- 
vis modo comperta ratio quzſitam ratio- 
nem indicabit. Etenim variis hiſce modis 
quantitatumdimenſio peragatur, & propoſt- 
te quantitatis ad nobis cognitam, aut natu- 
ra determinatam ratio exprimi, & aſtimari 
poſlit. Per numeros ſcilicet, aut per aqua- 
tionem aliquam, aut per zltimationem ten- 
fbilem, ex ipfts iiſfdem terminis immediate, 
yel ex aliis analogis ad ſenſum expoſitis 
quorumetiam dimenſto, idoneis organis ex- 
plorata, numericam proportionem exhibes 
bit. Sed hec alias plenius & diſtinCtins ex- 
P!licanda ſunt. Utad exempla redeam : Si- 
mili modo, pro dictarum reliquarum fhguras 
rum areis, quantz fint, inveniendis, adhibe- 
tar quadratum radii vel diametri, cen men- 
ſura quacum conferantur. Neque non ſimi- 
}iter in corporum regularium Jateribus, ſu- 


| perficiebus, ſoliditatibus #itimandis & com- 


parandis inter ſe, ſphere cui includi vel in- 
{cribi poſſun!, radius accipitur ; & cum eo, 
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ve} cum ejuvs quadrato, vel cum ejus cubs 
content Juntur iſta, qno reneriatur, & in cen- 
1157 reponatur eorum mutua proportio. Sic 
#2 communiter ab Aﬀftroromis alfrorum ve- 
15; inter fediſtaniias, & veras magnitucd- 
1:25 1ndagzantibus adhibetur terre iemidia- 
noter , it communis menſura quedam, ad 
hmm figrmm quantitates Exigantur. Ut 

1.7% Luna tot {Pinttilametris terreltribus a 
bet :r13 centro fi!tare, diameter ejus oreiuC 
en (2midiametri partes aliquotas exxqua- 
re net :1b2tur. Parique modo de reliquis. 
Ne1:e quod notandum obiter proſequenti- 
bus, ref: rt omnino in hac acceptione menſu- 
7x, utrum magnitudo menſurz vicem ſuſti- 
9:n3 fit major an minor illa, que menſura- 
fur: nt in ſuprapolitis exempiis radius mi- 
nor eſt chorda gradunm 120, vel latere tri- 
anguli regularis circulo inſcripti, ſed major 
chordi graduels 36, vel latere decagoni, iti- 
dem circulo inf cripti. Et ſemidiameter ter- 
Tr? major elt femidiametro Lune, fed Lunz 
diſtanti2 longe minor. Item aſſlumpto paſſu 
Geometrico, per eam xque comparando «(1+ 
gnoſcatur, quanta fit Jongitudo pedalem 
ns AC ali: major {ladio Tel miliari par. 
{ n<que re picitur hic utrum colata quanta 
lies mers vel ad expoſitam afficiantur 
menſuram , ut ipſorum proportio numeris 
£xprimi poſt; hoc enim modo magnitudl- 
nes omnes (licet iptarum quarnndam pro- 
portio fit in num: ris ine Fabilis) funt inter ſe 
cOmmentiurabiles; hoc ef, ipſarum una de- 
f5711art poterit, al quam altarum quantita- 
<5 rear atque per eam menlurentur. 
 raviiad chordem: gratuum go, vel latus 
qQUA- 
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quadrati circulo inſcripti, ratio nullis nume=- 
Tis eXplicari poteit prxcise, tamen hujus 
quantitas cum illius quantitate compararl 
potelt, & eatenus il's commenſurantur. 
Hzc, inquam, adnoto propter illam quz ſab- 
ſequitur, Mathematicis peculiarem, & in 
uſu frequentiiiimo poſitam acceptionem 
menſurz, juxta quam quinto, menſufa {fri- 
Etivs accipitur pro magnitu 'ine, gux aliam 
aliquoties ſumpta conſtituit & componit z 
velquz ab alia aliquoties ſublata nihil lin- 
quit reſidui, ſed eam penitusexhaurit. Per 
aliquoties intelligendum {cmel, aut aliquot 
Vicibus, ſecun:am unitatem, aut aliquem de- 
terminatum nu;merum ; unde conſtat quod 
menfura fic accepta nunquam excedet rem 
menſuratam, at vel zquatur ei, vel ejus pars 
et, quz dici ſolet aliquota, hoceſt, quz ali- 
quoties, juxta numerum quemvis, repetita 
totum componit ; vel qualium aliquot to- 
tum conſtituunt & aixquant;vel que vicibus 
aliquot abſtrafta nihil e toto relinquit. Ita 
pes eſt menſura paſstis Geometrici, paſſus 
iſte ſtad1j, ſtadius milliaris & levcx,quia. pes 
quinquies acceptus paſſum Geometricum 
effcit, quinquics eum ſubquctus perimit. 
Paſſus vero centies vigeſtcs quinquies accep- 
tus {tadium, ſtadius oftics ſumptus complet 
miliare, Sic & minutus horam, hora diem, 
dies menſem civilem, menſis civilis annum ci- 
vilem metiuntur. At non hoc moto dies 
menſem, aut annum naturalem; nec menis 
annum naturalem menſurant. Quia dies 
265 deficiunt ab anno naturali, 365 eum 
exuperant : pariterque de reliquis. Hoc 
autem modo ſemper in elementis intell:;gun - 
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tur menſure , eique 729@:v wy vocabula z 
(licet ifthic, quod non nemin mirum vide- 
tur, nulla proitet menſure definitio) ut cum 
initio V. element! dehnitur pars (aliquota) 
Miz) weeles , m0 E2xm0 T2 wal ©, 
Cru udleutd\.y 70 paſo Dagnitndo magni- 
tudinu, minor majorys, pars eft, quum majorem 
#p/4 dzmeitatur. Hoc eft, cum aliquoties ac- 
c=pta totum fic exhaurit, ut plane nihil ſu- 
perſit. Id enim ibi deſtznat PEACTTAETS 
demenſurare, vel penitus emetiri. Ut & 
fimplex udleay idem denotat patiim; & cla- 
riſime initio decimi, ubi definiuntur magni- 
tudines commenſurabiles, (ovuuthe um) 
Ti Td duTy wierep wEoruee* hoc elt, 
Quarum utran.q; eadem quzdam magnitu- 
do aliquoties ſumpta conſtituat, aliquoties 
adempta tollat. Semper, inquam, per /4z- 
-r2107 innuitur perfeCta divito, vel ſubtra- 
þ Etio talis, ſimplex an multiplex, cui nullum 
$: ſ{uperfit reſiduum. Ita quoque vocabulum 
Y hoc uſurpare videtur Philoſophus, itta pro- 
Phyſ.17, ferens verba ; Tape » 7 pe}}sp ety &>A0 
20, Tap: upaiys®) 70 ps \pruevo!y dA" = mhdo UE- 
: TIL, mM eAoy * hoc elt. Prater menſuram ali- 
quotes acceptam nibil inſuper vinetur eſſe tojun 

quod menſuretur. Unamra adhuc ſtrictiflimam 
acceptiunculam ſuppeditat 'Ariltoteles in 

Het, X.1. Metaphyſicis, juxta quam menſura deſgnat 
uE « 1dquod in unoquoque genere primim, mi - 
nimum, ad ſenſum indiviſihile (rel in uſu mis 

n.me diviſan) aliorum dignoſcende quan - 

titati conſuevit adhiberi; Quomodo niml - 

1ym 16 numsris unitas, in ponderibus gra- 

F num, in temporibus' minutum, in numni;* 
oh To MSFT0y, 1 {cnorum intervallis diefis, 1 
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lineis pollex (apud Grzcos longituo peda- 
lic, adteſtante Philoſopho, ey ris yeaurers 
(inquit) x$@7,) 5 £7900 Th modVaug) men- 
ſurz ſunt xa]. eZoylw. Verum hzc perſe- 
qui non vacat, Ut neque jam attexere J- 
cet, quznam edietis precipua fit, & ma%ime 
propria notio vel acceptio, juxta quam in- 
telligi debet quod prx manibus habemus 
ſ\\mptoma magnitudinis , Menſurahilitas. 
Ut & alia complura flentio jam comprimen- 
da ſunt. ſempus enim monet ut receptui 
canam, & vereor ne quis pre ceteris inge- 
nioſus obvio mediaſyrmo feriat, & de men=- 
fura fermocinantzm aſſerat ad ſermonis 
menſuram-parum attendifſe, 


LECT - vil 


Oltrema LeCtione diverſas uſu tritas 
L  vocabuli m2nſurz acceptiones haud in- 
iligenter 'exponere conati ſumas. Fque 


dictis facile liqueat, quot accipiantur modis - 


vocabula paronyma. Menſurare. Menſura- 
bile, &c. quot enim mo24is menſura, totidem 
illa ſumantar reſpeCive. Reſtat ut juxta 
quem precipue modum, quod pra manibus 
eft [ſymptoma magnitudinis, Menſurabilitas, 
intelligi debet, & quz ſit ejus primaria notio 
deſpiciamus. Ad hoc ex iis duo modi Ma - 
thematicis familiares, a nobis potiſlimbn: 
conſi.lerandi ſunt, cauteque diſtinguendi, at 
quos omnes alii referantur. Primus latio: 
e!t, at maxims proprins; a quo nempe Geo- 

MAtria, 
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metria, ficut oſtendemus, nomen deſumplſits 
& quem ex ofhciq ſuo prxcipue refpicit ; 
juxta quem menſurare ſignificat alicnjus ma- 
gnituclinis quantitate notificare vei deter- 
minare, refpectu magnirtu«1inis alterins ho-+ 
mogenez, nviis utcunque mag1s note, vel 
utcunque determinate, declarando {cilicet, 
exhibendo, reprxſentando numeris, aut alio 
mo:lo comprehenitbili proportionem e;:5 
cum oc; fignificando nempe quota pars itla 
fit jus, vel quomodo multiplex, quove Pa «- 
Co fit inzqualis, quanto excedat, aut quo- 
uſque deficiat, vel ad{imili quoptanNmodo. 
E.s. propofita quavis longitudine, nobis ha- 
Etenus ignota, fi quovis modo (ſeu operatio- 
nem organicam, ſeu per mentale ratiocini- 
um, |=zitimis hypotheſibus, aut pr zxdemon- 
ftratiz conciuſftonibus innixum) ft quovis, 11 - 
quam , rationi conſentaneo pacto reperia- 
mrs qux fit ejus ad expoliitam quamvis. a no - 
bis &2:e comprehenſam {puta pedalem) lon- 
gitudinem in quantitate relatio, quoties 11- 
lam continet, aut continetur in ea, quanto 
ſemel aut aliquoties accepta ſuperat illam, 
vel a> illa deiciat ; num bab<t ſe ad illam, 


| ficut numerus quiſpiam ad alium ; vel ficut 


aliqua reQa linea, quam exhibere poſſum ad 
alam, quam etiam poſſum effcere; vel ut 
radix altcnjus xquationis, quze analytice 
ſubtatur £Z;ſyſ, & per artem quomo:lo- 
cungue relolvi poſlit z. tunc eam menſarare 
dic2mur longitudinem. Qualis reftarum 
longitudinum d,nenfio nuncupatur awyrops- 
Tziz vel vIvutrria (hybridis autem ſubin:le 
vocabulis, Longimetria & Altimetria), Si- 
militer propolita quavyis figura plana ; cum 
qua 
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quz fit ejus ad exhibitam aliam figyram plas» 
nam, pedem videlicet quadratum, Propor=- 
tio colligimus, & numeris aut alio modo re- 
preſentamus, illam habemur dimeaſfi ; cu- 
juſmodi planorum dimenfio dicetur 2umzdb- 
vsTpla, vulgo barbareque Planimetria, Pa- 
ri ratione, cm ſolidum aliquoil cum pede 
cubico, vel cum tanto talique cvlindro, vel 
cum alio probe cognito quovis COrpore con-+ 
ferentes, ejus al hanc rationem expiſcamur; 
SEpeoeTray dicimur, 'tew, ejulmodi com- 
paratio laterum & angulorum alicujus tri- 
anguli, per quam e notis in eo quibuſdam 
tateribus aut angulis aliorum angulorum a1 
retum angulum ratio, vel aliorum laterum 
ad unum deftgnatum, & aliunde notum pro- 


portio comperiatur, appellatur Trigonome-. 


tria, Cumque peripheriam inter & diame- 
trum circuli (nec non inter aream circula- 
rem, & diametri quadratum) quznam inter- 
cidat proportio, quoad poſſumus exatte co- 
namur definire, tunc operam damus 7h xu« 
xA0veTEI4, Quibus ab exemplis, in id con- 
/alto prolatis, illa: conſtat quo dixi, menſ{ft- 
rationis hanc maxime genuinam & prima- 
riameſle notionem, cum circa illam preci- 
puz Mathelſecs partes potiſlmum occupen- 
cur, & abea conſequenter denominationem 
accipiant. Unde renes hanc cenſeridebet 
affectio magnitudinis, diſquifition1 noſtrs 
MmbjeEta , quam m: nſurabilitatem appella- 
mus (Grzce y47eroy * magis ambiguo, & 
cum actu potentiam confundente vocabulo) 


quz nihil denotat aliu!, quam magnitudi-. 


nem cum aliisejuſ!em generis magnitudint- 
{us Comparari poſſe, tic ut £jus, alloguin 3S- 
note 
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notx & indeterminate, quantitas ex relatio- 
ne; quan ad illas aliquam ſortitur, utcunque 
dignoſci poſſit & determinari. Hoc enim 
ornnicunque magnitudini connatum & efſen- 
tialiter connexum eſt, quatenus omnis ma- 
gnitudo cuivis alteri magnitudini homoge- 
nez (linea linez, ſuperficies ſuperficiei, ſoli+ 
dum ſolido) neceſſario vel zqualis eft, vel 
inzqualis aliquo certo modo, qui modus ex 
parte rei noſcibilis elk& determinabilis ex 
fe, tametſi perſzxpe difficulter acquiratur 
ejus notitia, nec interdum ullo modo queat 
a nobis accurate comprehendi. Nec oli 
magnitudini convenit hzc affectio, ſed (qua- 
le quid in aliis affeCtionibus figillatim olten- 
dimus)etiam aliisquibuſcunque quantis (mo- 
tibus, temporihus, velocitatibus, ponderi- 
bus) eras & ſuo modo; quatenus 1pſo« 
rum mutua proportio determinar!, exhibe- 
ri, exprimi potelt, adeoque quantitas unius 
ex relatione quam habet ad notam alterius 
quantitatem indicari. Tempus e.g. meti- 
mur, quum olſtendimus illud tot diebus, h6- 
ris, minutis zquari, velad notum aliud tem- 
pus fic habere, ſicut iſta reCta linea, vel ifta 
circuli peripheria ad hanc, quarum ſcilicet 
iter ſe proportionem cognoſcimus : velo- 
citatem, quando commonſtramus in tempore 
talem habente proportionem ad aliquod ali- 
unde notum teimpus, ſpatium reſpectu ſpatii 
cogniti tantum peragi ; hoc eſt, ipſam ad 
notam velocitatem 'habere proportionem 
cognitam. Pondus denique menſuramus, 
cum perſpectum habemus, quantam comper- 
te cvravitatis magnitudinem elevare poterit 
aut ſuſtin-re, hoc eff, quam rationzm habet 
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ad atiud cognitum pondus, Pariterque re- 
}:quis in quantis ſeſe res habet. Sed ut hu- 
jus ſymptomatis adhac dilucidius innoteſcat, 
de talis menſurz proprietatibus quibuſdam, 
& de magnitudines dimetiendi modo non- 
nulla ſubjungemus. Prima menſurzx, qua« 
lem jam innuimus, proprietas eſt, ut fit 
homogenea rei menſuratz ; hoc eſt, ut cum 
ea ſecundum congruentiam & diſcongruen- 
tiam, xqualitatem & inxqualitatem, exceſ- 
fam & defeftum, additionem atque ſubduCti- 
onem, juxta rationem denique ſeu proporti- 
onem comparari poſlit ; linea nempe linex, 
ſuperfictes ſuperficiei, corpus ſolidum corpo- 
11s, tempus temporis, velocitas velocitatis, 
pondus ponderis menſura potelt eſle ; fed 
linea ſupertfictei, ſuperficies corporis, magni- 
tudo temporis, tempus ponderis menfure 
n2queunt effe, ſecundum hanc accuratiorem 
menſurx acceptionem. Laxior illa quidem 8& 
&xupoTepS antehac ſatis declarata menſurz 
notio, juxta quam quicquid alterius arguit, 
indicat, aut quomodocunque notificat quan» 
titatem eam menſurare dicitur, etiam hete- 
rogeneisquantis competere potelt, iftiſque 
non Taro ttibuitur & applicatur a Mathe- 


maticis: eoque modo linea temporis, ſuper- 


hcies velocitatis, corpus ponderis; recipro- 
ceque tempus linex, velocitas ſuperficiet, 


- pondus corporis menſurx nuncupari poſlunt 


ac ſolent. Attamen ſolicita circumſpeCtione 
diltinguendzx ſunt, acceptiones iltz, ne cum 
D. Hobbio (diſtinftionem iſtam, ſeu ambi- 
gnitatem hujuſce vocabuli, non obſervante, 
vel minus expendente) multiplices in laby- 
Tigthos Jiftcultatum ac errorum improviss 
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ruamus. OQual:s ſunt, quod linea at tem- 
pus (parique ratione ſuperficies a:i velocita- 
tem, folida magnitudo ad pon-ins) proportt- 
ohiem hahznt : (quia nempe lin-a tempus, 
ſuperficies velocitatem, magnituco ſolida 
pondus aliquo modo metiuntur), Quod exr- 
dem ſunt omnium rerun quanatitates, vel 
quod omnium quantit2tes miituo tunt homo- 
gener ; quoniam omnesiiſlem menſuris, li. 
neis {cilicet & numeris ſubjiciuntur. Dent- 
que qu>5d unum quantum cujuſvis alterius 
quantitas fit, linea videlicet temporis, velo- 
Citatis, ponderis, imo ſuperſiciei & corporis 
quantitas ſit, quia menſurz vice fungens 11- 
lorum determinat quantitatem. Quz ab- 
{urditatum portenta non ex alio, quam ex 
hujus non animadrerſx diſtinctionis fonte 
promanaſle videntur. Quodut breviter in- 
{tando commonltremus ; ctm is fibi przſtra- 
viſſet hanc menſurz definitionem, menſura 
eſt magnitudo magnitudinis, una alterius, 
quando ipla, vel illius multipla, alter aps 
Plicata cum ea coincidit ; ſubnotafſet auten 
preterea, Imeam motu tranſactam appella- 
ri {ubinde menſuram temporis, hinc ei pro- 
clive fuit colligere, lineam aliquando tempus- 
Ti coincidere, adeoque tempori xquari, vel 
Inzquale efe, & proinde lineam ac tempus 
mutuam inter ſe proportionem ſortiri, non 
ſecus quam linea proportione reſertur ad 
tineam. At vero, fi in animum induxiffet 
cogitare, com linea dicitur menſura tempo- 
Tis, non ſtricte ſumi menſuram pro quanto, 
guocum tempus ſecundam quantitatem com- 
paratur {nedum non pro parte juxta propr1- 
am ipſins definitionem aliquota) led Jaxius, 
Pro 
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pro qualicunque indicio vel argumento 
quantitatis tzmpori competent1s : ad hoc, 
inquam, fi contigifſet ili mentem ſuam tan- 
tillim intendifle, non ita temere commiſcu- 
ifet, & confudifſet inter ſe res toto coto 
difitas diverſaſque. Sed hxc alibi penicius 
diſcutienda ſunt, cham de quantis homogene- 
is & heterogeneis EX compolito difſeremus. 
Interim unicum adjiciam huc faciens, ani- 
iadverſione dignum, ideo tantum heteto- 
genea quanta nonnunquan dici altera alte- 
rorum menſuras, quoniam homogenearum 
menſurarum notitiam utcunque quendam 
ſubminiſtrant. E.g. propolſitus arcus «qua- 
toris, horizontem inter & ſolem in xquato- 
re poſitum interceptus, menſura temporis 
diurni preterlapſt propterea dicitur, quont- 
am aliunde cognirus iple per-ſuam proporti- 
onem ad totam xquatoris circumferentiam 
temporis i{tius rationzm coarguit ad tempus 
integrum diurnum : hoc eſt, inſervit ejus ad 
propriam homogeneam menſuram compara- 
tioni, Sic & linea decurſa velocitatis men- 
ſura dicitur eatenus, quatenus innuit quz fit 
hujus ad alteram przconceptam velocitatem 
Tatio. Nec aliter ſe res habet in alits im- 
proprie diftis menſuris : unde ſatis liquids 
patet id quod infinuatum eſt modo, quod- 


> que fit operz pretium conſiverare, reliquas 
"expoſitas menſurz acceptiones hanc reſpi- 


cere, vel ab. hac deſumi. Porro ſ{zcurtdd, 
altera menſurz, qualem jam perſequimur, 
proprietas eſt, & ad illius rationem requiri- 
tur, ut quantitatem ipſa determinatam ha- 
beat, hoc eſt unicam, eandem. certam, -f1bi 
conſtantem & invariatam quantitgtem ; 4 
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fit, quod in Metaphyſicis innait Ariſtotcles; 
& #84 Nav), nutam diferentiam aut Ia- 
titidinem acdmittat, alt quantitatem habeat 
immotam, & velut in puncto conltitutam, 


Alioquin per comparationem cum ipſa men- 


tucatrrei juita quantfitas x:timari non po» 
rent; at non minus acthnc incerta, indeter- 
minatca, ignota permanebit. - Un 'e quic- 
auid anceps 1ignificatu, vel natma varium 
elt, catenus menſucz ;elpuitorkcium. Eg. 
pzs, pro humani pedis mo:{fulo; palmus aut 
cubitus (icidem hominus) miliare ſumptum 
emmys (non adpnnendo Germanicum, 
Italicum, Anglicum) & quzliber talia non 
ſunt rigide Jloquendo menturr ; quoniam 
inter Herculis clavigeri, tel.mqyue geliantis 
arundineum Pygmzi palmum, cubitum, pe- 


dem immane quantum verſatur diſcriminis. - 


Nec proinde qui propoſitam longitudinem 
bipedalemeſle dicir, aliquid eocertum indis- 
Z itt, niſl quem unum prafinitam pedem in- 
telligat. common{trer explicatins. Et qui 
uas urbes unius mitiaris. intervallo disjun- 
Etas pronunciat, illivs diſtantix quantita- 
tem non exprimit, niſi quodname predictis 
mitiare reſpicit, adſtgnificet diſertius, & in- 
d-terminati vocabuti ſenſum ſatis reſtrin- 
gat. Item ft quis longitudinem quandam 
EXXqua11 dicat diltantiz ſolis a centro ter- 


rr, nihil dicit, nifi prxterea doceat, quam ' 


velit diflantiam, apegzam, an perigXam, 
an medir longitudinis, an aliam quamvis in 
folaris orbitz circumferentia fixam ac de- 
terminatam. Denique, f1quis rectam line- 
am parem athrmarit linez re&z a centro 
cujiſdam ellipſts ad ejus ambitum pretenſz, 
neu- 


p 
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Neutiquam eX eo Poterit Fins 1o{i grim ine 
110 cenieri, quia Nuilics nj tales a camo 
- cllipts decluci poterunt, long ituuine divers 
p ix, & bi IMPAre > reCt.- line, qQUImgue 
pre reliquis ftgnet ile, niu ſublat aliquam 
ulteriocein deterininationem, con'tare pore- 
rit nemini. Porro notanium, quod non 
univs ſit modi, [el alquam differentiam ad- 
mittat hxc determinatio Guantitatis, a:lev- 
que conſequens illam menlur.v ratio nounu- 
hil erit diverſa. Nam alia d<terminatio 
quodammodo naturalis eft & univerlal:s, 
alia ſingularis & protſus aibitraria. MNatg- 
raliter & generice deterumnatur 1d gaod 
| certain iam habet, & {Cn mer eodem mo= 


| d) refpicit ea quanta cum quibus COMParas 
| tur, alit qurbus dimetien ls micrytty unde 
ſ nabet, quzd-imme ilate fit aptun natum co- 
| rum proportivnibus generaliies deteormit- 

nancdis: & conlequenter etiam Inularibus 


1pſorum quantitatiÞis notifhcaudts , mole - 
fingulariter ipitum notum ſupponatur. Qua. 
patto CITCuli ratiins & Jatus quadrati natura- 


; liter determinata iunt : radius, inquam, Cirs 
culi taliter determinatur, quoniam {imilium 
arcuum ſubtenſz, & hmiliter utcungque poſ= 


tx quxlibet in circulo recte lices proporti- 

ONeM ad radiun eangem 1tbent, wa x F&ia- 

tione ad radium 1t4 quarticate determinadn- 
| tur, ut ev fi; ya d&tcrinNato, Sm r 
"UT EArum quarts una fin zulariter determjna- 
bp tur. Ut mn quituligh: cicculo, majore nil 
reſert an mine, Jatus he *Xaf0D) radio 
| xuatur, fina5 recins gradinm 3o radii Gi 
1 midius eft, choca gra: duum 90 radi note rt 
i fa GUpla eſt: vride li determinetur & Cc0g- 
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noſcatur pſa ſingularis radii quantitas (hoc 
eſt, ft ſensvs zſtimationi ſubdatur, vel nu- 
mero denominctur alicujus fingularis cogni- 
tx menfurz) innoteſcat inde ſtatim dictarum 
linearum quantitas. Similiter e cognito la- 
terequadrati, exceſſus diametri ſupra latus, 
& aliarum definite poſitarum in quadrato 
linearum quantitas facile certzogue dignoſca- 
tur. Hujuſmodi vero determinationes ac- 
hiber, & circa tales dimenſiones occupatur 


 Geometria theoretica 3 qu? nempe non 


tam immediate fingularium magnitudinum 
quantitates, quam univerſalium rationes in- 
veltigat ; e quibus tamen ſingularium di- 
menſtones fluunt, vel in iis fundantur. Ar- 
bitrarie vero determinantur ille menſur# 
quz ſingularibus dimetiendis quantis appli- ' 
canturz qgux nempe cum nutlam ad 1d ex (e 
peculiarem aptitudinem habeant, ex inhni- 
tis ſui generis aliis ad libitum ſeliguntur, ex 
pacto vel inſtituto deputantur huic officio 
metiendi: Qualem obtinent determinatio- 
nem paſlus; ſtadius, arundo, ſchoenus, aliz- 
quequz verſantur in uſu communi, quaſque 
Geometra praCticus adſumit in peculiarium 
magnitudinum dimenfttone. Vertim non eſt 
quod his ſatis a ſe perſpicuis diutius immore- 
mur. Tertia menſurz proprictas eſt, ut ejus 
quantitas fit aliquatenus precognita , cum 
enim (juxta defigitionem Ariſtotelicam, ws « 
Teov &51y @ T0 m&oy Hywous))menſurt ratio 
pi1#ſertim exigat, ut quantitatem ignotam 
declaret,privs ipſa cognoſcatur oportet : {;- 
quidem ab ignoto nihil innoteſcat,ab obſcuro 
nihil illuſtretur. Advertimus autem quod & 
quantifatuin notitia Gt diverfimeda : de qui- 

| bus 


” a 


Le &. VI I. Mathematica, 


bus primo, una radicalis eſt, abſoluta, prima 
Notitia, quares ſenſibus expolita quanta fit 
ab ipfis immediate diſcernitur & {timatur, 
illam velut intuitu quodam attingendo, ne. 
que przterea cum aliis quantis comparando. 


Hoc moo notum habetur in Geometria 


quicquid efficere poſſumus vel exkibere, ig- 
notum vero cujus conſtrudtionem ignora- 
mus. Uri proponatur circtilus aliquis, Ge- 
ometris notum elt Jatus inſcripti regularis 
trigoni, tetragoni, pentagoni, hexagoni, 


decagoni, pentecaidecagont , omniumque 


progredientium duplo *deinceps ab his ny- 
mero (vel etiam aliquatenus triplo, quia 
per Geometriam planam communem biſcca» 
ri, perque ſeCtiones conicas utcunque triſe- 
cari potelt arcus quilibet, vel angulus deſ- 
Znatus) ſed complurium aliarum regularium 
figurarum latera ſunt ignotmora, vixque nul- 


{ 13 ientifica ratione poſſunt exhiberi.Quin- 


etiam hoc modo fſingularis expoſiti circuli 
peripheria nota dici poteſt, quia quanta fis 
utcunque ſenſu poteſt apprehendi, rametſ{ 


_ cum re&a linea juſte comparari nequir, & 


quz fit ejus ad hanc etacta proportio forte 
nullatenus comprehendi potelt a nobis. Ve- 
runtamen ficut rea linea conipectui reprz- 
fentata ſpeciem imprimit fui, certumque ds 
ſe judicium procreat, a Guo nota dicitur : 
ita circul: circumferentia ſux quantitatis 


idzam inſculpit phantaſiz,juxta quam cognis« 


fa repntetur, Neque forſan magis recta li- 
nea ſui generis lineis, quam peripheria cir- 
cularis peripheriis circularibus, & aliis que 
ad eas referri poſſunt lineis dimetiendis ap- 
proprietur & congruat. C#terum hoc r0* 
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Lectiones 


do notx fint, nec alio modo, primitive 
quzque menſure, ad quas ejuſdem generis 
menlu x reteruntur; quarium qui 'em quan- 
titatem \ ix aliterexplicare licet, gquam ad 
illas digitum intendendo, deque ipſarum 
quantitate perctinctanti reſpondendo, tanta 
elt quantam intueris, aut jenſu percip's. 
Unde conlectatur, ut hoc mode quidpiam 
dignoſcatur , & prototype menſu: # ratio 
nem ſubeat, imprimis ex1g1, ut a ſenſu quo- 
piam z{timabiiem quantitatem habeat; & 
proinde ctum ut ſubjiciatur {nſui, tum ut 
mediocrem habeat quantitatem, intra dehi - 
tos limites ita conliifentem, ut ſenſus in ejus 
#'timatione non facile decipiatur, hoc eff, 
ut fi conſicerabile quid apponatur el, vel ab 
ipſa ſubtrahatur, non id ſenſum- effugere 
queat. Quapropter optime notat Ariſtote- 
les, id quod obiter moneri par elit, cxteris 
paribus minimas ſen{biles magnrtudines 
menſurz vicem 0bire commodiſtime : "Org 
per wv Jei:4 wh #1) edqerciv n mernWNu as 
Tem &u0iCes To uh rroy * Ubi nibil adjici poteſt 
aut adimi, quin a ſerſu faci'e percipiatur © age 
noſcatur dilcrimen, 14 accuratiſſima ſuerit men- 
fura. Minora vero quanta preſcrtim talia 
ſunt, quoniam majora facilitis aucta 1 el im- 
minuta ſens\s judicium latent ;*An? 3 cud!'s 
» T>dylc, # 48 Te eo 2 Ado dy Ay 
SEE HY, C45: C599 MALAADY 1 TY TS EAT. 
y& © Aftadio wel talents, & Walverſs i 4 quoli- 
bet majore mags lateat ablamum 4liquod aft ad- 
jectum, quam a pede, vel ib ebuls, vil-a quoors 
minsre dedutum, ſeu et agpyſuui. Unti'e con» 
cludit Philoiophus, *ay & mary 67! 31 
ad E07y wp. Hd ef). er dy is 1946p) (- 
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FRO » % TIT" 0:00.) city 24 Te 77590y, orTay a= 
So dia Tere Ts ut7re* (Ii a quo primum 
quoad ſens1is eſtimium nihil abjtrcki poteſt, men- 
Juram ſtatuiins omnes, 5 tine le quantuin a:tquod 
zrbirantur cognojcere, quum-fer bujuſmndi men- 
fſurim cognoſcunt), Saltem toc nomine funt 
ac hoc ineptr, & ab originalis hujuſmocdi 
menſurz,ratione periitus excluduntur omnes 
grandiuſculz magnitu:lines ; ev quod iNorum 
diecentiz n=queunt omnino, vel non ſatis 
eXquiſtte dijudica: i a ſenſu. Nam, ut (2ptici 
notant, diltanti pedes ducenos ſuperantes a 
viſu, ſenſu longiflime pertingente, diſcerni 
nequeunt, & f1 ib; videntur omnes #quari (Lu- 
na nempe, $9], ſtellx hxz, quanris revera 
tot milliarum myriadibus aliz aliis longin- 
quius a nohis ſemotz, videntur nihilominus 
omnes intervallo pari diſltare, ac vclut uni- 
us cujulda in gculo centrum habentis ſphere 
perimetro verſari) OR ne quzx ad 
dictum intervallum propius accent, longi 
tudinum differentie vix eitimantur a "_ 4 
Undectiam evenir, quod (propter rad'orum 
nempe viiualium longius procurrentium ve- 


ras differentias non animadverſas) objeCta . 


planities, campettris vel xquorea, ebdents 
2furgere, vel in gibbam ſuperficiem inty- 


meſcere. Sed de hujuſmoidi natitia ſenſthbili* 


A2imis. Cognoſcitur ſecundo, quantitas ex 
collatiore cum menſura quapiam per ſenſum 
<xpoſico modo dijudicata ; ; quando nempe 
ic tur quam in quantitate relationem habet 
ad iitam, quoti ies eam continet, aut in ea 
continetur,*quanto ſuperat eam, vel exce- 
ditur abea. Hoc mo lo nota quanta men- 
firx poſſunt eſſe dicique, ſed mediate vel 
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fecundarix. Magnitudines, inquam, neutie 
gvam [cn{ibus objeCftz, nec ab 1is ullatenus 
x!timabiles m:nſurz rationem bene luſten- 
cent, it per dimenſionem organicam, vel per 
Igitonunn qualecunque ratiocinium reperta 
fucrit ipſarum ad alias ſenſu jam aſtimatas 
proportio. Semidiametere.sg. telluris, etfi 
emini Vita, ſensuſque noſtri tranſcendens 


>l{tiniuam, poterit tamen eſſe menſura ma- 


gnitudinum ac diftantiarum , quas habent 
c#lz{tia corpora , modo per idoneas hypo- 
theſes, & probum diſcurſum innotuerit, quot 
ipſa ſtadios, paſſus, aut pedes compleCtitur 
ac exxguat. Velquod ita fe habet ad ali- 
quam EX iltis prenotis menſuris primitivis, 
ut talis expoſita recta linea ad aliam rectam 
lineam exhibitam. Verum adhuc tertio, 
peculiari ratione notnm dicitur id, quod nu- 
werisexprimitur, ejes relationem denotan- 
tihus ai expoſitum alicquod prius eftimatum 
quantum {hve familiari nobis uſu precipue 
cogaitum , ſcu gratis & ex arbitrio ſum- 
Ptum) f nempe corncipiatur ilud precogni- 
tum quantum vel indiviſum, hoc elit, unitate 
d&fpnacum, vel in equales aliquot partes 
dj *ributum, juxtagque diviſlonem iltam certo 
auodam numero denominatum, tunc autem 
reperiacur quis numeruvs iſtarum partium 
#qualium, vel quot ex litis unitatibus, vel 
gue pars iftias unitatis cenventiat propoſito 
qguanto, dicetur inde periefte notum illud 
c0antum, hoc eit, in datz menſurg partibus 
notum. Quinimo ſxpe quantum, alioqui 
jenft2us expoſitum, & pcr ipſos eſtimabile 
(vel cn;us ad expotitam ratio per terminos 
ſeafbiles eſtimernr) nikilominus ignotum 
es | | C<n- 
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cenſetur, donec ejus ad ſtatam aliquam men- 
ſuram proportio innumeros redigatur, per 
numeros explicetur. E.g. quamvis in aliis 
uo circulo du6tus fuerit, & oculis objeCtus 
four reGus graduum 30, tamen aliquatenus 
Ignorata reputabitur ejus quantitas, donec 
animum advertendo, ratiocinandoque colli- 
gamus eum adxquari dimidio radii ; tunc 
autem penitifſime comperta cenlſebitur ejus 
quantitas. Id quod (ignota ſcilicet habe- 
ri, quorum ad ſolennem & uſitatam aliquam 
enſuram ignoratur in numeris ratio) cau- 
{is e compluribus oriri videtur. Tum pri- 
mo, quia judicium ſens\is magis lubricum & 
incertum, minfiſque perſpicax & exquiſitum 
eſt, quam'in numerorum certi proportione 
fundata quantfitatis #'timatio; tum ſecun» 
do, quia facilids & commodius, per numero- 
rum ſymbola reprzſentantur animo, quam 
reipsa ſenfibus exhibentur quantitates, aut 
quantitatum rationes: tum tertio, quia ſen- 
11biles objedti ſpecies magis evanida, fluxa, 
mutabilis eft, quam numerus, qui facillime 
retinetur in memoria, chartzque commen- 
datur ; ubicunque nullis fere mutationibus, 
accrementis, decrementis abaoxius afſerva- 
tur. Tum denique quarto, quia numero- 
rum interventu rerum omnium quantitates 
ad paucas, familiares admodum, ab omni- 
bus, & ex condicto communiter uſurpatas 
menſuras rediguntur. Quas (& ſtquz ſunt 
conſimiles) hujuſce rei cauſas (quamobrem 
ſcilicet id precipue notum & penitus explo- 
ratum habetur, cujus ad aliquid antea cogni- 
-um ratio numeris exprimitur) et conſide- 
zatu non indignas, quoniam ad alia prope- 
K 4 ro, 
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ro, tant tranſilio, Singularesz hactenns at * 
fig! quanrorum notitias; at quarto, notum 
quougnmeo:o Aicitur omne quantum ({icut & 
Orterminatin utflupra dixumus) cujus gene» 
Yan Daturam utcungque COMPLenen mus, 
epi ftngularen ejus quantitatem igauramius, 
auf non COMtucgramus. Ita [cimbts quomodo 
ſe: havct in circulo rains, In quadrato Jatus, 
ctit qua tt hujus aut ill;us radii circularis,vel 
tes quadcatici fingularis quantitas nelc- 
T3.5 aut negliuimus. Quomodo preſertim 
nota {ant it}a quanta, quzx aliorum generati- 
oni pra{ternuntur & inſerviunt, adeoque gc- 
r.crationem conſequensz emne determinant, 
ind/gue natura fuggerente menſure fthi 
raunus afferunt. Ur f circulas procreatus 
[UpPONatur ex revolutione radii, quacdratunt: 
exauftu lateris in &, vel ejuſce motu reCto 
Paraileio; qtoniam omnium reliquarum 1 
circulo vel guadrato honcarum quantitas at- 
gs poitio d-pendent ex radii Jateiiſque 
©{antifatc, ac morn tal', proigue primario 
note, acc immerito, ceaſentur iſta ; tuntgque 
primitive gfnerales menture, ex compara- 
tione cum quifzus, que ipſorum refpettn ftimi- 
lem perpetuo determinatum fitum obtinent, 
generali conſequenter mowvo digrnoſcaritur ; 
Hoc e' lorum ad illa conſtans proportio {ct- 
atur, adeogue quantitas etiam horum fingu- 
taris non lateat, ex kyvjzothelt quod 1Htorum 
Nnzularis quantitas ipnotelcat. Siquiriem 
cmperta duorum quantorunm propottione, 
&Y V0 COLUMN COSNHO pProtinus aitzrum Cc0- 
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mus. Yariiſunt ii, ſed nos precipuos aliquos 
cogitanti ſemer objicientes perſtringemus. 
Comparantur inter le homogenea quanta ut- 
cunqz iznota & determinatag,cum notis & de- 
terminatis; hoceſt, menturantur primo, per 
merum ratiocinium ipſerum propoi tiones 
inclagando. Sicex radio cato colligit Geo- 
metra quantum fit latus inſcripti regularis 
trizoni, demon{rando ſcilicet e ſuis princi- 
Piis, qu-d fit potentia triplum radii. Sic & 
ex aliunde prenotis apparente Lunz dia- 
metro, Lunzaue diſtantia ab oculo Cuanta 
fit ejus vera «iameter, declarat ops canonis 
fnuum, Geometricis e ratiociniis conftru- 
Ei, Hic modus omnino theor<ticus eſt, ut- 
Pote quo generalis quantitattm dimenſo 
perficitur, quam ſola ratio poteſt attingere : 
proinde modus hic perſectus & ad rigorem 
exaciuseſt, Secundo, per ſolam organicam 
dimenſionem, qurx deſervit 1vnotor um que. r.- 
titatibus ad certe menſurx numercs addl- 
cendis; iitis preſertim que nequeurt a [en- 
ſa. commode ſaltem & ſatis accurate x ims- 
r1, Ita arcuz & anguios per quadrantes 
circulares in gradus & minuta diſtributas, 
longitudines autem per regulas & fcalas in 
xquales particulas utcunque aviſas mrti- 
mur. Hic moclus circa ſola quanta fingule- 
ria verſatur, & pure mechanicus cif, nec 
idco plerunque preciſus & accuratus. Ter- 
tius autem modus per diſcurstis, & organicr 
dimenſ'onis, mentis & mantis, coninncta3 
peragitur operas, Qui quicem practicus 
elt, & verſatur circa m# 426 twang, ic tas 
men ut generalium theorematum open aG- 
iciſcat z unce pede claudicat uno, ſe! altero 
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rectus & certus incedit, heroicomque refert 
zenus quatenus Geometriz regulas adhibet, 
divinitatem quandam habens, zternz & in- 
defectibilis veritatis particeps, quatenus au- 
fem mechanicam evy]spxay defiderat, cadu- 
cum & mutabile, peccatis & erroribus ob- 
noxium. Hoc modo nedum obvia quzque 
nobis ob oculos, ante pedes, intra contactum 
polita, ſi & res innumeras manibus intra- 
abiles, veltigitis no{tris impervias, imo ſen- 
ſibus ipſis inacceſſas, & vix animo bene 
comprehenſibiles attingimus ac dimetimur ; 
telluris profunditatem & ambitum, aſtrorum 
magnitudines & intercapedines. & quicquid 
cum quaatis organice dimenſioni ſubditis 
aliquam ſenſtbiliter finitam proportionem 
habet. Nam ex mechanice dimenſorum ad 
alia dimenſionem excedentia propottione, 
etiam horum quantitatem, Geometriz ſub- 
fidio prorſus infallibili ratione perſcrute- 
mur licet & pernoſcamus, His ſubjicio mo- 
dum, juxta quem ſciſcitantibus quanta fit ali- 
qua magnitudo reſpondemus, ipſam realiter 
exhibendo ſenftbus zltimandam, aut per'di- 
aam organicam dimenſtonem ad cujuſvis 
menſurzcognitz numeros reducendam. Ut 
j:quis interroget quanta fit recta linea a da- 
to puncto circulum propoſitum contingens, 
Satisfattum erit quadantenus, Geometrice 
ducendo reCtam iltam, & quzrentis ocuiis 
oftentando. Nam. ita vel ipſam intuendo 
quanta fit diſcernet, aut ad ſcalam quamvis 
examinando quot notzqmenlure particulis 
precise vel prxterpropter adzguetur com- 
zriet. Quintus modus eſt, quo declaretur 
12nota quantitas per zquationem aliquam, 
| quE 
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quz ipſiusad alias notas quantitates ufcun- 

que relationem exprimat, adeoque menti 

przbear ipſam aliquouſque comprehenden- 

dam 3; cujus quidem xquationis artificioſa 

reſolutio juxta regulasquaſdam ei propoſito 

accommodatas, & in analytica doUrine pre- 

ſcriptas, dimenſionem hanc integre conſum- 

mabit, quxfitamque quantitatem, ſen Geo- 

metrice ſeu Arithmetice, reddet perſpe- 

Eam. Tta fi detur circuli radius & arcds 

deſignati tangens, quzratirque quanta fit 

tangens arctis dupli, reprzſentabitur ejus 

quantitas per talem zquatio- 

nem : XIr— xaa = 2rra ; vel r == radius. 

Ir —aa, AT ::a.x. Tangens 4 = tangens data. 

quzſita datidupli arctis dufta in x, !angens queſtta- 

differentiam quadratorum radii, 

& norz tangentis arcis fimpli xquetur du- 

ploquadrato radii duQto in tangentem arcys 

ſimpli. Vel quod eodem reciit per hunc 

analogiſmum ; Excefſus quadratorum radit 

& datz tangentis ſe habet ad duplum qua- 

dratum radii, ficut data tangens ad tangen- 

tem quxzſitam. Quo theoremate preſtan- 

tifimus D. Pellius Longomontani tetrago- 

niſmum refutavit. Item fi detur in numeris 

ſubtenſa cujuſvis arcts, & radius circuli po- 

natur unitas, & quzratur quanta fit hujus 

arcus triplicati ſubtenſa, quantitatem iſtam 

hujuſmodi declarabit zquatio: Quefita ſub- 

tenſa tripliarchs #quabitur triplz ſubtentz 

dati arctis ſubtripli mints ejus 

cubo ; (q=3z—23; vel qrr= 2 = 4rcute 

32zrr—23), Qaod theorema con- q == arcu triplus. 

ducere poſlet eidem propoſito. 

ved his ulterius explicandis immorari -_y 
4 | - 
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Indulzete tamen oro paticntie ve- 
Or» pautillum, aireram menſure Precipu- 
am notion2m levins attrectant1, ſun hac ta- 
> vobis per aliquot abhinc 
aitidio ftm; quod f1 viius 
e©19jio folitoque prolixior, perfpicite vel 


MER cOmtiiriune, 7 


king quan xgre divellar a conſpeciu conſor- 


tioque celiro, quarngqne vobis 1libenter va- 
tedicam. Altera principalis menlurzx acce- 
ptio, juxta quan femper in elementis defi- 
gnat id, quod aliquoties acczptum exacte 
componir & con:tiruit, vel aliquonique ab- 
latum perimit, & pnitns exhaurit rem ho- 
mog-»eam menſuratam, ſatis antehac ipſa 
per fe luculente deſcripta eſt in Lectione 
prec=uente, Quoad banc autem intellecta 
menſurahilitas itiden quantis omnibus con- 
venit; fiquiclem omne quantum (magnitudo 
quiden Tpyms & &7avs, reliqua vero 
quanta 5n>usvws %, x7! ggmy) luo modo men- 
\urabile -{t ſecundim hanc notionem, hoc eff, 


w 4 


tHvifibile quotyis in partes {en gradus 2qua- 


tes ; vel quoyis numero denominabile, re- 


preſentabile, explicabile el? ; prout a Tri- 
gonom=ttis radius circult quantumyis exi- 
gut diviſns ſupponitur in centies millenas, 
vel millies millenas, aut utlibet plures par- 
ticulas >quales ; & tempus quodvis utcun- 
que breviuſculam in minygta quotvis diſper- 
tiatur pro computantis arbitrio ; & veloci- 
tatis ponleriſque cujuſyis tot gradus ſuppo- 
nere lic-t uot quiſque velit. Numerus 
enim quilibet quanti cujuſvis idonzum ſym- 
bolum e{t, ei ft:inihcando comparatum: & 
1cat numeras quilther Mathematicus, con- 
2ns nimirum vnis 2 malibus inter ſe, a? 
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uno toties accepto coniponitur, ec que toties 
abirafo exhauritur , hoc eſt, ab co ex- 
quiſite- dividitur & menſuratur, ita corre- 
ſpondenter numero quovis ex pre:Jum {juan 
tum (hoc eft, juxta numer iſtius exigenriam 
in tot £quales particulas di!icibutum agu- 
las uni reſpondentes) a (1a 1s per unum de- 
fgnata particula menſurator. Nihil bic 
. ſubefle difticultatis_ vicerur aut obſcuritatis: 
& hujuſmodi menſurz reſpectu comparata 
quanta dici folent a Geowetr:s iynmetra 
vel aſſymmetra, quorury ſympromatum con- 
templatione nib} in Mathemat-ci: mirabill- 
us eſt fere velutilius, quamvismhil a vulgart 
captu conceptique 1emotiue. Iotat Ale 
itoteles lhinc d.fumpta ini ants, quantum 


acmiratio plebis 1mporire wicreiet & age 


rerſetur ſententie per; toi mn atque ſcientt- 
um ; fquidem. Inter ea. ad que \. 141$us Po= 
tilimum ſtupet, ccnſetur & ovine dan 
£4: 788 (incommenturalititas 12 metri cum 
latere quadratl) Swvuasy 3o £1) Sora may, 
& FT 54 td Soy ered) * Omnbn, hoc elf 
ToIs 70).4.0is, Mirabile cidetur, fr guid atiquo- 
uſque magnum non pofſic adinodum eignd qua- 
plum alteri s homogenti quanti menſurg exhai- 
rirt, Contra vero nba nap; Gevintra mirare- 
nr, quam fi non contngeret bur, «dev : &y 
SFuvudl wy #105 hvnp JEewlte7; 1405, VS es hr 
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o 


vol n Jia tt f O- wenedllh. Plato verd cont 
munem hu'us paſſtionis ignoranciam patheti- 
ce deplorar, quanege vocat 2Anav 4 alxoay 
&youay & Tis &rWorus mea rvidiulum 5 
rurpera injcuam plerorumgue omnitm howinum 
animars mfedeniem $ neque non f1bi vides pre- 
QICAt 10N (212 huUManum, quam pecuinuni 

affe- 
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Met. 1.2: 


Plato PI, 
de L.eg.uer- 
ſus firem, 


To 


Eth.11, 2. 


pimwv.1.2 nitur; Sp omecin ff e547; 


Lett tones Lect. VII, 


affeftur talia non percipere : Ts m9; rule 
nuwy mel O- £5410292, 3, 405% wor Tera tn, 
&y0pwmroy, 43.2 Veg) mvney 4) MANA 
Secupd 7wy, Se denique Grecorum omni. 
Um causa pudore non modico profitetur at- 
fetum, quoniam hanc tam obyiam quanto- 
rum paſſionem plerique neſcirent ; & con» 
trario potius errore abducti, magnitudines 
ejnſ''em generis omnes inter ſe commenſu- 
rYabiles exiſtimarent. *Hoyw 7) £5 vas 
Euai\s woy0), GANG XK ap & hy [oy FEA 
alwoy, &c. De his igitur adeo mirandis 
ſymptomatis tanfillum videamus. Quod 
ſymmetriam attinet, penes vulgus, & apud 
{criptores exotericos aliquando denotat rei 
cujuſque debitam quantitatem, intra certos 
natur# ſux congruos fines conſtitutam. Ut 
apud Artſtotelem in Nichomachils, Te 7} 
30 at of\i2 made, X Ec ® Youre, oIapei 
Tp U gf tiay; Teh 5) ou puteres UA, R avter, x) 
o/c. Ubi covyuerce bene vertas modica, 
moderata, conformia, a debitz quantitatis 
modulo neutra ex parte, nec exceſſu nec de- 
feftu abetrantia, Plato in Politico, At- 
gov 5 98 78 0V unti};ov, 8 KaAGv, 8 70 TEAE(Y, 
\ inayo&v. Ubi 7d o/uge)oey iden valet, vel 

attine eſt 7 oulchro, perfecic, idoneo; quo 
Ejus deciarat acceptivnerm. Sepius auieia 
apud eofderm ſypmmetra rel varis ex paſtt- 
hus comnofſitz, cdecuratn & aptam in Parti® 
bus congrucntiam, ſen conformitatem iAter 
ſe tnutuam degnat; in qua Precipue COr- 
filtit pulchritudo rerum & elegantia : qua- | 
propter in Archite&ura taiis potifiimum 
ſmmetria ſordiatur, 6&4 Yitturio fic deft, 
iris operss ment 
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conveniens conſenſus, ex partibuſque ſeparatze ad 
univerſe figure fbeciem, rata parts reffonſus. 
Juxta quas acceptliones, ex contrariorum in- 
Senio, ſatis liquet quid fit aſymmetria, ret 
{cilicet enormis, immodica, difcongruens, 
excefliva vel defeCtuoſa quantitas; vel in- 
epta & indecora partium aggr-gatio. Hilce 
vero tralatitiis fignificaticnibus obmiflis, 
ſymmetria ſecundo, nonnunquam denotat 
quamvis magnitudinum (aut aliorum quan- 
torum) comparabilitatem inter ſe , quoad 
 quantitatem, hoc nempe ſecundum alteram 
Jatiorem acceptionem 9y menſurare, pro 
comparare rerum quantitates inter ſe, vel 
Ignot? quantitatis ad notam inveltigare 
proportionem. Quomodo ſymmetrum ni- 
hil eſt aliud quam homogeneum, & aſymme- 
trum prorſus idem cum heterogeneo ; qua- 
tenus ejuſdem generis omnia quanta pro- 
portionem habent inter ſe, adeoque ſunt koc 
moto commen(urabilia ; quanta vero diverfi 
generis nullam ad ſe mutuo rationem habenf, 
adeoque nulltenus commenlurari queunt. 
Ita linex cundtz ov put)por ſunt inter ſe, ſed 
linea reſpeQu ſuperficiei vel corporis, reſpe- 
Ciftique temporis, 'velocitatis, & ponderis, 
450 uw © eſt. - Verdi communiter apud 
Geometras ſtriftius djcuntur ovuutpe quan- 
ta, quz ab godem quolibet homogeneo quan- 
to menſutari; hoe eff, perfe&e dividi, ficut 
nibil ſuperſit reſidui, pErque ſubtraCtionem 
eJus (five fattam ſemel, ſeu quotie!cunque 
repetitam) penitus exhauriri queunt: vel, 
quorum idem quantum ett pars aliquota non- 
nulla : vel, quzſe habent ftcut numerus ali- 
Quis ad alium generis numerum(unitatem ad- 

{cribendo 
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[ribendo tiumer is). Quomodo nimirum urcia 
pes,& paſius, ſunt ſemmetre linez, quoniam 
uncia fſeme] accepta leipsa, duotecies accepta 
pedem, ſexagehes accepia patium conftituir z 
vel toties abtata divi.iit, ut nihbil remaneat ; 
vel quoniamle haben he long zitndines ut nu- 
mer1 1,124,590. SIC in ponderibus marca & libra 
tunt-commenturaniles, quoniam tertia pars 
ſolicli metitur utrumque, n-mpe quadragies 
accepta marcain , lexa,ties fumpra hbram 
efhcit ; vel quia {funk ur2 & 2, in tempo: 1h! [3 
cvelus Solis cyclo |. muy comm nltrahlis ef}, 
quoniam ſe habuni ut 2641190, & annu3 
unus urruMqus dePeatur. Aft hac fatis 
perſpicua fint, Aiynimetra vero quanta 
junt, quornin 021.00 nulla 1Cperiri poterr, 
1mo nulla cotur 1 rernm natue quantiumil- 
bet minima conmuns monſura, que uwempe 
toties MG cO:npl:ut hoc, toties illu 1; 
toties & tories, jilxta quoltibhet numeros, af- 
lata com 5lote wIvidiat utrumque; ficatrMil 
relinquatur ; quz non ſe habent ut utilus 
euicungque numerns ad alum quenicun gue; 
nullam hab nt proportiontcm numecris altis; 
integris aut fradtis, e: xXplicaniiem ; quorum 
proinde j1 quo} unum numero eeprimatur 
aliquo, re}iquum prorius incllabile erif. Cu- 
juz at<ionis celeberrimum & Pervulgatifit 
mum ecx-mplun pre:tant latis & diameter 
Quatrati, qur fic a7cinntur inter ſe, ut 
nila quamcungue Proxime ad atomum ac=- 
cc:1215 lincola metiatur utrumque. At ft 
miliies milleftma pars unius, puta lateris, 
apylicemnr alter, nemnre Manetro, vel auie- 
rat'ir al ca quiofries wh Tl ner t, lemper al 
exremum reftabit aligutd, & nunGuam c «Oe 
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pleta fiet congruentia vel diviſio. Et hoc 


quidem eſt illud mirabile ſymptoma quod hu- 


manum pene captum ſuperat, & horum in- 
ſuetos merito torquet; id quod adhuc for- 
taſſe mirabilius videatur, modo perpendan- 
tur una vel altera, quam ſubjictemus, obſer- 
vatiuncula, Primo, quod fi proponantur 
incommenſurabilia duo quanta A, B. pofſit 
invetiiri quantum alterutri A commenſura- 
bile qualibet in preximitate ad B, vel differ- 
ensa B miniisquam aſfſignabili quavis quan- 
titate (id quod facillime demonitrari poteit, 


& conſeQatur, ni male commemini, e lem- 


matio quodam, quod hahetur demonſtratum 
in libro tertio ſphzricorum Theodoſti). Un- 
de patct illud quicquid eſt, a quo quantorum 
hec incommenſurabilitas exurgit, vel quo 
incommenſurabile quantum exſuperat, vel 
non attingit aliud expoſito quanto commen - 
ſurabile, fore infinite parvam, minus quovis 
aſlignabili, vel per animum comprehenſtbili 
quanto, Quo1 & ex radicum extraCtione 
(numerorum ſcilicet irrationabiliym quos 
vocant)elt pariter manifeſtum : iſthic enim 
ad verum quzlitz radicis valorem propits 
ſemper & propius acceditar, ad infinitum 
progre:4iendo, nunquam. tamen juſtus yalor 
obtineri poterit; hoc &Z,05x%vunsoy, pre- 
ſertim cam ſecundo, non ſolum ſtmpliciter 
incommen!:irabilia ſunt quanta, ſed & plu- 
res (fortaitis infinitos) incommenſurabilita- 
tis quaſi gradus videntur admittere ; ut 
unum nempe quantum reſpectu quanti cu- 
juſvisexpoſitimag1is alio 3 commenſurabili- 
tate procul elongetur. Et aliud magis hoc, 
& ſic porro deinceps, donec extremum ali- 

| guod- 
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quod a primo velut infinito diflet i2tervallo. 
Notavit 6 $:%e@/s quaſdam lineas cum 
expoſita quapiam necgum longitudine, ſed 
quod magi* ec etiam potent:a incomment(u- 
rabilesefic ; atqui nonnullarnm etiam qua- 
dratiquadrata cum expolitx quadriquadra- 
to, & qr: =: :;£ 'harum petiefiate: ſuperiores 
CU ii.ius Poteltatibus reſpective comdinae 
tis incommenſurabiles ſunt. Unde fi cujus 
poteltas velut infinite ab unitate diſlito nu- 
mero denominata fit expohitz reſpeCtive co - 
ordinatx potelſtati inccmmenſurabilis, illa 
videtur expoſitz reſpeftu gracus incommen- 
ſurabilitatis velut infinitos ſortiri, Quo- 
modo fe res habere videtur in circuli circum- 


. ferentia reſpectu radii, Nam inſcripti qua- 


drati latus elt longitudine radio incommen- 
ſurabile,& proinde quadrati ambitus eſt ra- 
dio incommenſurabilis. ©Cctogoni vero in- 
ſcripti quadratum eit incommenſurabile ra- 
dii quacrato, & proinde quadratum oftogo- 
nalis perimetri elt jincommenſurabile qua- 
drato radi: ; neque non ita continuo regus- 
larium inſcripturum circulo polygonorum 
ambitus potelfates habent ſuperiores coordi- 
natis radii pote:fatibus incommenſurabiles, 
une polygonum horum ultimum, hoc eſt, 
pie circuius, videtur habere perivetrum in- 
hnitis gradibus incommenturabilem cum 
radio. Quod {i verum fuerit, actumerit de 
circuli tetragoniſmo , cum ratio circumfe- 
rentix 2d radium inde fit ex natura rei Pw 
nitus inexplicabilis ; adedque problema 11- 
tud, talis rationis ££nſy@y defiderans, ſolutu 
it impoſlibile, vel «0 potivs ipſo ſolvatur, 
126g impothbile ceprehenditur, Siquidem 

oye” 
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duobus punctis refolvitur problema, vel 
oftendendo quale fit & quomodo fiat quod 
requiritur, vel indicando quod fieri nequit, 
Sed hoc tantum myſterium tribus verbis 
evolvi nequit ; {1 tempus & opportunitas 
fiviſſent, plura ſaltem huic explanandz fir- 
mandzque conjecturz conatus efſem pro- 
ducere. Denique, ne ſim ultra txdio, mo» 
nebo przxter hxc tantum, prxcipuam aſyin- 
metriz rationem in hoc videri fundatam ; 
quod chm inter duos .numeros planos fibi 
ftmiles (hoc eſt, qui procreantur ex multi- 
plicatione numerorum inter ſe proportio- 
nalium) ſemper inveniri poſſit medius nu= 
merus proportionalis (quippe productus e 
numeris planis ſ1nilibus in ſe mcultiplicatis 
eſt ſemper numerus qua«ratus, cujus radix 
eſt iſte numerus proportione medius) item 
inter ſolidos duos ſimilzs numeros ſemper in- 
tercedunt duo medii proportionales : & pari 
modo duos inter fimiles planoplanos dantur 
tres proportione Med:i, ac ita porro quoad 
reliquas ulteriores imaginarias dimenſio= 
nes; cum, inquam, in ſfimilibus numeris ita 
ſe res habet, 1dque demon!tretur in Elemen- 
tis, omnino lecus accidit in numeris »lanis, 
ſolidis, planoplanis, & reliquis difli:” i. bus ; 
nam ex parte rei nulius catur inter "anos 
daos diſhmiles npumeros mecus propoporti- 
onalis namerus ; nec irter icizdos diſhmiles 
duo, nec inter planoplancs tres, ac ita dein- 
ceps ; id quod etiam ibidem oftenditur, 
Unde f dio quanta ponantur hab+re ſe in 
ratione duorum numerorum planocum difh- 
milium, & hxc inter quanta reperiatur me- 
dium proportiionale , - $94 perpetuo fieri 

2 po- 


1601 


16% 


I efionues TLef.VII, 


poteſt ob indefinitam cujuſque quanti divi- 
fibilitatem, nullus extabir numerus in uni- 
verſa rerum natura, qui reprzſentet hoc 
quantum, aut ei reſpondeat, & conſcquenter 
hoc, illis primo poſitis, pErque numeroseX- 
preſſis, £ovped}poy erit. Fodem: _— ſi 
inter duo quanta diſimilibus numetris foli- 
disexpreſla duo reperiantur quanta propor- 
tione media (quod & rei natura patietur fhe- 
71) nullum tota, quanta quanta, eſt numero- 
rum ſeries ſuppeditabit hiſce repreſentan- 
disidoneum numerum ; adeoque hzc reſpe- 
Etu quantorum expoſitorum ineffabilia pror- 
ſus erunt, & incommenſurabilia. Unde pa- 
tet in tranſcurſu, quod numerorum quam alli- 
orum quorumcunque quantorum infnities 
reltrict'or , & quaſi pauperior. ſit natura 


pauciſhimis enim, comparate laqu=ndo,quan- 


torum propottionibus exprimendis ſufhci- 
unt, aut inſervire valent, numeri rationales 
ſeu vulgares: necaliter plerarunque fhigura- 
rum regularium, cum latera, tum arez quam 
per ſurdos & irrationales numeros exhiben- 
tur aut explicantur, Verum hc tantum- 
modo curſim & tumultuarie licuit infinuare, 
fuſiorem explicationem deſiderantia. Jam 
nihil ſupereſt, prxterquam ut vobis (audi- 
tores optimi & humaniſhimi) grates refe- 
ram propenſiſhimas & ampliflimas, pro exi- 
mia ve{tra per totum hujuſce longiuſculi 
termini decurſum, liberaliter indulta nugis 
noftris patientia, Utinam aliquando tam 
benigna candidique attentione digniora, 
votiſque veltris acceptiora poſthac nobis 


obtingant argumenta diſſertandi ; quz & 


veltram magis obleGtent ingenuam curioſt- 
tatein, 
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fatem, & noſtram exacuant tenuem induſtri- 
am. Interim valere dico vobis, & animitus 
yvoveo. Valete, bonocum Deo. 


Haftenus Leftiones, ut babitze ſunt publice, fic 
ordine dejcripte veniunt nuſqnam tntertur- 
bato ; nunc ſeriem abrumpo. Cum inin 
ec lege tenear, & pra te labory ac tem- 
por penuria non priſim omnes (at ſalten 
decem ad minus) exhibere, decrevi reliquie 
aliquot intermiſſis tres ultimas adponere, 
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LECT. I. 


Alutem gratulor, auditores optimi, 
voveoque perquam vobis diuturnam, 
nec ultra de procemiis ſolicitus pen- 
ſum repeto, fic ut methodo pridem 
© inſtitutx pergam inſiſtere. Prbpo- 
fitum fuit (meminiſtis opinor) generales ma- 


= 


gnitudinum (& inde reliquorum quantorum)- 


affeQtiones pertraCtare. E quibus chm pluſ- 
culas excuſſerim, pro meo modulo non incu- 
rTiose, nunc ad illam Matheſeds velut ani- 
mam pene deventum eſt, proportionalita- 
tem ; equa fere pendet quicquid uſpiam in 
Mathematicis rwirabile vel abſtruſum demon- 
ſtratur. Cdm autem proportionalitas in 
comparatione proportionum, proportio con- 
fifat in comparatione rerum quantarum, 
expedire videtur, mpaRgCxdis, ſeu prelu- 
gii loco, ut de quantorum imprimis ips4 ad 

pro» 
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proportionem requiſita comparabilitate di- 
{piciamus. Ner erm omniaquanta fic in- 
ter i:2 cornmM2rari jp. .unt, ut mutuam habere 
abc. am prone 2, at illa tantinn que 
peculiarirt © fs 5coprius attingunt, cu- 
Jus gratia dic... en homogenex, De quan« 
torum igitur homog.Ine:rate & heterogensi- 
fate jam (iſquiremas. Jn hanc vero rem 
imprimis notandur» prefer attributa com- 
munia, q»x conv*:: nt omnibus quantis, 
eaque di{tingnunc 2 rebus quantitatis exper» 
tibus (extenfion2m nempe , diviſtbilitatem, 
menſurabilitatem qualeſcunque, & his con- 
nexas paſſion:s) alias haberi difterentias, 
que res quanta$ diſpeſcunt a ſe invicem, & 
in proxime ſuborcdinata genera diftribuunt 3 
ſic ut gqux ſub uno generum iſturum conti- 
nentur omnia dicanturthomogenea, quz ſub 
diverſis collocantur , heterogenea vociten- 
tur, Sunt autem iſta ſubordinata quanto- 
rum genera veluti totidem claſſes & praedi- 
camenta quantitatis, eovem fere modo ſub 
quantitate diſpoſita, quo vulgaria przdica- 
ment3 ſub Ente ; valde diſcreta a ſe mutuo, 
przterque dictas 1llas generales quantitatis 
aftetiones nihil inter fe commune vel ſimile 
ſortita, Cxzterum 1ſtarum convenientia 8 
diverſitatis ratio generalis eſt aptitudo vel 
ineptitudo, capacitas aut incapacitas quan» 
torum ad compoittionem ſeu coalitionem in 
unum totums; vel ad ſubtractionem ſeu con- 
ſitutionem novi refidn ; addihilitas, ut ita 
dicam, vel inaddibilitas unius ad alterum ; 


- ſabducinilitas vel non-ſubductdilitas unius ab 
23itero; excefſus certus et animo comprehen- 


#1b4lis unius ſupra alterum, vel defectus unius 
| ab 
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2baltero; vel talisexceſfsts aut defecths ins 
capacitas 3 &hinc xqualitas vel inzqualitas 
unjus reſpectu akerius : in his, inquam, & 
hec concomitantibus aut conſectantibus fun- 
datur homogeneitatis .& heterogeneitatis 
ratio reſpeftive, Namqurz fic atecaa ſunt, 


ut. poſlint efle partes unius per ſe mente con=_ 


ceptibilis quant!, in unam ſummam aggre- 
gari, adjectione ſui ſe mutuo augere, vel de- 
tractione minuete; quz certo exceſſu vel 
defectu differunt a Je invicem; quorum 
unum haud improprie rel inepte dici poſlit 


zquale alteri, vel altero majus miniſve ; 


homogenea ſunt, & ad eandem quantitatum 
inter ſe comparabilium clafſem pertinent; 
quz ſecus heterogenea, diverſas ad tribus 
inter ſe diſcretas & dovuCaires referen- 
da, Sin lujulce varietatis originem ulte- 
rius perſequi libeat, & unde ftalis ſaubinde 
quantorum incomparabilitas exurgat inda- 
gare, ex hujuſmodi fere cauſis ipſam com- 
periemus proficiſci, Primo, ex valde di- 
versa quorundam quantorum natura, qua fit 
ut uni communi menſurz ſubjici nequeant, 
guz pariter utrique congruat aut conveni- 
at; imo nec ut ipla mens noitra poſlit ea 
connectere, vel ſub unius certi quomodocun- 
que uniformis compoſhti ratione conciptere ; 
non ſecundum 2qualitatem aut inzqualita - 
tem, exceſſum aut defeum, ullatenus ea 
contendere vel committere inter ſe. Ita 
v.S. magnitudo, pondus, velocitas, tempus, 
reſiſtentia, vis, heterogenea & incomparabi- 
lia ſunt ; quia natura diſcrepant aced, nihil 
ut commune metiatur ipſa; nec quomodo 
point ipſorumquzlibet connecti, congru-- 


res, 
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re, compoſitum aliquod non admodum diffor- 
me & Chimzricum ingredi ; ſibimet ad. 
quari, ſe ſuperare, mentis acies omnino valet 
attingere. Quis enim intelligat qualis 
ſumma conficiatur duobus annis ad tria milli- 
aria adjunCtis; quanto tres unc1z ponderis 
excedant duo minuta temporis; quid ſuper- 
ſit ex tribus cylindris auferantur quatuor 
gradus ”elocitatis ? non magis quam quot 
toni muſici tot radios lucis adzquent, quot 
odores tot. coloribus #quiparentur. :{#ec 
nempe quod minus ad ſe juxta quantitatem 
intelligibili quopiam modo referantur, in- 

ens obſiſtit nature diſ1militudo atque di- 

antia, Magnitudinis quantitas continua 
eſt & ſimultanea, abſoluta, ſenſibus attreCta- 
bilis & conſpicua ; temporis fluxa, ſucceſli- 
va, menti tantim imaginabilis, inotum con- 
ſequens & connotans ; velocitatis quantitas 
a temporis & ſpatii conjunctis rationibus 
pendet; pondus, vis, & reſt:tentia, quaſdam 
actiones implicant, & ex efeRibus quibuſ- 


dam cenſentur. Ita diiſonant hec inter ſe, 
ut in unum refugiant compingi. Hwac pri- 
ma fit & potiſſima 4 &7zpoſers{as cauſa. Al- 
tera ratiodiſcriminis iſtius petatur ex variis 
quoad quantitatem quaſi gradibus perfectio- 
nis ; quatenus aliqua quanta pluribus modis 
extenduntur , & plurifariam dividi poflint 
prz aliis, fic ut hec iſtorum reſpeu fint 
quodammolonon quanta; nec poſlint adeo 
cum illis ſecundum quantitatem comparari. 
Tta pluribns modis diviſibilis eſt ſaperficies 
quam linea, corpus quam ſuperficies ; nec 
aliter ſe hab2t linea ad ſuperficiem, & ad 


corpus ſuperficies quam punctum ad lineam, 
hoc 
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hoceſt, quam indiviſibile ad diviſibile, vel ut 
non-quantum ad quantum (linea fiquidem 
reſpectu ſuperficiei nihil aliudeſt fere quam 
punctum longum, & ſuperficies reſpectu cor- 
poris nil aliud quam linea la@, vel punctum 
quaſi longo-latum) igitur «ov uCaiſe ſunt 
1.nea, ſaperficies, corpus, adeeque heteroge- 
nea. Evenit enim inde quod hzc ſecundum 
Xqualitatem & inxqualitatem inter ſe ne- 
queant comparari, nec ita compoai, ut ſum- 
mamaliquam conficiant, nec unum ab alio 
ſubtrahi ſic ut aiiqua reſultet differentia, 
nec incrementum pariant addita, nec decre- 
mentum ablata, Eadem eſt ratio in{tanti- 
um reſpecCtu temporis; gra:iuum velocitatis 
creſcentis fingulis inſtantibus acquiſfitorum 
reſpectu velocitatis integrz, conatuum iti- 
dem momentaneorum reſpeftu motiis, & 
ponderis, & potentiz ; hc enim inferioris 
& imp2"&Cctiorisnaturzx ſunt, quam ut illis 
ullacenus xquiparentur, & genere conveni- 
ant. Vertm adhuctertio diverſitatis hujus 
origo fit indefinitus & incomprehenſibilis 
unius quanti reſpectus ad aliud ; qualis n=. 
ter res (al:oquin nomine naturaque cogna- 
tas) finitas & infinitas verſatur. Unde di- 
'verſi generis }abentur Jinea reCta finita & 
infiaitaz quamvis in infinita rea reperia- 
tur linea quzvis recta ftaita, cenſerique poſs 
ſit iſta conſtituta ex hac infinities repetita. 
Hinc zwav8pvaantey illud, finiti ad infinitum 


I71 


nulla eft proportio (Ay & 5 vdwus i57 3% Decels 
D y f . ; 
& T4s Tpes To mMpaus yo, apud Ariltote- 7.5, 


lem) cujus tamen E£nomes, ſeu axiomatis per- 
vulgati veritatem quadantenus infregiſſe 
1idetur modernorum Geomerrarum * ſoler- 

tla, 
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tia, dum innumerorum planorum & ſolido- 
rum ad infnitum protractorum cum aliis 
Planis & ſolidis finitis juſtam proportionem 
& ipfiflimam zqualitatem demonſtrarint, id 
mon'ri prin exhibente cl iſſkmo Geo- 
metra Torriceiiio. L, Ex quo pateat infinitas 
magnitudines fnitis interdum homogereas 
efle, cm i:5 Zquentur, & ab iis interdum 
excidantur. Vel inde potius inferatur, non 
quicquid ext-nfione intezrmmatumeſt, idem 
eſfle quantitate proril infinitum ;z vel adhuc 
explicatins, quoi! ab unius dimenſionis inf+, 
nitate.non ſ-myer conſequatur ſuperficiei, 
vel co: p0:'3 infinites; clujus el ratio non 
admoduin difcilis videtur, i4 enim 2ccidit 
ex eoquod univs tgimenſients infinita dimi- 
nutio coinpen'et altciius infinitum accre= 
mentum ; und2 non _actev fidem exſuperat 
magnituclinem nnitam, utcunque perexigue 
am,longitudine protendi al intnitum. Igit- 
tur ut veritatrem ſuam univerialem tueatur, 
Ita deb=t explicari prenotatum axioma : 
finiti magnitudine vel quantitate, ad mag- 
* Nitudine vel quantitate in ity zenere infini- 
tum proportio naila cft, Non autem ut in. 
telligatur generatim terminatz figure ad 
magnitudinem interminatam nullam dari 
rTationzm. Fise radicibus pullulat hetero- 
gencitas quantorum, & qu contrario modo 
conveniunt inter ſe ; qux natura non ace.» 

difimilia ſurit inter ſe, nec in diverio quan, 

fitatis gradu con.*itura, nec infanito inter-" 
rallo a ie dirempta ſunt, ea iunt homoge- 
near. Carorum tEuclides in definitionibrs 
libri quiati, homogeneas magnitudines defi- 
Nitz qu41un una, minor [cilicet, al:quoties 
ac» 
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accepta [cu multiplicata, poteft alteram ex- 
cedere, Tſtius libri defhnitio *tertia calis 
eſt : Ay ©& Ec? vo Uſe Iwy 69ſev@y n xz" 
TWALLDTH) ict 7'p0s AAAWAGL O14 YJeTAS. "iQ 
quis aurem dubitet quic' per magnitudines 
homog ;eneas intelligit ſubjung it, Acgpy EX ew 
Tg0s &)AWAG WEE TH Ar, , & Juya tryna mor- 
ATA EVE LAAHAOY WE ce Ubi 9 
SUX £10T1's, ficut reCte mw ea ſententia notat 
dottifimus & clarifſimus «ir, in ſua adver- 
ſus Mcibomium difputatione, non 1d agit (ut 
przter Meibomium alii exponunt, & quod 
demiror ille ſagax Clavivs ev videtur pro- 
pendere, quamvis alibi diverſa tradvat) ut 
vſtendat qurnam homogenez magnitudines 
rationem hab nt (quali ex illis aliquz nul- 
lam haberent) at vero potilis quxnam mage 
nitudines ſunt howogenee, re quis 1Htius vo- 
cabuli, in prxcedente defanitioue poſiti, ob 
ſcuritate ceceptus erret, aut ſuſpenſus halt- 
tet, Quumerim itthic proportionem defi- 
nit, relationem magnitudinum komogenea- 
rum, indefinite proloquens, ſatis innuit, ſe 
magnitudines homogeneas univerfalitcr, 
non quaſdam iolammorlo particulares intelli- 
gere ; alioquin etiam nift quantis omnibus 
homogeneis mutuam inter le propo1tiorem 
exiltimaflet competere, perperam illasceu 
ſubjeEtum proportionis in:e» viſſet <jus ceti- 
nitioni ; rectinſque {ec!ul;s 11 a 109CO 
adzquatum alquod ſuujcftom {iatuiſlet. 
Vule 1gitur omnes homogen<as magnitudi- 
nes proportione verſus \: mutus affeftas 
eſſe; igitur line# dux, una ! ©::a altera infi- 
Dita, quamvis In genere linex quodammn:odv 
conveniunt, non ſunt ex Elementoris ſenten- 

ia 
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tia homozenez , quia finita quotieſcunque 
ſumpta nunquam ſuperabit iafinitam ; . pari- 
terque ſe res habet in quovis finito reſpectu 
cujuſvisalterius quantitate infiniti (quanti- 
tate dico, non extenfione locali, propter an- 
te jam inſinuata) itidemque juxta hanc defi- 
nitionem ſatis liquet puncta, lineas, ſuperfi- 
cies, corpora efſe heterogenea ; quatenus 
non innumerabiles punctorum mvriades uni- 
cam certiflimam lineolam, non millies mille- 
nz ſuperficies unicum- excedant minutaſli- 
mum corpuſculum; Sic & anguli plani xe 
edJorrÞ 35, fi modo angult ſunt, aut quomodo- 
cunque quanti . quorum utrumyue dubita- 
tur & denegatur a prxclaris Mathematicis, 
de qua re nihil ego quicquam in preſens di- 
ſceptabo; at ſaltem, inquam, fi cornicula- 
res iſt divergenti#, quas efficiunt reCte li- 
nex cum curvis quas contingunt fint vere 
anguhi, quantitate prediti, rectilineis fſal- 
tem angulis homogenei non erunt ; quia 
minimus quilibet vel acutidimus angulus re- 
Etilineus infinitis vicibus excedit innumera- 
biles iſios xee@]crS 5 * ficut Enclides de 
corniculari quem etiicit tangens cum peri- 
pheria circuli, Apollonius de 1llis quos efhci- 
unt tangentes cum ſectionibus conicis, # Ar- 
chimedes de iis, quos confiituit tangens cum 
ſyirali demonſtrarunt, notque poliimus unica 
demon{'tratione univerſali, © motuum come 
poſitione petita, de omuibus ad eaſdem par- 
tes convexis curvis demon{trata dare: fic ut 
1:04 aliter iſti contaﬆss angnli ſe habeant ad 


angulos rectilinzos, quam punctum ad linz= 


am, vel linea ad ſuperficiem. . Linez vero 
omnes finitzx quantumris diflimiles fibimet 
ho» 
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homogerez ſunt, nedum ref recs, at cur- 
vx reGtis, & curve quzvis inter fe; quate- 
nuz tametfi de curvarum þl-rarumque Ge- 
terminatis ad reftas proportionibus (ut pe- 
ripheriz circularis aut ellipticz ad aliquam 
e diametris) nondum conltet, in dubium ta« 
men ft vliquam inter eas Proportionem exi- 
ſtere ; quia nempe Ve & (laineter Circuli qua» 
ter acceptus circumfe: entiam eExceit, Qui= 
nimo quod fivi gratuletur habet prelens 
#{as, 10 e0 quod humano quam ingenio cre- 
diderunt, aut valde fuſpicati funt, imperve- 
ſtigabilem anteriores Geometrz , quarun- 
dim curvarum ad rectas nroportioncm mi- 
Tifica ſubtilitate adinvencrint, ſatilque per- 
ſpicue demonſtrarint hodierni Greometre. 
Pariter ſuperficics omnes finite ſuperRcie- 
bus finitis homogener iunt, etiam plane 
curvis quandoqui em harum ad 1illas pro- 
portio 1u0n ſolum poiithilis aditruicur , ar 
qualis fit facile demonitratir, ficut ab A-- 
chimede cul circulari arex planz recii con:. 
recti cylindri, ſphere, ſphericzque cujuivis 
portionis curva ſuperficics adxquatur. Cor - 
ſimiliter & omnia {oli:4a {61:dis finiris homv- 
genea ſunt. Imo f angui owmnino quanti 
ſunt, & #qualitatis vel proportionis partict- 
pes (quot ut diximus ambigitur) etiam an- 
guli rectilinel curvilineis nonnuliis homoge- 
nei erunt, hoc ſenſu, quoniam ex iitis aligni 


horum nonnullis zquales demonſirantur, « - 


Proclo icilicet libro tertio ad axioma duode- 
cimum. Saltem vero homogene: lunt inter 
ie cuacti anguli rectilin-j. Hzcautem adeo 
Mmaniſeita viſa ſunt Archimedi, ut non duhi- 
£71 af umere guod qutvis determinata ma - 
| | Znitn !G 
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gnitudo pot multotics adjecla fibi, vel ahi- 
quoties multiplicata quamvis allam ejuſdem 
clafli's rmagnitudinem luperare. *F7(inquit 
in pretracis libro nobilfimo. de ſphatra & 
yLndro, hoc ell, Preterea aſtumo) 3 3 &y40%wy 
7% 4 8y n 4. ay 67 FIQUE £91 » & + U.11Wy _— 
PE »p TH FIC Te £7 o,-: -0» © \P OY TG 
7 'O» 7 ur]1%6 Je 5990 £0) Eau) ops 7,09 E579 
Fe. ao Pork Tavlos Te T-3\e Iz 1 5 7 "T os PI. 
2 87.6 7.228 U5yay. Cul mile poltulatum 
pramittit Clavius elemento decimo : Poftu- 
tetur quamlibet magnitndinem toties pofle 
muv!tiplicari, donecc quamvis magnitudinem 
ejuſdem generis excedat. Nec m! nus ev i- 
dens eit tempora quzvis [nita temporibus 
fnitis homogenea efle, quia brevi mum m;- 
nutum ſxpitr5 replicatum long.ifliraum quod- 
cunque [tperabit #ternitate minus({uratio- 
ns intervallum. Etiam velocitates omnes 
homozenex ſunt, quatenus utcunque pereXxi- 
£nus & pluſquam tel{udineus velccitatis 2ra- 
dus fatts multis vicibus repetitus, rapicifli- 
mam primi modJis velocitatem tranſcen- 
det. (Cum & alioquin repugnare videa- 
tur infinitam dari velocitatem ; fiquidem £4 
pre iitum mobile diſtantiam in unico TrpUv 
quantamvis emetiretur, ace: que plura fimul 
loca po{Fderet, hoc e!t, congrueret ſpatio fe- 
iplnm quanrumliber c BY <cedenti, quod videtur 
Impoſhbile), Numeri vero poliunt omnes 
invicem efje hemogenet, quatervs omnes 
ejuſlem pentris ma -nitudinibus repre En- 
tandis apti nati ſunt inſervire ; pottunt eti - 
am quicurqve fidi motuo heteropene? cenſe- 


ri, quatenus Uiverſt generis quantis E* Pris: 


wendis 2dLibcantur ; ind qQuiiiber numerus 
q10- 
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quodammodo potelt heterogeneus eſſe fthi- 
metipſi, quatenus idem heterogen-a quanta 
reprzſentet ; nullus enim numerus eſt qui 
non linearis, planus, ſolidus, planoplanus, 
planoſvlidus, folidoſolidus, efle poſlit ; qui 
non dimenſiones quaſcunque naturales aut 
fictitias ſubire concipiatur, pro computantis 
arbitratu. - Pondera vero moo folis folidis 
corporibus gravitas atignetur (ut certe ſo- 
lis aſſignatur in Phyſica) ſunt inter ſ= omnia 
homogenea ; fin ſuperficiebus & lineis ut 
magnitudo quzdam, ita gravitas nonnulla 
tribuatur (id quod ſupponunt Geometrez, 
dum trianguli, parallelogrammi, plani pa=- 
rabolici, reliquarſiimque planarum figura- 
rum; neque non ſ{uperficies ſph#ricx, coni- 
cx, Cylindricx, & reliquarum curyarum ſu- 
perficierum; item dem linearum quarum- 
Vis, ſeu curvarum ſeu exzrectis compotita- 
rum, centra gravitatis inveſtigant ; hoc, in- 
quam, poſito) non omnia pondera ſunt ho- 
mogenea, ſed illa tantum que ejuſdem gene- 
Tis magnitudinibus inhzrent. Unde non 
immerito Platonem reprehendere videtur 
Ariſtoteles. quod (in Timz0) corporum in 
gravitate differentias aut exceſſus imputat 
TY) TAnTa F 6mm Sy, Siquidem ſuperfici- 
erum f1quz ſunt gravitates quotlibet aggre-> 
gatz corporis gravitatem conſtitrere ne- 
queunt vel adaugert, divert genz2ris cam 
lint, nec eapropter ail hoc igonex. Nec 

alio ſane tendunt hac omnia, quam ut ſcia- 

mus quz quanta &u:bus quantis ſecundum 

quantitatem conferre liceat 3 nullum enim 

In Geometria majus peccatum elit, quam he- 

tcrog :necrum quantorum intr ſe rationem 
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inguirere ves] afeerere. Ut fiquis quzrar 


quot tantx line recs rquentur tall qua- 


Grato ; quot peripherix cantic Circulares 
ta! circtio, quot quadrata tali cubo, quot 
tmpora tall patio vel ponderi. Undeſum- 
mus artis analytice preceptor Vieta, pri- 
mam hanc in omnibus difquifitionibus ana- 
Iyticis obſervandam Iegem prefiituit ; Pre- 
mnt porpetus lex xquaitatum ſ:u proporiionmuy 
eto, que quontam de homogeners concepta eſt. dr- 
cit lex bomageneorum, b.ec eff, Homogenea hg- 
mogenen comparari (excluſive nimirum. los 
mogpenea ſolis homogenets comparari). 
({ub;jicit) qu.c ſunt beterggeaes quomodo inter fe 
adfecl a ſent cognoſct non poteſt, ut dicebat Adria - 
#23. Refte fic Alrattus* apud Theonem 
Smyrogum, Te uy 33 dy0u0)wn mos toe 
\ "y ©; > af bo, 

T3 anna, pra AſeacC>, adiya o.d\;- 
»5);v, Verumeſtapud illos, qui in proble. 
matum folutionibus aut demon{trationibus 
theorematum preclaram illam adhibent me- 
thoadum indiyifibilium, ejuimodi ſxpe voces 
Occurrere ; Omnes iitz linex parallelz tali 
Plan0 #quantur, ſammad planorum iſtorum 
parallelorum tale ſolidum conſlituit ; expli- 
cant vero mentem ſnam, & per lineas nil alt- 
nd intelligere ſe dicunt, quam admolum exi- 
nz & inconfiderabilis (verbo veniam) alti- 
tadinis parallelogramma ; per plana conft- 
militer altitudinis haud computande priſ- 
mata vel cylindfos. Aut ſaltety per ſum- 
mam linearum & planorumnon ſummam de- 
otant aliquam finitam &E determinatam, 
{-4 infinitam aut indefinitam recizcujuſdam 
tinee purCtis jag: uor EX Gualli infihita 
inforiorum bomogenzornm ſumma componi 
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ſuperits heterogeneum (ex iniinitis puta li- 
neis rectis ſupertciem planam, ex infinitis | 


Yxripheriis concentricts circulum planum, 
<x infinitis ſyperticiedis planis vel curvis 
folidum corpus; {: quis afferat id quod ma- 
gnus iile Galileus afecrere non dubicat,haud 
facile poterit erroris convinci, vel funditus 
expugnari. Sel urcunque, dimiſsa 1fta con - 
troverſia, nihil uſus ifte noſtre quicquan; 
offcit doctrine, & vel illorum qui metho- 
dum iſlam ambahbus ulnis amplexantur, ſen- 


fentia irrerraganiliter valet hoc preceptum, 


12 definita quantitate vel numero heteroge- 
nea COmnarentur inter ſe. Quod cum ex 
te liquido verum & ſummonyere ration! Con- 
ſuntancun it, de co tamen, ut EX parte Jam 


antc monui, movit auner controverſiam no-' 


ſtr D. Hobbius, & r-1m ateo claram ſpits 
quantum in ſe nebalJis oftuſcavit. Nec enim 
Incas & tempora, quamvis inter fe difitit- 
nz natury, vejnt homogenca quanta, muy» 
tuamqi- fortita proportinem veretur inter 
fe comparare. Nam quia motibus jov]:.06 57 
percurſe longitudines fe habent ut tempo- 
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c:ret, Qiioniam ſiadius ad mille pafſus ſe 
habet, ut hora una ac octo horas ; ergo per- 
mutatim ut {tadius ad unam horam, ita mille 
paſſus ad ofto horas;cojuſmo:li argumentatio 
nemo non peripicit quain fir abſone ridicula. 
Idem in Dtalvgis,quibus holierna examinare 
profitetur & emendare Mathematicam (exo- 
ptare liceat,utinam faltem penſitatins exami- 
nafſet,& felicins emendiſlet ſuam)Eris,inquits 
4! quantitis pruget's ad longinudinem line.e que 

| | M9 ipſam 


in. 
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idſam yepreſeatat, ita quantitas ponders dupli ad 
longitudinem line.e duple ipſum repraſentantss. 
Adeo ſcilicet hn.:c errorem a redargutore | 
ſuo monitus omnino recuſat deponere ; aſt 
Ejus excuſan.li vel propugnand! gratia no- 
vas precudit vocabulorum definitiones & 
a ceptiones, tam thi parum coaſonas, quam 
a5 uſu communi ſemotas, & concluſionibus 
plerunque ſuis repugnantes ; miros commi- 
niſcitur pretextus alienos & abhortentes 
ab omni lyncera ratione, quod paucis oiten- 
dere non abs re fuerit, cum elucidandez rei 
ſabjectz causa, tum ne quis in ſimiles lapſus #- | 
incaute ruat & quo pateat quam in his rebus 
oportet circumipedte veriari. Menſuram 
Dial. 1p. hoc moo definit ille, Ef# menſurz magnitudo 
11. 114 altertus, quando 7jſa vel tffeus multipla altes 
| ri applicata cum ea comcidit. Et rurſu:, ver- 
Þis paululum immutatis, ſed in ean:iem men- 
Dial.2.p, tm; Menſurd eft magrt:udo Magnitude. mt- 
4% nor indjoris v1 nm minors, cum minor tpſe ap- 
plicatt ſem-l vel plurics ipſam aquat. Juxta | 
quas definitiones patet menſirain nihil efle | 
aliud, quam rei menſurate partem al:quo- 
tam, Qu? niomrum alquott:s acc-pta toram 
Iam exhauric, ut nihil ſuperfit ref1 lui ; 
guomodo vocabula wuzreor, utrrar, Kealte- 
7e4y,lxpins aut ſemper accipiuntur in Ele- 
Pag.llc. mentis, ut antehac oftznſum 3 /7omogeneas 
: porro quantitates defialit, quarum menſure 4p» 
plicart poſſu't urs ad alteram, itz ut congruant. 
” Didl.3.p, Et quarum menſure Epapuolym. Meniur® 
6, vero ſunt <1, ut jam viſum, partes quanta- 
rum aliquotz. - Ergo modo fibi conſllet, 
quantitates homogenzx erunt, quarum Par- 
tes aliquotx congruers poſſunt, Verun I 
par” 
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aliz ſunt quam quantitates temporis, neEC 
poaderis quam guantitates pon.ter 15, nec 
line& quan lins >Z, N&QUe COrPOTIS quam Cor - 
pora. Ergo cir nemo concipere poſiit quo 
pacts quantitas linex quantitati temporis 
Cputa linee quantitis cubitalts annuz vel 1in- 
ciali tenporis aut ponder!s quantitats) poilit 
applicari, fic ut ei congruat aut coincidat ; 
non eruntliner temporis & ponderis quen- 
titates homogence, jnxta proprias ipſtus :'e- 
finitiones ac hy pot] wes, Ita communis in- 
taliflet Logica, verum mirifica ſagacitate 
contrartum 1s colligit ; £4u0ntm Cinquit) 
quan: 'ttas tc emports per linea MEN UT ATE potes, 
& 1inea linez app tcari poteſt, erit quaiiitas ten 
poru quaniitali lines , is. Ecce foun- 
tem, ex quo complura qibus iftt dialogl {G- 
tent ab!urda promane: unt, Oui quazs 
12's (at; Temporg pr iinoam 12n/urark poeſs 
atquii refpice ſodes, in; noſe vir, tuam 1p 
ſus definition m, & vile num iuxta illam li- 
nea poſlit ele menſura temporis (aut quia 
malis involatius loqui, quantifas temporis) 
h.e line) poſſiteſle pars aliquota quantitatis 
t:mporis, vel an quantitas ten ports confletur 
ex lines, vel an linea fitaliqua quantitastem- 
poris{p2rs enim aliquota quantitatis tempo- 
ris et aliqua quantitas temporis) Parg; ract- 
one nm linea fit quantitaz ſuperſiciei,cor0- 
ris, pon-leris, & alterius cujuſvis quanti ; vel 
an omn-s omninoquantitates componantur 
x lines quantitas (inquam) annua ve 
men'trua, quantitas uncialis aut pondialis, 
quantitas ; pedalis quadratica vel cubica num 
?inex fint, aut conſtituantur ex linets :; ar- 
M 4 non 


aliquote quantitatis temporis non 
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non quia horum ſtatueris audienti deb-hi; 
Iudibrium ? Atqui non ſatis animadvertet 
clariſfimus vir, in uſa vocabuli meniur® ſc 
mualtum a ſua 1phus cvehnitione recederte, ©. 
que hbi labendi occaſtonem 1:964:9-2ugh -3 
qutnque tories lineam app=Vat men: a 
remporis, & ponJeris, & cu}; 1{canq © Qild1i- 
ti, nullatenus intelligere & poteit Iineam ell: 
partem aliquotam temporis, aut ponderis, 
aut motfs, aut COL Ports, Neqgue cum 115 hre- 
am poſſe congruerz ; fel jJaxiori menſvre 
figniticatu abutitur, } Iusta quem, ut antes <1! 
itinCtitis expoſnimas, menſura ſubinde ren 
quamlibet deinznat, aux poſltt altam \ef 
COmmode 1Ep! 2)TITE, \ clquom)ocunquse 
notificare. Quo duplice r -ſp:& 11l:nea (re- 
Cta prex/ertim aus cirunacis oh ftirnolicita- 
tem & nnitor mita*: 11 fna! n) temporiz, pon- 
deris, 1 elocitatis. < cuiaſvis gnafhti meniura 
edict poteſlt & ſolzt, Nam quia rat. DO GUEvIS 
qu-ntorum recs linef3 exorimt potult, eo 
ſatis commore retta liner Et3 repro vientan- 
dis adhithentur ; ut vg. PO t2YODMUS (lids, 
quornm union a alterum Propertiore lic te 
hatef, nt4a/ 2 cl 3, vel ut d;. WNELCT qoadra- 
f! ad latas. quan. 'o prater rum propor 
t:znem n:hil obrenic confidveranciiim, (tt 
tui poſſunt die recty linea ivlarum ratio- 
n:Trextinentes; Darlgice ratione uno; 
temmorun, vil d'or LON erm 12001 
3 =<hibens 415 (310MM = it rey IE ; 
& eatenus acceptiqne 1:<1.ma qurantorim 
iforum menſure {dicantur 1.e-lncw; GD 
jenſa numer ſant enſure guano commu 
nes & uſitate quantorum omutun comm: 
{urabilum, eorum rationem «©: prime; my 
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Progue 11s in ratiocinii decurfu ſubſtitute ; 
14omodo ctiam nadum linez, fed alia quz- 
v13quantfa aliorum quorumvis rel pectu men- 
fx rationem ſubeant ; ficut <nim quodcun- 
442 quantum recta linei pro arbitrio fum- 
p73 reprxlentari poteit, ita pollit que ſu- 
Me: ficie quavis, poſit corpore, poſlit litera, 
charattere, nomine quolibet defignari. Ma- 
Z: achuc proprie, quamvis ab Hobbiana de- 
fititione latts remote, menſurx nomen obti- 
net recta linea (parique jure Quevis alia ma- * 
Enitu'o pofJet obtinere) quatenns inſervire 
poteſt aliorum quantorum*quantitati deters 
minan's ſeu ceclarande; qiiomats longi- 
tudolinee, quam percurrit aliqguid mobile 
defiznato termpore velocitarem indicat, 
adeoque metitur ejus ; & arcus circularis 
anognli rectilinel cruribus interceptus angu- 
Ii cnantitatem argnit & oltendit, hoc eſt, 
1enivrat ſecundiim hanc acceptionem 9s 
menſurare, quam nos fuse ſatis & luculente 
pridem explicuimns. Hanc izitur ambigut- 
t:t-m vocabuli menſure fi perſpexifſet is 
a1t perpendifſer, quocum agimus ; aut ft 
&:finitioni proprie conſtantins adh#fiflet, 
no21 ita pnfo commiſcuifict omninim rerum 
Gizntitutcs, & inter ſe pronunciafſet homo=- 
23845, ejulmodi fcilicet argumento Ppermo-' 
5% OQuuoniam linea ef? menſu1a temporis, 
1 t quantites temporis quantitati linee ho- 
Fmu3ent) Atqui reſpon:ico, linea dici po- 
'»{t menſtira temporis, ſumendo menfuram 
106 ſfymbolo, vel argumento, vel indicio 
quantitatis quam hahet tempus ; at ſumendo 
raenaſnram juxta fuam ipfius definitionem 
1:9 parte aliquota, ſaris liquet, nec ipſe diſf- 

tetur, 
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tetur, lineam non efſe menſuram temporis, 
adeoque Juxta fuam etiam homogenei defi- 
nitionzm, linzx quantitas non erit temporis 
quantitati homozenea, Img eotern ratio- 
cinio quo probatum it temporis & line e 
quantitates homogeneas efle, xqu conclu- 
ditur eal.lem efle het:zrozeneas. Quia nemn- 
pequantitas tempoas p2r luperficie'n) pa- 
rallelogrammam aut corpus cyliadricum 
menlurari (hoc eſt, per ea defignari po- 
teſt, & d<clarari vel notiicari) & linea ne- 
quit ſuperfcici parallelogramme nec cor- 
pori cyl'!ndrico congruere, erit juxta defini- 
tionem © £722934y:4z5 ab iply traditain,quan- 
titati linee heterogenz2, Quinetiam om- 
nes omnino quantitates fimul homogen2zx 
ſunt & heterogenez : nam, Komogenea funt 
(ait) que eod-m genere menſurg menſurabiliz 
Ergo cum omnes quantitates lineis menſura- 
biles fint, erunt onnes homogenex. AHete- 
rogenee ver? ſunt (ut idem ipie nos docet) que 
diverſo genrre men/ure mnſurin ure ECg0 he- 
terogence [unt omnes quantitates, quoniam 
 omnezs lin=is, ſuperhcicbns, ſulidis angulis, 
(numeris plerxque rationalibus aut ſurdis) 
menſurari poſſuat, eonempe mo:lo quo men- 
ſ{uram accipit ipſe, dum ſuos itruit paralo- 
giſmos. Etſane cuncta ejus hue ſpectantia 
ratiocinia laborare vid:ntur 13c una «4 &14 
e:C0aias fallacia : etznim revera qur eo- 
dem genere menſurz determinantur homo» 
Fenca ſunt, ſumendo menſuram pro parte, 
vel aliquo congruo rei men{uratz ; ſed non 
ſemper homog-nea ſunt, quz eo/em Zenere 
menfure menſuraniur, fumendo menfuram 
pro figno vel argumento; ita certe nulla fo- 

ret 
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ret quantorum heterogzenzitas, & facile con- 
fecta res eflet. Cztcerum ex his angultiis 
eluciari ſe poſſe ſperat, recum quantitates 
ab ipſis quantis perquam ſubtilicer diitin- 
Fuen:io. Quantttus (inguit in Abitracto) cu- 
Juſcun4uz rei quantitatt in abſtraclo cujuſlibet al- 
tertzs ret homogenea eft, ideoque tnzarum, ſuper- 
ficierum, ſolidorum, temports, morus, Vu, ponle- 
Tis, robors, reſt: entie quzntitates ſunt homoge- 
nega, ets res ipſe junt beicrogene.e. Rurſus, 
Fideo jam quanguam ablirdum for (tneam dicere 
1emport «qualem effe,non tamen abſurde aict quan- 
tiatem lines aqualem efje temports quantitate, 
Alibique paſiim hoc inculcat mirificum com- 
mentum. Quo tamcn nil efiicit; verba tan- 
tun dat nobis, aur potius thi. Quod enim 
per quantfitatem iftan! abltractam ab ipfts li- 
nea & tempore diſtincti nihil animo conci- 
plat iſe, quovis auſim p:gnore cum illo con- 
tendore. Quid eli, cot ſtor, quant«tas 1i- 
nee, preter ipſins linez 3vgutarem & deter- 
minatam magnitudinem, cl ipla linea gua 
ſc determinata ? Quid quantitas tempp- 
Tis, nift definita iui generis extenilo, vel f4 
ſum tempus quatenus taliter exten!um ? 
Erzo ft linea & tempus heterogenea ſunt, 
ctiam  Iplorum quantfitates heterogenes 
erunt, Tempus & lineam eſſe res hetero- 
gencas, non ſolum ut res phyſicas, ſ-d ut 
Matnematice conteinplationi ſu'> 'itas , rei 
nimia coactus evidentia vis «diffiterur ipſe; 
at quomodo ? non utique c<u calida vel fri- 
2ida, nigra vel alba, {cd ut quanta ; nec 
enim aliter ea coniderat Mathematicns. 
Quamobrem ? quia nullam habent 9&ry, 
Bon COnmparari gneunt inter f- 27! mamonile, 
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(nos ut veridicus aocet Freclides) quia {cili- 
cet non eodem m9o4o quanta ſunt, at diver- 
fi generis quanticatem havent ; velquia fine 
magna ci nequit abſurditate, taiituin, eſt 
tempns quantum eſt linea, tantus et ennus 
guantum eſt ſfadium. Ergo quantitates tein- 
poris & line: funt iverh £ Z-neris. Verum 
reponit, quantitas temnoi is a linea mentu- 
ratur : ita dico rurſus, Xquivoce ſumendo 
vocabulum menſurare; nemDe non menſtt- 
rat ut pars iſtius quantitas, ait duntaxat ut 
fignum cauſale vel conſequens; ex quo nihil 
in ejus rem concludatur. Addo, nec aimo- 
dum proprie quantitatem temporis meniu- 
rari, ſed ipſum pytius tempus ut quantum 
menſuratur; vel quoad quantitatem ; ficut 
non tam videtur alb-do, quam corpus quate- 
nus album, fea propter albedinem, hoc eit, 
quia taliter diſponitur, ut tali modo viſum 
affciat. Une nzc juxta definitionem cus, 
Homogenea ſunt quorum menſure conzru- 
unt, quantitates abſtracte ſumptvx ſunt ho- 
moZYeneitatis bzn= capaces ; quia non ipſz 
menſurantur, at COncreta potius quanta prou- 
pter aut quoa«t ivſas; & lane propter iplas 
etiam homoge:ea {int, oe heterogenea Ma- 
thematice, Verum adbuc initat, temporum 
rationes recte comparantur cum linearum 
rationibas ; dicitur enim, Ut ſe habet annus 
ad bienniurs, ita Inca pedalis ad btpedaiem 3 
quidn1 1gitur quantitas tempor is cum line e 
quantitate conferatiir ? At quam Immanis 
eſt a6acli +5 cjuſmnodi ratiociniis, cum plue 
rium rationum fimilibus rationibus abſolu- 
tas fimplicinm qua antitates confundere 7 Ev 


eonimirum quod oyum ſe habet ad duo ova, 
fieut 
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ficut angeJus ad duos angelos ; vel quod uni- 
us Ovi ad duoova talis kt relatio, qualis uni- 
us angeli ad duos angelos, quomodo infera- 
tur ullo modo ovi & angeli fimiles effe, vel 
homogeneas quantitates d a quod quanti- 
tatihus ovi & angeli eademtmenſura congru- 
at ? vel quud angelus ullam omnino poſlice- 
at abſolutam quantitatem? At hujus & 
prxcedentis inltanciz nalla prorſus eſt di{- 
paritas, Non ovuin ovo, quod aiunt, fimi- 
lins. Tta ſcilicet uſu venire ſolet, ut qui ſuos 
errores extenuare vel deſendere malunt, 
quam ingenne confteri , nedum non decl- 
nant eos, at plures ſxpids, eoſque prioribus 
deteriores accumalent, Sed excidit mihi 
verſus rite adagialis, 
Mn #4v&y uapanyvay, £4ivi O- » dpoaivwy. 

Maneat autem quoniam temporis guantitas 
(annua ſcilicet, menſtrua, diurna) cum linex 


longitudine (pedali, cubitali, ſtadiali)ſecun- 


dum #qualitatem aut inzqualitatem., Ex- 
ceſſum aut defeEtum, additionem vel ſubdu- 
Ctionem nequit appolſite comparari, illa pe- 
nitus efſe homogenea ; nequ2 non eodem 
modo affeCta reliqua quanta, nec a Mathe- 
maticorum hac in parts communi ſententia 


atque ſermone diſcedendum efſe. Quod {1 
hxc vocabula nonnunquam aliter occurrant 


uſurpata, ut fi quis propter nature ſubalter- 
nam quandam diverſitatem , lineas curvas 
reCtis, aut ſuperficies gibbas planis hetero- 


geneas dicat; quomodo Ramnus angulos re-. 


cos rectilineos obliquis rectilineis heteroge- 
neos dicit (parique fere de caula potuiflet 
quacirantem peripheriz circularis ſextanti, 


Lnezm pedalem femipedali heterogeneas 
a7 
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appellare); aut fi propter convenientian 
aliquam peculiarem genzre disjuncta quanta 
vocentur homogenea ; quomo{to recens qui- 
dam Geometra, alioqui non tneruditus, pa- 
rall!Jozrammum & cylindrum homogeneas 
figuras appellitat z eo quod in hoc line e re- 
&z bali parallele {mili tenore proce.lunt, 
quo circuli paralteli in illo; quod is vocat 
per elementa p-oportionalia procedere. 
Tales (inquam). xearo2orvigs & peregrinas 
vocum novitates limpidithmis hiſce ſcientiis 
calizginem & confuliunem inducentes caverc: 
przitat & reſpuere ; mulrogque ſatius effet 
exprimendis ſenſthus noltris nova vocahuta 
confringere, quam veteribus uſu ſancitis ab- 
uti, Sel manum Ge hac tabula. Cogita- 
ram his de quantorum ozozweay & £75,034 
ya diſputatis circa iplorum 0404S cry N 
ET&oaSery (hmilitudinem & diflimilicudi- 
nem) quedam ſubjungere. Sed cum cur- 
rentis impetu calami preſtitutas etramnum 
temporis metas fuerim pretervectus, fuffict- 
at ita jam ad illas, que cum opportuna ſe 
prebuerit occalio, proxime conlequentur de 
quantorum analogia diſquifitiones utcunque 
viam muniviſſe. Vos interim bene valcatis 
precor,optimi & humaniflini auditores. 
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Ro more meo, poſthabitis procoemiis, & 

ambagibus omnino pretermiſſis (poſt- 
quam tamen vohis, auditores optimi quot- 
quot elt1s, omnimodain ſalutem & gratulatus 
fuero preientem, & diu futuram exoptave- 
ro)ad rem me conſero protinus ; & diutius 
intermifum penſum in manus reſumo. Li- 
ceat autzm bona veſtra: cum venia pridem 


. Inſtitute methodo inharere, quodque relt- 


quum eſt ſuſceptz circa Mathete's por £- 
ya, trattationis cerexere ; que quidem 
ſpero fore cum hoc termino ut penitus ab- 
ſolvatur.,, quodgue poſtquam tamdiu circa 
littus heftmus, & horam quaſi ſcientiarum 
oras legimus, in altum tandem zquor pro- 
vehemur. Quanquam revera quas modo 
diſcutiendas aggredimur materiz, five ſub- 


tilitas 1pſarum, five ſpeCtetur utilitas, vix - 


illz multhm abeſſe videntur ab intima pro- 
fandiſhmaque Matheſi, Veniunt fiquicem 
imprimis conficerande ratio vel proportio, 
tum» analogica ſen proportionalitas ; circa 
quas nimirum aliquatenus univerla Matheſts 
GCcupatur, vel ut objeCta ua, vel ut inſtru- 
menta inveniendi ac dercolirandi; nec 
analogiam proinde immer1to vir divinus In 
opere divinifimo(Timeum 1ntelligo) cenſli- 
it, Sear avoyl F ua dunts roy (vincu- 
lam & commiſſuram Mathematum, an diſci- 
plinarum potius emnium). Nec ine ahit 
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mofrigtme- autior -m—_—_— methoto , 
uten:li ratione diatribe : £ ud (alt) animdan 
vertcbain 145 a; nompe ſcientias 
qux Mathematice dicuntur) ettampe Circa de - 
verſa objeda ver arentur, ia hoc tamen omes 
eonveire, quod nit! altnd quara relationes froe 
proportiones quaſdam, qr 1n 185 Trpertuntn, ex- 
aminciit, bas proparuic nes folas wit eſſe conſide- 
randas putzut AGO FE. ratoithenem promm- 
Clantem, 1 1 TH Tx HH 79s {46% In mal ty LL 
E14}.0319.5 2IOV TIvDY ou ſte, Ro Ado PrTO- 
poritionum confiderat!o difcipliſas nalce me” 
vatiit, & quodammodo complectitur wn:y 
ſas. Non 3gitur ipiarum vidert devzemi:s 
tam extimam cutem lamizere, quam medul- 
lam inrimaſh deguliare, Gum proportionum 
Naturam cohtempl: umur. Succedet huic 74:9- 
© Ge maznitudirum fitu ve} politione de- 
grminata, qua, firavl cum ipſarum pxopor- 
tone, fizurarum varia fimimilitudo conttat, 
& multifaria divertitas ; tum de conſequenti- 
Dus has Magnitudinum ſpeciebus, len conve- 
nientiis ac difſerentiis ſpecificis 3 cdein de 
:notu quo progeneraniur magnitudines : de 
115 (inquazit) ſuccedet diſpicere. Ita poſlt- 
quam pleraque, PrXcipua faltem, omnia ma- 
2mtniinnm {ymptomata, que Mathematicis 
qui:iem iuh!!crnuntur, ant implicantur hypo- 
theabus, uwcnque periuftravimus, in eam, 
a GUaa Primit es COIs. orbitam rever- 
tentes, de hy pethefihus ipfis & reliquis prin” 
cipts particujaria qaedam An: e fe luggeſſc- 
121k O; DICTVAarn Gi2nay liccbir in me:itnum pro- 
FUCEr Qiuibus defundti negotiis ad it 
guod, 3! 112ic Meminl, jam olim polliciti ſi- 
me CON{oro nts OPeran, ut Yathematic? 
fe. 
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ſcilicet inventionis modum exponamus. Erit 
autem quod gratulemur nobis, ſi propoſitum 
hoc ſtadium hujus intra termini decurſum 
emetiri, vel utcunque ex animi ſententia 
conficere poterimus. His 'in anteceſſum 
przlibatis ad rationem ſen proportionem 
excutiendam accedamus. Rationem & pro- 
portionem quod attinet (hzc en'/m nomina 
jam apud pleroſque Latine ſcribentes jovgV- 
y-442 ſunt) eam Greci delignant vocabulo 
a6y©, quocerte vix ullum ſuccurcit in ifta 
lingua magis anceps &X mauonguy. Signi- 
ficatus ejus quam plurimos recenſere non 
abs re putavit Theon Smyrazus expoſtione 
eorum quz ad Platonis lectionem negeffaria 
funt. Ego verd nimium philologug, & ZZ 
avye, hoc eſt, extra propoſitum rviderer evye- 
gari, ſtvelexſcribens eum velimitans (quoci 
in promptu foret eo connitenti) percenſere 
pleroſque ſtuderem & exemplis confirmare. 
Nemini non notun elt, quod vocabulum 2,6- 
y © communiter utcunque ſermonem men- 
tis &rd)a973p, & Oris mporomuey (ita recen- 
fiores diſtinguunt Peripatetici) ſermonis, 
inquam, utriuſque, tum conceptiv1 tum pro- 
{atitii, tam facultatem operatricem yuam 
operationes iplas, nec non iImmediatos effe- 
Ctus ab eo manantes denotet ac exprimat, 
preſertim guicquid horum cum diſcurſu iun- 
gitur ad hominis naturam appropriato, qui 


folus inter animantia cenſetur C9 aoztzoy, 


animal fermucinativum vel diſcurfivum. 
Neque mag1s quenquam fuzic liceris mertin- 
criter imbutum, quod peculiari quadam T4- 
tione paſhm apud Grxcos authores nediim 
ſententiz f{ingulares mente conceptx vel 

N ore 


T0q1 


Cap.19. 


CC. 
7 2, 


ww 


Hh « 


if of 


TR 


F.1D. 


Leftiones Lect.IT, 


Ore prolate, ſed plurium ſententiarum far- 
ra2Zines & ſyltemata diverſhmo.la ; fabulz 
temve vel a; 010g (hoc eſt, ſermones ex ar* 
Bitrio & ingenio conficti) nugx & offucia 
' noc eſt, mera veiba, ſens%'s vacua vel veri- 
zatis) adagia, feu jactate vulgo fententir ; 
rumores fama vel popula; 1 ſermone diſperſfj, 
hiſtoriz omnimoc, orationes Jugi ſerie per- 
tentz ; demum quelibet literz a699; dican- 
tur. Exempla przſto ſunt, quibus hos uſu 
tritos hujus vocabuli ſignihcatus firmem, aſt 
illos Inbens PLEtereo. Neſcio tamen an 
operz fit alias quaſdam, quas etiam in popu- 
!aribus obtinet {criptis acceptiones, ad rem 
no{tram & tenſum Geometricum proplus ac- 
cedentes paucis peritringere. Tales flunt 
quum Ay ©- deſignat taxationem & com- 
Parationem quaincunque rerum - inter fe, 
preat 1!tis in phraſibus uſitatis, AzdKye, 
2.0298, cov alyer 2.63005 Um Nei Aogovy, EX- 
empla cant etiam SACCe LiterZ; 'S. Lucas, 

"AoS& A 0721 Þ omovotiias Te E Matthz- 
Us, [2 032.) 0 x01T 7 Slay Eucivoy #8 ov- 

iper pit} aumay nogay. *Amad\byau X0gpr, 

rationem rediere ; ovya/czy A0999  Tationem 


;one: "—_ muneris adminiſtrati, vel rei 


C:auivis Glicredite 3 quod nih1l eft aliud 
quam actiones cum regulis al quas ex1gen- 
{z AL, e% preicripto luperioris poteltatis, 
cel fnmmas rerum exhibitas cam 115 quz jure 
leb-ntur, aut merito expectantur compara=- 

0. Itzmcum aoy @ rerum valorem, pre- 
* Hana, Keoritum Inuit, quomodo dici ſolet 
See 3G T3909 * quod negligitur, 
poil} abctur, VLiPenditur, ——zd!' ey A0Y@, 
-S" &r 45;91-G, quod In nulla ratione, nullo 
nl- 
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numero eſt, hoceſt, inſtar nihili habetur, in 
cenſum non venit, neutiquam computatur. 
Suphocles, 

*Oux a1 Tpreu plu sSey35 abyes Brom, 

"Ogrs uevat ory eAmay Sepuaips)). 
Non caſsa nuce hominem emptitem, qui va- 
na ſpe fervet. *Ev A6ys 9t8s mrgcX, dixit 
nonnunquam pro Deos venerari; & a939v 
Naats max Demolthenicum eſt, pro julti- 
tiam reſpicere vel ſuſpicere, non pro nihilo 
ducere. Addo Galenum, *Em7 mey}ov F Cu- 
ToUEvay is 0999 Xn WE)gAapC aver Tevo- 
4, in omni diſquititione nomen ipſum in 
conſiderationem afſumi debet. Scilicet in 
hujuſmodi locutionibus ay G+ aliquam re- 


rum magnitudinem, rim, potentiam calculo 


vel zitimio ſubjectam 11gnat. Parimque 
videtur hinc abludere qu-d a6y ©- ſubine 
pro cauſa rei vel conditione ponitur, hoc eſt, 
proeo quod confiderari dedet & requiritur, 
ut aliquid fiat. Plato epiſt. 5. ad Dionis, 
'Oiz65, nffay (I0quit) wwoabſnom £7 THIS 
795 2.03915, his conditionibus huc m2 ventu- 
ram promiſt. Azz20% 2.0390, Uſitatur 3 Do- 
1.0'thene procaulam agnoulcere, vel condi- 
ticnem accipere. 'Eis Abpvy evs71s, Prop- 
ter virtutem affici prep, vel laude deco- 
rari, Et &ds aog9y #axias, Pro vitio luere 
pa-nas, vituperio defamari, ſunt oratoribus 
Grzcis in uſu loquen:li formule : propter 
virtutem & vitium, hoceſt, ex virtute vel 
vitiocon{ideratis, juxta moralium precep- 
torum normas examinatis, E» tantum hac 
attuli quo conftaret a Geometris adhibitum 
hujuſce yocabuli ſenſum haud ita longe rece- 
dere ab uſu ſcriptores apud alios recepto 
= as 
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fa aqua rm pervulgato; nec abhorrere noſtram 
s 2 communt more loquend: con/uetudinem, 
7 iem oftendi poterat de Latiza voce ratio, 
cux Grecam a63-& exprimere lvlet, & ſuos 
ab illo pleroſque gn hcatus mituart : ſed 
rel nimi clarita facit (& quia Mmium Jam 
hujuſmo di rare datumeſt) ut iti parcam 
opere. Addam folum, inde videri a2oy 
£juimodi ſenſus, cum iftos extraneos tum pe- 
coliarem Gcometris ſenſum deſumplifſe, 
: diverlas res inter ſe comparando dici- 
ur, eftertur,! exprimitur iplarum determt- 
— valor, aut quantitas, ex reſpettu quem 
una' res obtinet ad aliam. Ratio autem du- 
citur a racus, hoc elt, a reor, idzm defignan- 
te quod puto vel exiltimo ; reriimque pro- 
indeccnſum aut fitimium indicat ex COMpa- 
ratione notificatum. Qromudoetiam ver - 
bum puta1e, CeduCtaque ab illv computarc, 
IUPPUtare, cenotat numerando vel utcun- 
que res conſcrendo quante ſunt (magnitudi- 
ne vel Pretio get zllimare : quod & 
cr ci5 dicniir aogice tt Vox autem pro- 
OOIEIO I es IGloprons aliquoties uſur- 
0464, u2nguam ſenſi non uno exacte c® 
im Alias enim apul ipſum 1dem valere 
Kiotur wird fimplex ratio, nonnunquam 
EO ref on unalitidinem vel analogiam 
refit inare  primiilqie videtur ille ipſe ejus 
mum adinvenific, faltem ad res 


* MN oip $0945 Mathematicas primis applicu- 
AS, » av yn; iſle, Sic movie in {razmento 
woe Purges 4 quod Fimeus Mic! ribitur, vel de 
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que aitringit, quam maxime unum efficit. I 
optime aſſequitur que Gracs eve ia, Latine 
(audendum eſt enim, gyoniam hec primi1 
a nobis novantur) comparatio, profortioue dici 
poteſf, Porro ſapius tn ifto iibel's proportions 
utitur vocabulo, ſenſu tamen, ut videri pramont- 
tum, aliqua vario. Ejus autem efingende 
hinc accepta - videtur  origo vel occaſio. 
Cum in corrogandis vectigalibus, & impor- 
tandis oneribus publicis, pro facalratum 
modo ſecundum xquas leges taxato, ſua cui- 
que pars perſolvenda ceflerit, que nemp2z 
rata cujuſque portio dicta et; hinc unuſ- 
quiſque ſolvere diCtus pro portione, vel pro 
rata ſua portionez hinc emetſir vocabulum 
proportio, dignum viſum Ciceroni, quum 
Grzxcas literas ſuo donare Latio ſtaderetr, 
quod a6939y & eavruaoptay, obvias Platonem 
& alios Grxcos Philo:ophos inſyectanti yo- 
ces, referrer & exprimeret, Sed rmanum 
ferule ſubcJucamus ,. & Grainmaticorum 
egreili ſcholis videamus quid per aggoy eique 
reſpond-ntem raticnem, 3: proportionem 
(juxta frequentiorem & probatiorem uſiin 
proportionis, nonnunquam enim analogian! 
fignificat, hoc eſt, proportionalitatem) in- 
telligant ipfi Geometrz, qu#que fit huju; 
adeo triti vocabuli genuina notto difquira- 
mus. Permirum fiquidem videatur ejn%c 
de rei, quz paginam fere replet atramaue, 
nuſquamque non occurrit in Mathef!, natura 
viros inter Matheſets haud in poſtremis pe- 
ritos acriter diſceptari. Quaſt nefciri poſit 
res tam obvia, toties Jactata, adev diligenter 
excuſſa. Unde proveniat hoc ? Inde opinor, 
40d perdifficile fit res 2Amodum abtilracta 
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& univerſales, przſertimque modos & rela- 


tiones rerum, vel imaginar! diſtindte yel 


accurate definire: Fere neminem arbitror 
fore, faltem e gnaris Mathematum, <ui non 
utcunque quantumque ſatis eſt intelligar, 
quid velit ipſe dum profert hoc vocahulum, 
quidque concipiant ali! proferentes ipſum; 
ſ{-d non ita forlan in promptu eſt ei reſpon- 
dentem conceptum mentis, proprium vel 
alienum, aliis verbis explicare, hoc eſt, ip- 
ſum definire. Hinc litigandi causa non ſe- 
cus in hac quam in aliis pleriſque conſtmili- 
bus materiis, a ſenſu disjunCtis : ſubnotavit 
hoc Carteſis, & inde vitio vertit Philoſo- 
phis moroſam illam verba definiendi curiofi- 
tatem , iſtis verbis ; Non hZc explico multa 
nomina, quibus jam uſus ſum vel utar in ſequenti- 
bus, quia per ſe ſutzs nota videntur. Et ſep? ad- 
verti Philoſophos in hoc errare, quod ea qua fim- 
pliciſſima evant, ac per ſe nota Logicy defininont- 
by explicare conarentur , ita enim ipſa obſcurio- 
rg reddebant. Quzx ſubtiliſhmi viri obſerva - 
tio vel inde validiflime confirmatur , quod 
circa definitiones iſtas raro convenit inter il- 
105, qui ſaltem nulli ſect» nomen ſuum ad- 
d1xerunt ; at quam unus probat,alter reſpu- 
It, & vel minus aptam, aut non ſatis accura- 
tam judicat definitionem. Ut & exinde quod 
ilorum abſtractifiimorum nominum definiti- 
ones raro vel nunquam demonſtrationes 1n- 
grediantar; nec inſerviant(qui tamen prima- 
rius definitionum uſus eſt & ſcopus) concIn- 
fionibus eliciendis ; inſtantiz causa, jam ohi- 
ter, ſed opportnne, adnoto definitionem 57s 
agy: traditam in elementis, nuſquam in toto 
el:mentorum ſyltemate, nec alibi (quod ſci- 
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. o » o \ . WY a. =4 . . PR 
am, imd diſtricte aio non alibi) quoyis in 1;- 


bro Mathematico citatur aſtrucn-{z ulli Ge- 


monttrationt, ve] concluftont detucen. ia, 
Suppe litet alterum exemplum v0X Jig oyuu 
veteres apud Muſicos ,quo ex 1:5 Gam non 


delinit, at verbis diſcrepantes, & ien:Uu non - 
nihil varii a ſe omnes : apparebic 14 Art- 


loxenum, Euclidem, Nicomachum, Eacch- 
um, Ariſtidem, Gaudentium, Capeli::, 1: 
ci ad lnbitum erit, inſpectanti. Sed rem 
aJoriamur propits. , Arinotznia vero Pri- 
mam occurrit ambiguitas, vel ditintio qize- 
dam, cui ſubjacent vocabula ratio & propor- 
tio, etiam prout illa uſurpantur a Mati:zema- 
ticis ; Latinorum (inquam) vocabulurum, 
nam Grecum AaGy ©, ut exiltimn, non ag- 
nolcit iltam homonymiam. Dupiesx igitur 
a quibuſdam ſfatuitur ratio vel dupiex pro- 
portio, uni nomen indunt Arithmetic, al- 
teri Geometricz rationis vel proportionis, 
Quibus explicandis pranotetur umprimis 

rationem utramque, que dicitur cum du 
cum homogeneorum quantorum comparati 
onem innuat qualemcunque, ad clatiem iſtamt 
{cu categoriam entium ſp:Ctare, giz 
77ſ0s 7 Ariſtoteles, ali relationes vel tabt- 
tudines, Grzci 94(,c: indigitirunt, Quc- 
rum duorum Aron Teu terminorua 
(terminum enim vocant Mathematici horun: 
correlatorum quantorum =frumvis : Ken 
(inquit Theon SMyrn&us) 6 6 70 nal SLAG 

armpaiy ay idlowe 7 AS JIE VWy ; LOW & x free, 
ven), I yas, eyu©, 64G, Term: 
nus ef qui peculiarem dictorum naturass 
{cu mroprietatem EXprimit, ut numer. 3, 
magnitudo, moles, pondus. Et alibi- cla- 
IN 4 rius, 
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*\ of A " Fee 648 "oe i YY) 
rius,”Oos 5 Acouey TH jen, 1» OMOnrd'y 
Autrbavovivg es ovynpimy * Terminos dici- 
mus que cum genere vel ſpecie conveniant, 
in comparationem adſumuntur. Horum (in- 
quam) duorum terminorum in comparatione 
prior appellari conſuevit yy £45 © antece- 
dens, El vero correlatus poſterior £73 uz ©- 
conſequens. Hoc premiſlo, Arithmeticam ra- 
tionzm len proportionem,appellant nonnullt 
duory quantorum, Thy x7! 7t vp yer 8 £x- 
A&Tey 9% oy (verba ſunt Scholialtz veteEris a 
Meibomia citati) relationem ſecundum diffe- 
r=ntiam,quatenus unum exccdit alterum, vel 
deficit ab altero (polht adjici x7! 70 jos:X,ad- 
Zquari'{ibi vel nihilo differre ; nam & inter 
Xqualia quanta poteſt inſtitui comparatio, 
poteltque fingularis hzc ipſorum relatio de- 
notari per > difterre nihilo, quod inter ex- 
ceſlum & defeftum medins interjicitur li- 
mes). Perdifterentiam autem hic intell:- 
gimus ipſum 73 Nageizay, fingulari modo 
comparari vel referri hoc ad illud, non ab- 
ſolutum id quantum, quod poſt unius ab al- 
fero ſubductionem eſt refiduum, quod qui- 
dem Nagos & difterentia plerunque dici- 
tur. E.Sg. relatioquz verſatur inter lineam 
tripedalem & lineam bipedalem, juxta quam 
illa ſuperare concipitur hanc linea pedalt ; 
vel inverse, relatio bipedalis ad tripedalem, 
quatenus illa concipitur ab hac deficere 
quantitate linez pedalis, appellantur rat1o- 
nes Arithmetice, illa exceſs\s, hxc defectas ; 
pſa vero pedalis linea, abſoluta magnitudo, 
quamvis differentizz nomine venire- ſolet, at- 
tamenrationon elit ; ſed hxc excedere vel 

dehcere ratio dicitur Arithmetica, Hanc 
| talem 
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falem (aio) quantorum habitudinem ad ſe 
Invicem nonnulli rationis Arithmeticz Gdo- 
nant appellamento. (Cur Arithmeticam 
dixerint non jam diſputabo, res quippe con- 
troverſa elt; tantum inde ſic denominatam 
videri dicam, quod analogiam quandam ve- 
 teresArithmeticam appellarint,qua de cauſa 
tum diſpiciendi locus erit, cum de analogiis 
agemus). Verum apud Grecos nuſquam 
reperio a5z9y aliquem Arithmeticum ; ſem- 
per ii quantorum Ao3zy contra diſtinguunt 
ab ipſorum difterentia, quz ſignificant voca- 
bulis Nagops & Wafpoys nec raro acne 
nuncupant (intervallum, ſpatium, diſtanti- 
am, non ex poſitione locali reſultantem in- 
nuentes intercapedinem, aſt diverſitatem 
& quaſi diſtantiam in quantitate, per quam 
unum abeſt ut alteri fit 2quale 3 determina-« 
tam quandam ab xqualitate remotionem) 
per a699y autem (ut opinor ) perpetuo deft- 
gnant illam quantorum 9g4oy, quz dici ſolet 
ratio Geometrica, . vel ratio ſimpliciter. 
Apud omnes enim cam ratio ponitur are- 
aums, & ab epitheto libera, ratio intelligi- 
tur Geometrica, hoceſt, ea 94s juxta quam 
unum quantum alterius totuplum vel quaſt 
totuplam concipitur (ita continere aliud, vel 
ita contineri in alio, ſicut numerus iſte conti- 
net alium, vel continetur in alio; vel fal- 
tem ficut expoſitorum duorum quantorum 
illud continet hoc, vel continetur in hoc) quo 
paCcto v.sg. relatio linez tripedalis ad bipe- 
dalem, juxta quam illa ſemel hanc, & ejus in- 
ſuper ſemiflem concipitur includere; vel ad 
hancſe habere, fſicut numerus ternarins ad 
binarium, dicitur ratio Geometrica, vel ra- 
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tio({impliciter) ſeſquialtera : inverſcque re- 
latio linex bipedalis ad tripedalem, juxta 
quam illa duas hujus partes efhcit tertias, 
vel ſe habet a4 hanc ſicut numerus binarius 
ad ternarium, dicitur ratio ſeſquialtera. E 
quibas utcunque liquere potelt, quantum in- 
terſit diſcriminis inter haſc2 duas relationes, 
Arithmeticam & Geometricam, quas ap- 
pEllitant, Valde diterunt enim aliud hoc 
yelillo excedere, & aliud toties vel qua! 
toties, id addocerta de cauſa polthac intnu- 
anda) continere ; hoc vel illo deficere, & 
totiez ab alio comprehendi. Vulgo expli- 
catar hoc Uiſcrimen haud male ex modo, quo 
inveitizantur & innoteſ{cunt he rcJationes, 
tum ſaltem quum termini comparati nume- 
115 exprimuntur (exceptionem hanc oppo- 
no, quia video propter illum neglectum ra- 
Lonum dottrinam aut perperam aut obſcu- 
re tradi} ſed ponamus terminos inter ſe col- 


. Fatos numeris exprimiz tum invenitur 1p- 


iorum Arithmetica ratio, ſubducendo termi- 
num conſequentem aÞ antecedente ; Geo- 
metrica vero dividendo terminum antec-- 
centem per conſequentem (invenitur 1n- 
quam, hoc eft, indicatur, #ſtimationi noſtre 
f{ubjicitur). E. $. comparando duo quanta 
numeris ternario & binario denominata, 1i- 
n2as puta tripedalem & bipedalem, ſub:lu- 
cendo binarium ex ternario relinquitur diffe- 
rentia unum, vel una pedalis linca. Sin 
rranſpoſitis terminis auferatuy linea tripe- 
dalis ex hipedali remanet. minus uno, vel de - 
tectns unins linez pedalis pro difterentia ; 
5 his vere refiduis inclareicunt relationes 
:10a1 difterentiam, vel Arithmeticie propo- 

Horum 
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ſitorum quantorum rationes; quatenus ft in- 


ventum ab utravis ſnbduCtione reſiduum ad- 
datur conſequenti, ſumma reſultans zquabi- 
tur antecedenti : nam in priori comparatio- 
ne 1-]-2==2, in poſteriori —1-|-3—2. 
(Huc vero tendere videtur omnis quantorum 
ovſueiog, ut ad #qualitatem, que prez reli- 
quis maxime ſimplex, unice permanens, fa- 


cillimeque comprehenſtbilis eſt relatio, re- 


digantur aliz, & utcunque per eam zltimen- 
tur). Vocatur autem prior relatio ex prio- 
re difterentia exceſsis unius,altera deſectus 
unius, itidem ſcilicet ex differentia poſterio- 
re. Jam vero ft comparentur duo quanta, 
reprzlentata numeris 20 & 4, dividendo 
antececentem 20 per conſequentem 4, fit 
quotiens 5 ; ſed invertendo terminos, divi- 
dendoque 4. per 22, ſurgit-quotiens +—z5g. 
Hiſce vero quotientibus declarantur ratio- 
nes Geometricx propolitorum quantorum, 
quatenys ſi quoticns inventus per conſequen- 
tem multiplicetur, produttus emergit zqua- 
lis antecedenti: nam in priori comparatione 
5X4==20, in poſteriori verd 4x20—4 ; quo- 
mo.io res iterum ad Xqualitatem revoca- 
tur. Denominatur autem prior relatio a 
quotiente invento ratio quintupla, poſterior 
&y\iseop@ ratio ſubquintupla, itidem a 
quotiente Z- Alt cauſa mihi jam reddenda 


videtur, quamobrem aliter quam vulgo fit 


Arithmeticam rationem explicuerim, non 
ſnbducendo minorem terminum a majore, 
{cd indifterenter conſequentem ex antece- 
dente, Cauſam aſfgnare licebit multipli- 
cem : Primo, commodior eſt hic modus iſti, 
cui declarando infiltimus, diſcrimini ratio- 

num 
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num harum diverſarum per ſubductionem & 


divifſfonem declarando. Quia fecundum 
hunc modum ſubduCtio, qua indicatur ratio 
Arithmetica, per omnia reſpondet & qua- 
drat divihioni, qua ratio Geometrica decla- 
ratur. Namjuxta nos peragitur iithic du- 
plex ſubActio, ficut hic duplex diviſto : ſuh= 
ducitur ilikuc terminus major a minore (qux 
improprie eſt ſubcductio) ficut hic dividitur 
minor termimis a majore (que impropria 
eſt diviſſo), Emerglit iſthuc reft:iuum nihi- 
fo minus, ſicut hic quotiens unitate minar ; 


 Hlluc ex conſequentis & reſidui additione 


ſemper fit antecedens , plane ſicut hic ex 
conſequentis & quotientis multiplicatione 
procreatir antecedens ; ita pulchre con- 
Zruunt omnaia : commodior igitur eſt hic 
modus alter9, juxta quem fit tantum una 
ſubducio, differentia tantum eſt unimoda 
(ſemper intellizo poſitiva)ſeu major nihilo, 
nec reliqua quovis pacto benz conſentiunt. 
Secundo, in ſe quoque verior eſt, & ipſiflt- 
mz rationi convenientior hic modus ratio- 
nes Arithmeticas per ſubductionem expli- 
candi, Quumenim comparando duo quan- 
ta inzqualia terminorum tranſpoſitio dupli- 
cem efhiciat 94y (non enimeodem moto re- 
fertar major terminus ad minorem, quo mi- 
nor ad majorem) pzr unicam differentiam, 
minoris 6 majore ſubduCtione, acquiſitam 
vel inventam, hx duz rationes non explican- 
tur refte & ex uilv, Preltat eas duabus 
differentiis exyrimere, altera poſitiva ex- 
celſum, alteri ne2ativa defectum indicante. 
Non idem oft ditticere quod1 excedere, non 
itur eolem 11200 Ienotairii ſunt exceſſus, 
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& defeftus. Hoc quum non obſervarent ali- 
qui, nulam dari quoad Jiagoety quantorum 
24ay afſeruerunt ; quoniam {1 Caretur ali- 
qua, duplex efſe debuerit ; at difterentia 
poſitiva ſimplex eſt & unica. Nicomachus 
in Enchiridio Harmonices, Kaxos 5 30} 
Nragopay X; Xe my To aum #)* ids 350 Te Vs 
mpos T0 ey dlagopay wey EyortTiw avi, Ws wv 
Tos Iv, aw 5s TWwauriy* Male opinan- 
tur qui differeniam & relationem pro eodem 


203 


habent : ecce enim duo ad unum difftremiam ba» | 


bent eandem, quam unum ad duo, ſed neuriquam 
eandem relationem. Satis conſequenter arguit 
ex unice differentiz*hypotheſ! ; atenimre- 
ſponceo quod differentia inter 1 & 2 ft —=1 1, 
{f12nificans x a 2 deficere uno; differentia 
vero inter 2 & 1 eſt +, ſignificans 2ſupe- 
rare 1 ipſo x. Quum igitne duplex fit diffe- 
rentia, nil obſtat quin fint due reiationes ftby 
quaſi contrariz ve! univerſe. (Male igitur 
Theon ile Sniyit:aus, Nicomacho conſenti- 
ens, 'Twy 5 &yiomy L:g'cnu. uty Ev #, 70 GUT, 
To exd]cor Eta Tony * ao & if ETC uo 
es i Cen mooc ing. ror, &K que fequun- 
tur in eandem l{ententiam j. Sane vix per- 
Cipio cur non xque confundi debeant ratic- 
nes Geometricx, que mter dno te: mnos 


C4Þ-20- 


Inxquaies, cx teErMminorum ante; wllnt Mee | 


tatheſ: fic nt pro una. _raticone talcoutur, 
Xque? ac vuigo commulcentur,” progue una 


BY 


cenſentur relationes ſecundum 45287, qur: 


inter terminos Itivem egvales verſontur. 
Nec obſtat quod impropria fit hujuſtzodi ſub: 
duCtio majoris a minore, qu6dgue difficile vi- 
deatur concipere guid iplo nihiJominus:. 
Nam khaud fere minds 1Tpropria ceniea- 


Tur 
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tur divifio minoris per majus, neque facilius 
videatur concipere quoties majus a minore 
continetur. Satis elt quod hujuſmodi ſub- 
ductio, pari modo ac i{tiuſmodi divifio, exa- 
Ge calculo paret, ac legibus ſubjacet Arith- 
meticis, & non {ine ratione confingitur aut 
adhibetur. Adjici poſſet hunc ſubducendi 


modum, quoad alia valde utilexmeſle, pre- 


ſertim in progreſſhonam Geometricarum 


comparatione cum Arithmeticis; & impri- 
mis illarum progreſſionum, quz utrinque ab 
unitate procedunt hinc creſcendo, illinc de- 
creſcenio; ſicut enim creſcentibus terminis 
exponentes a{hgnantur poſitivi, ita decre- 
{centihus commodiſſime tribuuntur negati- 
yi. Sed hocnon eſt jam perſuadendi locus, 
Moneo tantium in Geometria facile differen- 
tes haſce negativas, ſeu nihilo minores ter- 
minos exhibert. Nam ab eadem fixo limi- 
tc L4ntum in partes ſtatuuntur & computan- 
tir cOntrorias Ns, 1 quas Procurrunt termi- 
af PONCE nihilo majores. Ut ſtin linea re- 


&a *'ndefhnite extenſa dux recte AM, AN, 
XX A 2. 


ITS =y + 
CMP atring; in partes contrarias,fingule 
-45 $13 329* 03 AY x. valy - Jy -2&+ AM T11N« 
EEC C444'S0 CuUilibe<t 3 3 rf & YeULA YL «I 
13 repreſentet -|-Z, tum AN 


rerius EXCUTTS! 

"35 re. St PE - 
refroriemn accepta reprelentabit — Z. UC 
I "Ir v7; » - * Sgt Ins - s . - = y 
V213 0G TOI AH a. A Ye! LLa%S anteriol dy {ec atli- 


rve;;0 lumine brachiorum contentione Pro- 
Zreſlurmmaed M, ted Auminis impete duplo 
vatentiore retro deportari. Igitur ab eo 
confectum iter 2rit AM—2AM vel —AM, 
25 A verſus partes a terzo poltras compu- 
rena, & pertingens ad.N, At ſufticiant 
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xc aliquatenus iljuſtcando diſcrimini, quod 
Inter rationes Arithmeticam & Geometri- 
cam intercedit, per ſubdudtionem & divifig. 
nem. Deeadem forſan re poſthac opportu- 
nius & accuratins diſferemus, guum eXxamis 
nanda veniet eorum lententia, qui rationum 
dottrinam numeris volunt alligari, & guz 


ti coherent diſquifitioni, Nunc unum {0o-. 


lummodo vel alterum harum relationum di\- 
crimen attingemus, ex 1pſorum natura peti- 
tum. Illud imprimis advertatur rationem 
Arithmeticam eandem unius tantum generis 
terminisexhiberi, rationem vero Geometri- 
cam cujuſvis generis quantis bene repreſer:- 
tart vel exprims. Cauſa elf, quia ratio Ari- 
thmetica determinatur per ablulutum guici- 
dam intra certum genus conſttutim, difte - 
reatiamnempe quantorum dyuorum honioge - 
neorum, quz terminis ipſis ita cemparatis 
ſemper homogenea exititic: fed ratic Geo- 
metrica determinatur £: motio, QUO res Uid 
continet aliam, vel continetur in alia. gu! 
modus terminorum heterogereorum coniu- 


gationibus variis xque potelt competere ; - 


unde fit ut quzlibet duo quanta fint apra na- 
ta quorumyis aligrum Guorum GUaNtOrum 
{1militer aftefdcrum retatiunes ex primers , 
ve] menti eſtiman-ias ſupjicere. E g, ratiy 
Arithmetica Guarnm linearum invzgualn. 
{olis duabus lineis (non Guobus ponderibns, 
temporibus, corporibus) exiiber; potel:, 
quia nulla linea pondere qtiovis aut tempo 
re,vel cor pore lineam alteram exc=dif,at alt 
qua linea tantum, eaqne ſecunddm abloulutern; 
tuam quantitatzm definiti; ſed ratio Geg- 
metrica ainarum earvndem lnearum expri- 
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mi poteſt duobus ponderibus, dvobus tem- 
poribus, aut aliis cujuſvis generis duobus 
quantis: ut nempe que pedem inter & un=- 
ciam longitudinalem verſatur, ratio repre- 
lentetur bra & uncia ponderibus, anno & 
menſe t-mporibus, aut aliis quibuſvis fimili- 
bus terminis, quorum unus alterum continet 
duodecies ; quia ſcilicet harum conjugatio- 
num utut ſecundum ablolutas ſuas quantita- 
tes invicem heterogenearum termini inter 
ſe collati eodem ſe modo reſpiciunt, versus 
ſe confimiliter affe&ti ſunt, Exhinc anſam 
cepit coctifiiumus vir dicendi, Rationes oimnes 
Geometricas quarumcunque ad inuicem quaniita- 
rum ofſe mier ſe homogeneas, quippe in genere nu- 
merol0 omnes, Adjungirque poltca, V9 com- 
parans fit quoad rationem, qui emergit 1.2119 com- 
pararorum, genss non raro dejerit, © iranfit in 


Temus nun rojum , cujuſcunque ſtu gener que 


eommaranticrs Quztamen dicta minus pro- 
NO, CUM alits = cauſts non jam exponendis, 
tum quia 3mium ego vel rationum vel nu- 
FACTOCUM $2hyz, in quantitate comprehen- 
ſum a200:c9 ; nec enim _rationes ſunt mea 
ſententia quantitares, Nec quantitatls Capt- 
£25 ut ind polthac loco corabor evincere) 
zed MCrt FMAtONES IM quantitate fundatyz 3 
TUmeros auter? Pro nominibus rantum .&t 
{7mbotis haves roram quantarnm, quod jam 
antes ſoprizexroſyl & aftraxi. Addo ma- 
PUCK HEH, quand cum ABo quanta con- 
Parantar inter ic {nut fcilicet ipſorum ratio 


2!t, men; noltr a comprehenſibilis & xſtima- 


68 redizmr) nogfemen inde nova procu- 


muy 
EF. .8 
Aa Al rv _ 


d:tu 


227 artiicivigs quailibet operationes Ari-' 
Bmeticas vel Geometricas inveſiigetur, hoc 
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ditur aut emergit ratio, quam eadem alijs 
terminis exhibetur 3 nec unquam ratio ge- 
nus ſuum deſerit, ſed diverſt generis termi- 


nis, fimpliciogibus ut plurimum & menti no-. 


tioribus exhibetur ; plerumque quidem (cum 
id fieri poteſt) numeris, ideo quia hi ſymbo- 
la ſunt rerum menſuris ad noſtrum captum 
determinandis accomodatiſſima. Percontan- 
ti v. 5. quam rationem in valore vel in pon- 
dere habet ſolidus ad drachmam, qui reſpon- 
det, rationem habet numeri 12 ad4q4, non 
aliam producit rationem, at quzſitam expo- 
nit terminis numerics; & qui porro quxrit 
quz fit ratio numeri 12ad 4, dividendoque 
antecedentem 12 per conſequentem 4, com- 
perit hanc efle triplam, non is novam ratio- 
nem equcit aut enunciat, at propoſitam ex- 
primit termigis facilins zitimandis, hoceſt, 
numeris, ii{que tandem minimis ternario ac 
unitate. Qui dicit enim illud hujus tri- 
plumeſle, dicit xquipolienter, & illud yulc 
intelligi illud ad hoc fe hahbere ficut 3 ad x; 
antecedente ſcilicet expreflo, ſed conſequen< 
te (qui ſemper in hujuſmodi rationum deno- 
minationibus eſt unitas) verbo tenus ſup- 
preflo, re.ſubintelleCto. Hinc altera diver- 
ſitas harum rationum adnotari poteſt, quod 
Geometrica ſemper duobus terminis, ſaltem 
quoad intellegum, exprimitur, iiſque ſem- 
per 'politivis (nam etiam duorum negantium 
terminorum rtio poſitiva eſt, puta md — 4 


. ad —2 efduplia, vel ut2 ad x1, auod inde 


patet, quia multiplicando terminum utrum- 
que per —1, producitur-|-4 & -|-2, ha- 
bentes ſe ut2 ad 1). Sed Arithmetica ra- 
tio tantum vno termino exprimitur; «coque 

Q non- 


207 


208 


Lefiones Lect ll. 


» nonnunquam negativo: ut tal:s ratio inter 
1 & 2,commoditime indicatur per negati- 
yum termi num —2, ut ſupra mox admoni- 
tum. Accedit quod Arithmetica ratio rEpe- 


ritur inter duos terminos aiverſts ſfignis atie- 


Ctos ; ar inter tales nulla verſatur ratio 
Geometricz. EF.$. ratio Arithmetica inter 
2& —2 elt eadem rationiquxinters & 2 
nam utrohbique exccHus antecedentis ſupra 
conſequentem eft 4, at 2 ad —2 nullam 
Geometricam obtinet rationem ; habet enim 
fe ad ilJud, ficat aliquid ad pluſquam inhnite 
” vm, 1:2c ullus el? cogitabilis mumerus, 
C:nqu= MAgnvs, qÞ1 non 1fit minor reſpectu 
oing quam 2reſpeiiu —2, Porro, #qua- 
lium ratio Geometrica ſemper denominatur 
unitate, ratio Arithmetica nihilo ; majoris 
ad minus ratio Geom-:trica, numerls expli- 
cabilis, denuminatur unitatem excecente 
numero, integro vel miſto, Pariter & ratio 
Arithmetica nihiltum excedente Gifferentia, 
(quiz ramen unitatem non ſemper attingit) 
minoris autem ad majus ratio Geometrica 
ſempcr fractione vel namero, qui ft unitate 


- minor dc nominatur, at ratio Arithmetica 


talium terminorum f1gnatur infra. nikilum 
ſubfidente numero n=gatione! m involvente, 
ut antehac inculcavimus. Atvero de harum 
rationum difcrepantiis aixi mus pluſquam ſa- 
tis, Cunigitac adeo natura diverſe fint hz 
Teitiones. 1:em ratio::1s nomen utrique non 
conveniet UNIVOC © © quod atunt; adeuque Pro. 


ſtat id » OLA ' G:ometric? {oli © a PPropria- 
tor relies Noſ (1: dirmifad | Jam ita dL1t/pews 
diets -copids 6 ey -- lam hnjuſce Geo- 


metric rationis nolionerm accedamus: Ape- 
ruifſe 
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ruifſe viam ancipitiis prepeditam ſuffecerit 
74.y9y. Ei proxima Lectione preflivs infilte- 
mus; interim (auditores optimi) precor va= 
leatis. 
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Refationibus utcunque defunCti, diſcuſe 

:ique que ſe objecerant ambiguitatum 
nebulis, ip.am Geometrice rations natu- 
Tam jam agaredimir inquiren:lam &-eno- 
dandam. Geom-t. ica veio ratio, vel ratio 
{impliciter (hoc enim ſenſu deinceps perpe- 
tuo hoc vocabulum uſurpayimus ,' ut & el 
Xquipollens proportio} ratio, inquam, vel 
Proportio, s z.69@ lefinitur ab Euclicde (vel 
ab Eudoxo ft quidem is {uerit, ut nerhibetur, 
elementi V compoſitor ) Avo pz My 50 Jer 


© e 71 _ / Pe */_ \ F 
va!,n K} TW AAHOTH 2 29S ES FAHW? $ TOA > 4a | 


ers. Circa quam defanitionem <0 qu[@vi 
poſſunt & diiſceptariz primo qur fit ejus ge- 
nuina mens, tum an ipſ. ſatis proba fit & ac« 
curata, Utrique diſquiſitioni ſatisfacere co- 


nabor, ad ſingulos ejus terminos quz:iam an- 
notando, quo maziſtri no'tri 11.1ul interpre- 
' fatur ſenlus, & tueamur auctoritatem. (Ig- 


noſcite vero pugnacitati me», neque ſequius 
accipite, quod pietate gquadam adduCtus ime 
meritis undique criminationibus impetitum 
Geometriz patrem & principem ſtudeam 
vindicare). In omui imprimis dehinitione 
ſpectandum eſt, ut res definita ad certam 
entium clafſem reſtringatur ; id enim ad 

O 2 _ ejus 
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Jus naturam determinandam, & ab aliis ſe- 
cernendam, apprime confert, Ergo primb 
Zenus inquiritur : hoc in-hac definitione eſt 
&tars, habitudo vel relatio; recte. quidem, 
nam quum omne quantum dupliciter confi- 
derari poſhit, vel ut certam quandam abſo- 
lJutam ſui genzris extenſionem (abſolutam, 
1nquam, & ex intrinſeca nature ſuz pro- 
priecate determinatam) havens, vel quate- 
nus cumalio quanto collata certo versus ip- 
ſum modo ſe hahet ; cujus modi compre- 
henſio menti noſltrx deſerviat, ad quantita- 
xeme<]us abſolutam melins concipiendam, & 
aliisenunciandam ; certo modo, dixi, ſe ha- 
bet, hoc eſt, ut vel ei penitus congruat & 
#quetur, vel inzquale fit ratione quadam 
peculiari, quz per numeros (hoceſt, ſymbola 
quantorum in Xquales partes diviſorum con- 
notantia) vel per aliorum quantorum eodem 
modo ſe habentium expoſitionem, nobis ut- 
cunque nota reddatur & zſtimabilis. (Ig- 
no'ite quzſo vos rem explicatu perdiffici- 
tem, & ſubtilitate ſua mentis attentifſimar 
cogitationi illudentem, craſſuſcule laboranti 
iluſtrare) hoc autem certo modo ſe habere 
versus aliud, alteri fic xquari, vel certa ra- 
tiene quadam inzqualeefle dicitur (ex inſti- 
-ruto dicitur, conſensugue magitrorum re- 
bns in hac ſcientia confideratis nomina-pre- 
icribentium) hanc vel illam ad alterum ra- 
tionem habere; & reſpeCtus ipſe talis ab- 
tracte iumptus ratio nuncupatur, que Pro- 
inde merit9 relationum claſſi ſeu categoriz 
accenſetur : ligu<t enim ipſa quanta hoc pa- 
cio conſiderata ſore 2 Te 7 referri adle 
mutuo, cuncta lybire, qux relatis & correla» 

C2 Js 
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tis ailignant Logici ; unde prima F Treo 77 
deſumpſit hinc exempla Philofophus, cum in 
' Metaphyſicis tum in Logicis: Ofvy (inquit) 
7d AGo, Tel meg £510 £7p8 A) * myes 
LsGov ALE) 170 Iraanmy Tel" um E510 
ETE6A%?) * mos Wdmradoay. Nihilomi- 
nus tamen hoc nomine mirifcus ifte Mathee 
ſeos hodiernz caſtigator noltras, Euclidem 
ſugillat inclementiflime & irreverentiflime. 
Rations, inquit- definitio (hanc innuens Eucli- 
deam) ſatzs ineptz, Iterum, 1d quod Euzlides 
enſignificanter dixerat. Adhuc, #tert poteſ# ut 
Euclides non fatzs ipſe perſpexerit rations natu- 
ram; ims fieri altter non potef, cum definizrit 
rationem per Tod 9405 Dento cenſet Eu- 
Clidem hoc loco tutljifſe, hoc eſt, cum nihil 
haberet quod ad rem diceret, ſonum mentis 
vacuum edidifſe, Sed bona verba ; que 
Cauſa tam tragice ſeviendli ? quia ſilicer 
6 ores rationem per 94mny definivit; 


oy autem quod tu capere potes, aut vis ni-, 
I 


l fignificat : quid facias hoc homine ? ipſe 
rationem, telte ſeipſo ac judice, vere ficut 
omnia & accurate definit, hoc modo, Katzo 
eſt relatzo antecedentzs ad conſequens ſecundum 
magnitudinem. Ratio eſt relatio, quid aliufl 
cogitavit aut voluit Euclides ? quis ejus un- 
quam mentem aliter cepit ? Sed pro jure 
ſuo vult hic ordinis Dictatorii vir nen tan- 
fam ipſe loqui, ſed alios loquentes intelligere 
ſuum ad- modum & arbitrium ; adſumit {thi 
(quis enim prohibeat ?) vocabulorum peri. 
tiſimus faber, animi ſui ſenſum praxter mo- 
rem efferre, ſed nec eo contentus atlrogat 
fibi poteſtatem, alienas quoque ſententias 
contra commune ſuffragium & receptifſ1- 

OF2 mun 
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mum uſum irt2rpretandi. E222, quando 
fic ipſe jubet & ltatuit, habitudinem ſignifi- 


care debet; babitndo vero Rihil, quicquid 
alii plerique reclament mortales, ifta voca- 


bula certos ad ſenſus ſuos defignandos adhi- 
bentes. Grammatici congruentiam iitam 
fen connexiorem inter {ubltantivum & adje- 
Etivum, nomina intercedentem 24ary 5yopect- 
Toy vocant, Theologi diſputant an imagi- 
nes ſint advrande 44]:z@s, hoc eit, propter 
yy feurelationem quam obtinent ad pro- 
cotypa quz reprxſentant. Nas quz cogna- 
tos & afhnes verſantur relationes, ex nature 
conjunctione vel mutuis pactionibus oriun- 
das, communis {ermo 9g 9zwp deſignat appel- 
lamento. Plaulira liceret exemplorum in- 
vehere ; ſumiciat probatiftlimi unius Gram- 
matici lnculentum teftimonium : *H q4ars 
(inquit Snidas) ex3 F pos m A) ; otov 
Ti'd< TTY Vids, mp3s $20 Hh G-* miy\s 
20 og EE EX) OT GAATADY, dY2 K, YETES 
To ei) Tos Ne many 7% x7 av y np 
Ay AE eva, Ov MIXPS), Melon, diTha om, 
X; 6154 11, 8, amore» Non 1gitur vocabu- 

um 4z07s prorſus infignificans & ſenstis ex- 
pers ett. at certequi:idara apte ſatis notat, 
nec alivd plane quamipſam relationem. Sed 
quarc(inquit adverſarius)quid oft quod boc 19c0 
babet, quid quod havetur ? Et an ratio dicatur 
bavwndo, ab co quod ipſa baber aliquid, vel ab eo 
quod haberur ? Er fgquidem habet quid fit quod 
vabel, fe" Dveatur a quo habetur, Que onmnia 
ſunt inep 1. Ad quz regero, quum ab ipſo 
ratio dicitur relatio, ſcilcitor & ego quod fit 


Mycquod [-rtur ant refertur, unde vel quo 


«Cru; qu Motus iſthic inter terminos duos 
| | "EN CON 
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comparatos reciprocatur. Scilicet revera 
non vacat ineptia voc2hulorum vites & figni- 
ficatus {iri&3 ſeveraque lege ſolis.ex etymis 
colligere vel aditruere, qui potius ab utenti- 
um conſuetudine conſe:sſfique, cui ſuam units. 
ce ſ1gnificandi vim ac pote?atem debent, ac- 


Cle Ll ſunt & approbandi. Quanquam 


cim 2 2 59 innumeris modis uſurpetur, ni- 
hil aficatits fir Philotoph i$, quam eo relatio- 
Nem X rel pectum F Tp6s T denotare. Ari- 

itoteles in Categoriis, *Esz 47 4) vis mp0s 
»—_— To TIGS TH mos 7 Z Civ Relationum 
eſſ-ntia conſittit in hoc, quod ad aliquid ſe 
certo modo habeant, vel quocammodo fint 
affe&t1. Nud autem habere fundamentum 
1-nuit verum & reale quod habetur & repe- 
ritur in terminis finguiz cujuſque relatio-: 
nis, propter quod vel ſecundum quod ſz mu- 
tuo reſpiciunt. Habetur v.g. (quo plenius 
reſpondeatur adyerſario) determinata quan- 
titas in terminis cujuſcunque proportionis, 
propter aut juxta quam una comparatur 
cumalia; unde forma loquendi frequentata 
Geometris, nec ab ivſo non animadverſa, 
que rationur:: ſimilicudinesexplicantur per 
ws © &, 87ws ENe* Ut le habet AadB, ita 
ſe habet G ad D. Non igitur delirat Eucli- 
des (is cul tot ſeculocum cOomm!:n1i voce to- 
ties acclamatum eſt, nuſquam erravit) ſed 
ejus cenſor inſol=-nter caviilatur; non1s in- 
ſignificanter ſcribit, aſt hic oſcitanter legit ; 
non ille rationis naturam minus perſpexit, 
at hic rationem explicantis verba pervertit ; 
non cenique tufſit Euclides, {uu 5 Sva inve- 
recundecrepat : omnino ſane dignns, Cui ta- 
lionem quis remetiatur , & iliud increpec 
O 4 Fu- 
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Sed il}um ſoleo nirium morari ; (unum obi- 
ter acnotabo, qu:d Nicomachus Geraſenus 
= 1n Muiicis, qua ratione vel authoritate fretus. 
neſcio, ordine permutato 4g habet pro 
Niem. Aipecie , a922p pro genere ; Zxns, inquit, 
Muſe ly. M5y © (far) or indo Nagnudl werenlinds 
p2j . Team ro. Pot zenns in accientium de» 
2. finitionib::s ſuhie6ta proxime ſpeCltari de- 
b-nt, in relationibus qui dicuntur termini. 
Hinc adverto proxime 7 5p: yero]w, cum 
Geowetrice materirdicaret hocelementuna 
m2gnitudinen ſylummodo rationum defini- 
enlam liſtepiiſe, Hinc habetur wvsſeSor, 
p:0 quo ftquidem ratio gencraliſhme definite 
Tet, fubliitui deberet 7 my aut 


\ 40'8 


en:la 

oe * ficut apud Theonem Smyrnzum, 

Eit.i1g AIyC of toy 6 ud}; evdrogny vdiv pwr 
OLOYETBY 1 T7605 Ef ATIPES TTOLEE 24/715 * & Ni- 

Z15.2.p.62 comachnm In Arithmeticis, Ag © eSt Juv» 
6pay Tp3s Laanrvs o4ns. Reprehendit au- 

tem auctorem noftrum Ramus hac de cauſa, 

quod magnitudinum ratiotem ſeorfim defi - 

nierit, quum ratio convenit omnibus rebus : 

S:chol, 15, Elenchus(inquit) toro libro perpernus eft Logics 
| © Arithmettcs, ad poftertorem matertam de ma- 
Enitdinibus alligite. Reſpondeo primum, 
ſaltem ab hec ipſo cenfore majorem corn- 
mitti elencimm, qui rationem numeris alli- 
gat, materizx 2que ſpeciali & minus aptz : 
Arith_ >. Altera(inquit) quanitiatts comparano ejt e nuts 
meratione conjumnts, IJ dictur ratio, que ſpect 4« 

Ihr quotieas conſequens 1 antecedente contined- 

tur, Quaſi vero quantitatis omnimoda com- 

paratio nmeration! ſuhdveretur, mimetis 
2D | CON 
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conveniret omnis ratio, vel numeris expri- 
mi poſſet. Satis conſtat, nec ipſe diffitetur, 
rationes quaſdam dari dA6yvs & dpphiTesy 
ſurdas & numeris inexplicabiles ; at nulla 
datur in univerſum ratio, quz in cujuſvis. 
generis magnitudinibus nequit .exhiber1. 
Numerus igitur ineptins adſumitur prora- 
tionis adxquato ſubjecto ; magnitudo mul- 
tam aptior elt, utpote cui nullus rationis 
modus, nulla ſpecies non convenit. Secun- 
d5 reſpondeo, com (ut jam olim abunde mihi 
videor comprobafſe) magnitudo fit preci- 
puum & ſolum'/proprie dictum genus quanti- 
tatis, & reliqua non niſi x7! 9gov, x7! wehþo- 
X*iw, ud} &varcyiay, adeoque non nif1 ſe= 
cundario quantorum attributa fibi vindi- 
cent, cumque nos 14. bene doceat Philoſo- 
Phus, id rationem exigere talium, F Tpos 2y 
vel analogorum, ut quzx primaria ſunt eo- 
rum reſpetta communia ſymptomata ſeor- 
ſim, & imprimis definiantur ('Amod7zeoy 
Tpos T0 Tp«Tow HY EXLTN net Wonpic, WS COS 
Exdivo A829) * &,"O mTpwTws 8 &TADS 091 
TuU0s F dAAAGY CfUbiers il, mA s TWTWS) 
hinc-merito magnitudinum- ratio primbm 
definitur & ſeparatim, eique primario con- 
veniens definitio nil obſtat, quin ad aliorum 
cuantorum rationesanalogice transſeratur. 
Et ſane quicquid magnitudinum rationibus 
vere tribuitur, & de iis demonſtratur , 1d 
quantorum omnium rationibus exaCte con- 
gruit ; quatenus omn1ia quanta prout ipſam 
ſuam ablolutam quantitatem, ita reſpecti- 
vam quoque conſequenter a magnitudine de- 
pendentem & determinandam habent. Re- 
ſpondeco tertiv, elrment! EIN AIE 
| : | (het 
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(cut paulo jam ante infinuatum) magnitu- 
dinum rationes rebus Geometricis illizata- 
tas, fibimet unice proponeret excutiendas, 
:8o ſatis habuiſſe ſiduntaxatipſacum natu- 
ram aperte profitzretur exponere. Scien- 
tiarum omnium particularium Magiſtris hoc 
in uſu poſitum eſt: Grammatici modos & 
tempor2 deſcribunt tantum, ut verborum 
f-ctionibus adhgniicata : Rhetorici tropos 
& ſchemata, non ut rehus omnibus, ſed uc 
&:Qionibus & [ent-ntils courententia ; Ethi- 
cus virtates definit, non ut ipſis compre- 
tendantur, quas Plato toties predicat, equo- 


Tam canumque virtutzs, ſed humanas tan- 


tim, & ts &7 10% miijlinas Multi ra- 
rionzs & dialtemata noa om:1jum explicant 
Guantorum, ſed F q99ſy@v, hoc <{t, fonorum 
£122.97 * ne plura diſcipline quzque par- 
t:cutares hoc f1b1 juris adſumere ſolent, ut 
tT3cabulorum quihus . expeilit uti, laxiores 


_ atioquin ſtynificarus ad ſuam ſpecialem de- 


dicant, ad ſubitratam ſibi 7x%\uy adaptant 
afkringantguz terminos ſuos, quatenus uſur- 
pant, eatenus definiunt aut delcribunt, cam 
aliis decauſts, tum peripicuitati prexſertim 
fuyd-ntes, ied & aliquatenus conſulentes bre- 
vitati ; eoſcilicet vitantes, ne aut genera= 
I>m quandam a ſuo propofito maxima ex 
parte ſejunctam doctrinam aliunde cogantur 

epetere, vel dicendorum intcllig-ntie con- 
euccntem explicationz?m omittere. Quod 
ft | ogicx Ramzanz legibus minus ad amuſ- 
$m -congruat hoc, non ideo rationis ipfius 
a4verfatur decretis, aut culpx obnoxium 
eff; namex i!Jis vel altis quibuſcunque Lo- 
cis Preicriptis agere ſummo jure, ſumma 


\'tTls 
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versds authores bonos, & ipſas versus artes 


injuria fit. Quin aliud eſt totam Philoſo- 


phiam in unum corpus compingere, aliud 
particulares ſcientias tradere ; ilthic ordo 
rerum, & concinna brevitas, hic diftorum 
claritas, facilitas, firmitas potiſlinum atten- 
dunt!vr; ubivis intereſt doctrinam addiſcen- 
tis captum accommodar1. <ed nimis excur- 
109, Porro, reſponderi poſſet cum nonnul- 
iis, quod 7® 2349 © fic accipi poſlit, ut omne 
quantum deſignet, per iſtius vocabuli levem 
quanJam & ſatis vulgarem x«]«xgyov. Nam 
fi numerus {xpe magnus dicitur, & pondus 


magnum, & magnum tempus, guidni res iſtz 
quatenus quantzx dicantur aliquo mods 


xm; & ic elementaris definitio direte 
fatis ad omnia quanta pertendatur ? Ve- 
Tum Euclidis contra Ramzanam o0ppugnati- 
onem defeniioni ſatis datum: pergo. An- 
noto tertio, cum magnitudines etiam hete- 
rogZenex poſlint aliquo modo ſecun:inm ali- 
quid inter ſe comparari, vel ſe mutuo reſpi- 
cere; linea nimirum ſuperficiem reſpiciat, 
& ſ\uperficies corpus, quatenus ſuperticies ad 
lingam @Pg6zaa;% (vocabulum eſt Eucli- 
deum) applicari poteſt velut ad latus ipſius, 
& corpus ad ſuperficiem tanquam. ad baſin 
eui infiltat z fitque fit linea Tuperficici peri- 
meter, & ſuperficies corpus ambitu ſuo clau- 
dat ; pot: {t & linea quoad unam dimenho- 
nem ſupericiei, ſuperticies quoad duaz cor- 
pori coextendi, aceatenus ita cum his com- 
P2arari: ne3ie non quoa:'l communes alias 
atectiones, inter 1ftiuſmocdt quanta genere 
JHiveria , compluribus modis inititui poſſit 


CONparatio yoalilcungue z, a quibus tamen 
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collationibus emergentes reſpe&tns admo- 
dum dilcrepant ab hoc, juxta quem homoge- 
nex magnitudines ad {e referuntur, modo 
quem hic intelligit, dcfinitur ; eapropter ad 
excluden.'os iltos, quxecunque magnitudines 
inter heterogeneas verſari poſſunt relatio- 
nes, aſſiznat proprios1elationisa ſe deſigng- 
tx terminos, adxquata rations vmcutya, 
limitibus ſuis circumſcripta per adjeftum 
6K) var. Sola (ilicet homogenea quanta 
rTationem habere dicuntur , quia ſole ſunt 
Zqualitatis & inxqualitatis capacia , ſola 
mutuum exceflum atque defectum admit- 
tunt, & his adjuncta ſymptomata Geometri- 
cis ſpeculationibus ſubſtrata : ſed de hac tre 
jam ante ſatis ubertim eit diſſertatum. Ne- 
que magnopere Ramum morabor hic ſane 
nulla cum rationis ſpecie nos vellicantem : 
Im? vero (inquit) ratio itz quam febi definten- 
dam proponit Euclides 2qualitatis & inzqualtta- 
2s, communts eſt omnium rerum, lineaque ſuper fi- 
ciei corporeque comparari poreft, Sic lib. 14. 
Elementorum comparantur corpora, ſtuperficies Ii- 
nee mmter ſe ; & fic lunuls Fippocratts quadras 
tur, © anguli obliquilinet reailines aquantur, 
At vero preter hunc cenſorem (anſas ut vi- 
deatur arripientem omnes, & undicunque 
cauſas aucupantem laceſſendi veteres illos 
ſcientiarum Magiltros, quos tamen #quum 
eſſet non abſque graviſlima cauſa reprehen- 
dere, ſicubique manifeſte ceſpitaverint, mi- 
tiis cum lis agere deceret nos, tantorum in- 
ventorum illis debitores; preter hunc, in- 
quam, quis iſtiuſmodi comparationes linea + 
rum cum ſuperficiebus. & cerporibus, quales 


1:2 14 traftantur elemento, ad rationum na- 
Eurany 
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turam cogitavic pertinere? Cum pentago- 
ni vel decagoni, pyramidis aut otaedri re- 
galarium latera qualifer affeCta fint inter 
ſe, ver erga radium circuli aut ſphzre, qui- 
bus inſcribi poſſunt iſtze figure, inveltiga- 
fur ; quis unquam cenſuit iſtas rectas line- 
as, ſeu latera figurarum, cum ipſ1s figuris 
ſuis quoad rationem comparari ? neminem 
exiſtimo eo imperitie acceſlifſe. Id tamen 
vult Ramus aut nihil, ad rem certe nil ali- 
ud quantum aſfſequor intelligere potelt, 
Quis etiamunquam, illo ſuppoſito, lunulam 
Hippocratis, hzguram nempe planam termi- 
natam quadrato, vel alteri cnivis figurz pla- 
nz cenluit heterogeneam ? Quidni pari 
jure protulifſet exemplum mag1s obvium 
ſphzram cum cono vel cylindro comparan- 
tem, hoc eſt, corpus unica rotunda ſuperficie 
comprehenſam cum corpore mixta ſuperfi- 
cie concluſo? Nempe quid fit homogene- 
um & heterogeneum, ſaltem quid per iſta 
vocabula perpetuv ſignificant Geometre, 
noluit intelligere, noluit 5&4 yeray & £7200. 


Yveray ab uri eig, & £7470 ig, diſtingue- 


re. cel abhinctranſeo, & adnoto quarts, 
quod ctim etiam homogenez magnitudines, 
quoad ipſis Kcidentia multa, comparari-que- 
ant (quoad ſpectales puta nonnullas proprie- 
tates ſuas, quoad ſitum, quead localem di- 
{tantiam, quoad ipſarum diver{imodas quali- 
tates; addo cum vetere Schotiaſta, quoad 
valorem ſeu pretium, us} &fiwv (N78 9», 
alt, 0 A6y @- 6 wer oy aflgyo d! ov m(,d) 


ut Ee. Z. dux linez ſecundum reCtitudinem 


aut curvitatem ſimiliter aut diffimiliter ſe 
habere poſſunt ;- una preſtd fit, altera vigin- 
| —— A" 
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ti tadiis abhinc ſ=mota ; una fit alba, altera 
nigra ; cum ramen hujuiſmodi relationum 
nulla fignificetur hic, iis ſ=cludendis a-tjun- 
gitur x7 mma140:5]4, funda nentam ſcilicet 


| Indigitans hujulce relation'ss Aq relatio- 


num quippe naturam explicandam po't ge- 
nus exprefſum, & ,terminos rite cnltitutos, 
fundamentum proxime fſubjicendum ct, 


formalem ejus rationem ultime complens, 


& diffterentiz, quam Logic! yocant. efentia- 
lis vice defungens. Kaz 7Arm]z, quoad 
quantitatem, oc eit, quoa:! magnitu-iinis 
ſux determinationem, vel magnitudinem 1ip- 
ſam determinatam; ſaltem {.cundum quod 


7 gurricur quante [uat, & reſpondetur tantre 


Nam aus49 &- matxor, ui relative opponi- 
tur Ted hoc mmaixoy, Mi videtur aliud 
denotare quam magnitndinem ipſam, quate= 
nus p-r ſuam (ut ita loquar) fingularitatem 
determinatur in {-, & ab ali; quantis diſtin- 
guitur. Cauſfa vero propter quan aliqua 
magnitudo, vel potius aliquod magnum (ple- 
rumqueenim confunduntur nomina concreta 
& abſtrafta) tali modo refertur ad aliud ma- 
Znum nor- alia concipi poteit , quam ideo 
quod abſolute tantam in ſe magnitudinem 
habet ; ficut vniverſim omnis relatio funda- 
tur in aliquo abſoluto. Untle non admodum 
probo, quod x7! mmaxom]z nonnutli expo- 
nunr, ſecundum quoi unum alterius tantu- 
plum eſt, vel ſecun{tim tintuplicitatem (ejuſ- 
modignempe vocabula nihil verentur confin- 
gerg dv var ann} neſcio quid fignifican- 
tia). Preterquam enim v.c. quo4 non bene 
ſonet hujuſmodi definirio duple, rationis, re- 


tatioduorum quantorum ſecundum duplici- 
catem 
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tatem, vicletur tantuplicitas intrinſece conti- 
nere vel connotare relationem quandam ; at 
vero relationum fun.;iamenta non ſunt rela- 
tiones, nec relationum. implicanr, a” res ab- 
ſolute ſunt, propter aut ſecun:iim quas re- 
lationum termini ad ſe refcruntur. ale 
diceretur, opinor, hoc et limile eit, quia fi- 
militer aftectum ; ac bene, quia calidum eſt 
vel album ; ſen propter calorem & albedi- 
nem qualitates abſoJutas : fic & zquaie di- 
citur hoc illi, propter vel ſecundim utriuſ- 
que magnitud:nem avloiutam, & propter 
eandem hcc illius tantaplum avt totuplum. 
Nec eadem de caula nihi perplacet illa Cla- 
vii interpretatio, Secundum quantitatem, - boc 
eft, ſecundum quod una mayor eft/quam alters, 
vel minor, vel 2zuals. Non Xqualitas, ma- 
:oritas, minoritas, funt vocabula quoque re- 
lativa, nec idonea proinde relationi fundan= 
dx. Quinimocum ratio dehnitur, ipſe ali- 
quatenus & virtualiter zqualitas, majoritas, 
& minoritas, utpote ſub ratione ſeu genere 
ſuo comprehenſx. definiuntur.- Unde male 
collocari videntur in ipfius rationis definiti- 
one. Non improbo tamen, & dignam ext- 
{t;imo quzx memoretur oblervationem Grzci 
Scholiaſtx, qui x7! -1a/x971]& potius quam 


x7! To(,671]2 conſulto poſitum autumar,quia 


non omn.s rationes numero exprimi poſſunt, 
nec omne quantum alterius ullo comprehen- 
f1bili mo:io totuplum. eſt : *E74 wuey (ait)F 
&pduny mis My © prriy *%6 m0 Tia 
tm 5 F meIoy £9 Ts CY ©) os & dvya?) 
proum epitiue, Ne rem mpoedney Wy Te 
621 ws TY A0yYe F UENwy T0 . x7 TAKE: 
m\a* 6 ey 3Þ prTos x, x7 manoTi\e 8 x7 
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moe Tha, &5iv,s mas 5 6 x7! mumnoniles 


pn7os * hoceſt, Noluit Euclides quantorum 


rationem fundari ey 73 m7 (in ipſorum 
quotitate vel quotuplicitate) quia non omne 
quantum alterius elt 7797y, toties ipſum con- 
tinet, aut continetur in iplo, vel perſecte 
vel imperfette, ſecundtin'ſe, vel ſecunddm 
quaſpiam ipius partes aliquotas ; ſei x77 
maria quia ſalitem omne quantum de- 
terminatumin ſe quantitatem habet, juxta 


quam cum altero & ipſo determinate quanto * 


comparari poteſt, Sed objectatur huic de- 
finitioni ſic expoſitr, quod xque conveniat 
iſti quantorum relationi, quz differentiam 
innutt ipſorum 75 x7! 7 U Sy en x 2AAd- 
Te) &(,44* Nam &illa vere diciturtelatio 
quzedamduorum quantorum ejuſyem generis 
x7! mami. Reſpondeo primum , cum 
xT! mamma Aicitur hic,ſubintelligit evmoy, 
ſecunddm ipſorum terminorum quantita- 
tem. At relatio diffterentiam innuens non 
videtur in ipſorum comparatorum guantita- 


te fundari,ſed in quantitate tertii cujuſdam, 


exceſs1s ſcilicet, ſeu quanti abſoluti, quo an- 
tecedens exſuperat conſequentem, vel ab eo 
deficit. Ejuſmodi nempe relatioquz verſa - 
tur inter 10& 8, fundari videtur in binarii 
quantitate, non in ipſorum 10&$ numero- 
rumquantitate. Nam relationem iſtam ſa- 
tis indicat, exprimitque ſolitarius iſte ter- 


- minus, exhibitus nempe numerus:binarius.; 


at G2ometrica ratio non nift dnobus termi- 
nis, explicite potius, aut mente ſaltem intel- 
leCtis, exprimi potelt. Agnoſcit hoc do- 


© Etifimus vir in ſtacontra Meihomium Dia- 


triba; Cifferenti im iam dicins (inguit) 10% 
qut- 


<n Wh oeinnnctys; 
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quidera Aritometican rationem eſſe, proprie 105 
quendo, aut etiam ifſeus rati:ns effentiam, ſed 
Fundamemun iſtius relations, que dicitur ratio 
| Arithmetic, Quo didto ſolvit ſuam ipfius 
| exceptioneni contra definitionem Euclidear 
|  Hoſtro modo expoſitam. Hoc etiam obfer- 
vaſſe videtur Ariſtides Quintilianus, quum 


| Geometricas & Arithmeticas quantorurh 
| oxide itd diltinguit ; A173 of) & 7% mo8, 
| To Wy ovveExus Emmons $O% Ketereia; T1 


4) © mos 7695 AYES 0x4 Wiper F eu- 
| Toy vyneiverr * 77 5 Nacwud|iydy eoi0wn- 
| Tinh 4 vopdevert, wipiguor 70 300, Tws F 
WEB m035 hAAHAG Toa) out upil, mg. Qux 
verba ſatis obſcura fic accipio, Ratio Ges 
metrica comparat inzqualia duo quantaz = 
hoceſt, totum & parterh, ſecundury ſuas ips 
ſorum quantitates ; at ratio Arithmetica 
quantorum inrqualium difletentias ſpeCtans 
conſequentem terminum; & exceſſum con- 
fiderat.ut partes afitecedentis. Sed reſpon- 
deo ſectndo, forſah Euclides, cum veterum 
aliis antea Citatis,iſtam Arithmeticam quan= 
corum 94077 non agnoverit, ſaltem a Geo= 
| metrisnullam habendam ejus rationem cen- 
x ſuerit; ſatiſque proinde viſum ei fuerit, fi 
definitio ſua congrueret omnibus & lolis iltis 
quantorum ovy/x9i 9207, Quas ſecundum quan- 
| titatem inſtituunt Geometrr, Nath quan= 
torum dimenſionibus & aliis, quoad ſpeciem 
& fitum determinantibus, qui Geometr# 
fcopi prezcipui ſunt aut oli, ſufficere videtur 
iitius relationis conlideratio: Nec aliam 
F-re yulgus ipſum quantorun concipit rela- 
| tionem : etenim cQm vulgo quzrunt homi- 
E--- nes quantum Elt hoc yel illud, nibil ingui- 
Þ . Tunt 
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runt aliud, quam quoties 1d continet ſtatam 
aliquam & familiariter # hi cognitam men- 
ſucam, vel quoties in 11]: continetur, hoc 
elt, ejus ad hanc menſuram exquirunt rati- 
onem Geometricam. Ad io tertio, quod re- 
latio ſecundum differentiam, cum exprimi- 
tur numero comparatoium terminorum ali- 
quem denominante, vix reipsa difterat a ra- 
tione Geometrica. Ut cum dico B excedit 
A per 3A, idem eſt ac fi dicerem Beſt qua- 
druplum 22 A, vel ad Areferri amen 
Aut {i dicerem B excedere A una tertiz ipſtus 
B, perinde eſt ac fi dicerem, & hinc facile 
conſeCatur, B efle ſeſquitertium ipfius A, 
rel habere ſe ad Autzad 2. Ac huc forte 
reſpexerint . qui rativnem confiltere dixe- 
runt in quantorum differentia comparata 
cum utrovis quanto ; qui tamen Jloquend! 
modis admocdum in fe difficilis elt & obſcu- 
rus, error..mque ferax graviſſimorum, ut vi- 


Lectiones 


dere eſt ex 1isquz contra Hobbium & Mej- 


boium diſputat eximius vir; quorum igitur 
Tationes explicandi modum nec probo nec 
defendo. At ſaltem dico relationem quan« 
torum quoad differentiam, ſiquando pro de- 
terminandis quantorum menſuxts confkde- 
rantur a Geometris,-eant ut ab illis adhibe- 


tur plerumque cum Geometrica ratione tan- 


tun.iem innuere. Quapropter eam negle- 
xerit Euclides uf vel parum utilem, vel ut 
minime diverſam a ratione Geometrica. 
Se:l progredior a:ivertendo gquinto, voces in 
definitione politas 7-85 &AAnaz communiter 
exponi mutuo vel ad ſe invicem, quo fignift- 
cari videtur reciprocatio quxdam, & alterna 
relativnis hujuſce permutatio, terminis = 

| trant- 
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tranſpoſitis, ut nunc fit aptecedens, qui mos 
conſequens fuerat; que quidem interpreta- 
tio mihi non arridet, utpete quandam ipſt 
definitioni abſurditatem impingens. Enim- 
vero ſj terminis tranſpoſitis alternetur aut 
invertatur comparatio; exſurgunt duz rela- 
tiones admodum inter ſe diverſx#., Ut v. g. 
linez tripedalis ad pedalem relatio eſt rgla- 
tio tripli ad ntium, vel ratio tripla; ſel in- 
verse relatio linez pedalis ad tripedalem eſt 
relatio unius ad triplum, vel-ſubtripla ratio, 
guas rat}ones denominantiuri numerorum 
urius alterius noncuplus eſt. (F=3x3); Igi- 
tur 7585; 4>Anms potius interpretor nnius 
ad aliam, vel alterutrius ad aliam: Volyic 
enim proculdubie, certiflime debuit, unam 
fimplicem unius magaitudinis ad aliam. non 
duas ſimul rationes ſibimet inverſas definire. 
Quia verd nihil intererat tra” magnitudo 
prxceclentis, in hac comparatione, vel con- 
ſequentis locum occuparet (quandoquicem 
indiſcrete quzvis magnitudo ad quamvis al- 
teram homogeneam rationeni obtinet ali- 
quam) id<o poſuit 7pds 4aanac, quo figni- 
ficatur #N293%'s quzdam, quoad fitum & 
ordinem terminorum. Si nempe compa- 
rentur inter ſe diix qnelibet magnitudines 
homogener quoad quantitatem, quxcunque 
Ponatur antecedens, <jus ad alteram relatio 
dicitur ratio. Neque reſpuit hanc interpre- 
tationem vocabulum &aanay, vel ad rigo- 
rem primevZ notionis exaCtum, ſed potits 
fayet & juvat. Nam &aarnAoy ex origine de- 
notare videtur 4aaon 4AAa9, aliud vel atiud. 
disjunCive ; non &Aa9 #} 4Aas conjurictim. 
$2d hole dintivs bic #p/:x#ifey. Uricun 
| 2p ſexty 
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ſexto reſtat excutiendum vocabnlum m4, 
de cujus jam ambigitur fſignificatu. Tio 
94s verti ſolet relatio vel habitudo quz- 
dam ; ſe.i hanc interpretationem nuper E 
noltratibus egregtus quidam Mathemaricus 
improbat, & neſcioquid ab(trufioris mylte- 
rii ub involucro d-liteſcere ſuſpicatur adje- 
&i mig, Mavult proquezdam ſubſtitui qua- 


25 contrg litativa, hoc elt, (ut ipſeexplicat) quez ad 
Meibe7. 
- *Eaulor- 
T1/4+P0Qs 


qualitatis prxdicamentum ſpectet, ideo fci- 
licet quia ratio cum indicatione vel fitu par- 
tium igurarum ſpeciem & qualitatem de- 
terminat, Rejicit autem interpretamen- 
= vulgare, quia vox 7.35 (iplius verba 
ſunt) ex uſu perpetuo quilitatem reſpicit ; 
.neque tam in :efinite aliquam quam aliqua- 
lem, feu potius quaiitativam habitudinem 
hic innuit, quz# neinpe predicamentum qua- 
litatis ſpetat. Subjungit autem, Et quidem 
in accurata definitione nullo modo feren- 


dum videtur, ut atio definiatur indefinite 
ratio quzdam, ſel determinandum erat, 
- quznam relatio. 


Porro, cum reſponderj 
poſlit fatis determinari” relafionem ex pre- 
cedentibus, praſertimex adjeCta conditione 
x%T! 712.067114 * negat hoc ſufficere, quia da- 
tur alia relatio quantitatem ex Xquo ſpe- 
Qans, nempe toties memorata relatio ſecun- 
dum diiferentiam, quz tamen ut cenſet, non 
elt 77a' 44075, Sed hanc ego tam ſubtilem 
expoſitionem non facile tarhen addecor, ut 
credam ipſus 59yerore ſententiz conſenta- 
neart, Nam primo duriuſculum eſt, ut 7205 
fignificet ad qualitatem ſpeCtans, vel quali- 
tatis potius (ſecundum ipſius doctiflimi viri 
ſententiam) effectivus ſeu mags ON 
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Valet equi lem 77:05 apud Ari:totelem & aſi. 

0s paſſin icem quod qualls, vel aliqua quan- 

titate prxditus (ut qui habity quovis, aut 

potentia, vel paſſione afficitur, abeq denomi- 

natur 746 775) at qualifcati\ us vel qualifte 

cus (fic enim expolitioni ſux congruc ntins 

vrertiſſet, quam qualitativus)nuſquam ur pu» 

to ; ad id denotandum teftius adhibeatur 

mn (nam my eſt talem reddere) vel 

explicatius # F gyjud mwy moni) © dogrsnnt. 
Tgitur loquendi modum attribui t auftori ſa- 

tis improprium, inufitatum, obſcurum, ade- 

oque definitionum legibus & naturzx nimig 

incongruum. Addo quoJ1 ab intrinſeca ratie 
onis natura videatur ſatis remotum, eique 
tantum x accidente competere, quod non- 
nihil aliquando conferat ad hgurarum ſpecj- 
em, ſeu qualitatem determinandam. Non 
in ſolis figuris conftderatur, at ſzpius extra 
illas, nec *aliter illarum determination in- 
ſervit, quam magnitudinum quarundam, li- 
nearum n-mpe vel ſuperficic rum quibuz am- 
biuntur figur#, quantitates prius determi- 
nando, Non igitur verifimile videtur, defi- 
nitiones auCtorem huc attendifſe, quum de- 
finitiones neceſJaria tantum, univerſalia, ac 
primaria notianum attributa compleCti dee 
bzant. Et quod ad rationis przdicamen- 
tumattinet, ipſa ſimpliciter ad relationem 
pertinet, reſpective vero propter terminos 
comparatos a:| quantitatem (ſemper enim 
illi ſunt res quantz quatenus quantz) redu- - 
catur, magiſque propter fundamentum ſu- 
um, quod elt abſoluta qu#piam quantitas, ut 
fupra dictum. Vulgo dicitur & quantita- 
tis proprietatibus accenſetur, quod ab illa 
> —_ res 
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ces dicuntur #quales & inxquales, hoc eſt, 
una alterius ſimpla, dapla, tripla, &c. hoc 
elt, erga altcram tali ratione aftecta. Ergo 
potids ratio eſt 94s quantitativa, ficut fi- 
militudo, quia fundatur n aliqua qualitate, 
dici ſolet relatio in qualitate, ſeu qualitati- 
va, Abſonum vero pleriſque ni fallor auri- 
biis foret dici, relatio qualitativa ſecun.ium 
cjuantitatem ; nam fi ſ:cunddm quantita- 
tem, ergo quantitativa potids quam qualita» 
tiva. Preterea, quod non ut perten:litur 
vox 78s etiam in definitionibus poſita ſem- 
per qualitatem aliquam proprie diftam, at 
vero ſxpius meram particularitatem , hoc 
Eſt, generalis vocabuli reſtriftionem incleti- 
nitam, defiznet (eo paCto ac fi homo deiini- 
retur,animaiquoddam ratione donatum, ubi 
goddam innnit tantum, confuse quidem & 
indiſtincte nallos certos limites aſtigaando, 
hominis iigmen ſub animalis nomine conti- 


”r 


neri, nece1 penitus adxquari)quod, inquam, 


- ita ſe res habeat, innumeris aditrui poſht ex 


emplis proſtantibus apud veteres etiam Ma- 
thematicos. Tta Theon analogian definit, 
"AvtA0He 5 53 AW 1 pos dbANNAYS TOI 
3ors, rationum inter ſe habitudo, non qua- 
litativa opinor, que enim iſthic intervenit 
qualitas? at quzdam ſaltem. Muſicz har- 
moniz genus (34»,G&+) Ariſtides Quintilianus 
definit, may Terpazord's diatocoy, non qua= 
litativam credo hgnificans divifionem neſcio 


quam, at certam aliquam : quum ſcilicet te- | 


trachordum innumeris modis dividi poſlit, 
zenus tamen Muſteum non omneſcunque {e- 
ctiones iftz, ſed certx quzdam con'icuunt 3 
ana ſcilicet aliqua genus diatonicum, alla 
: "0 chroe 
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chrometicum, tertia enharmonicum, Con- 
ſonat Euclides, T& © (inquit) 57 me mud 
Tv7\&pwy qo ſar aipens, Idem Arilti- 
des, *Hgweo(,pt£vov &57 70 ou py yy, 6 Near 
<1 ud wy maudy TUE fnol\oy. Thorty TH- 
Ziy, ordinem quendam, non ordinem opinor 
qualitativum. Nicomachus in Enchiridio 
Ndcyua definit, oJby midy amo Ragumil©- 
ec [of&uTi|4' 3 dvamaiy. Ejuſdem eſt Thra- 
{ylli definitio,*E7 Janus pd yyor » mpos 
bXAnALs md oeorg* uhi notabile eſt Arith- 
meticam ipſam rationem vel differentiam, 
quz inter duos pH zyzs, ſer ſonos harmoni- 
cos intercedit, diſtriGte vocari mdy y4mv, 
quas ſcilicet doctiflimus vir folam quantita- 
tivam relationem agnoſcit, & Geometricam 
rationem velut ei contradiſtinctam appella- 
ri cenſet my x42, hoc elt, relationem 
qualitativam. Quia vero ferenda non ar- 
bitratur in definitionihus accuratis indefini- 
ta talia vocabula, dicendum eſt optimos ſal. 
tem authores admiſifſe talia ; preter mox 
adductos, unum citabo Eucli.!em, qui in Iſa- 
zogetharmonica proxime contiguis duabus 
definitionibus inferuit vocabulum 7175 * T'6- 
»G&-(inquit) z7 T7 m7; # qorns, Jet iuos 
oV5H a, eas. Et dein, M):C0an 7 
EY 644018 MvBs cis & yountoy T67mY LieTe! 34075. 
Ecce To7vs TIS, 040ts mos Non anc. ruit 
is {cilicet ab ejuſmoidi 1 ocihus, neque certe 
me. ſententia abhorrere debuit Nam itn 
omni przdicatione vecabuli latioris de an - 
guitiore, generalioris de mag1s ſpeciali, 
non exprimitur, tacite {aitem intelligitur re- 
{trictio quxdam, Ut ctim dicitur, Homo eff 
animal, intelligitur animal quoddam ; q19d 
| "ah, 
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gue ſubticetur in propoſitione direCta, red- 
citur & expreſse pronunciatur in converſa, 
Qi10ddam animal elt homo, Quod auteny 
{:mper ſubintelligitur, id nonnunquam ſine 
ciulpa prof-rri potelt, quare non video cur 
improhart debeant iſtiuſmodi definitiones ; 
homo elt animal quoddam ratione predi- 
cum; triangulum ell figura quzdam plana 
cribus rectis lineis comprehenſa'; ratio eſt 
reiatio quzdam hqmogeneorum quantorunz 
ſecundum quantitatem. Qud4 vero defini- 
tionem hanc vylgari mo!lo acceptam axque 
convenire putat Arithmeticr rationi, a qua 
tamen diſtingutdebpit ; ad id jam ante 7po- 
Anz) reiponſum eſt, cym guid fit x7 71- 
aol, referri conati ſumus explicare. 
Nunc tantum adjiciam, elementatori hac in 
definitione tradenda non aliud forſan pro- 
poſitum fuille,-quam ut methodi plenioris 
aut ornatus qualiſcunque causa, preludens 
ſcilicet accuratioribus iſtis Ejuſdem, Majo- 
ris, & Mingris rationis definitionibus mox 
jubjungen/lis, generalem quandam 8 0a054- 
#1 78 ac, Idxam difcentium inſinuaret ani- 
mis per Metaphyficam hane definitionem z 
Metaphyficam, djco, nec enim proprie Ma=- 
themacica ef, cum ab ea nihil quicquam de- 
pendeat, zutdeducatur in Math:maticis, nec 
nt exiltimo ceduci paſſht. Cujuſmodi quo- 
que cenſeri poteſt j:0%hac tradita definitio, 
vel definitio potins aaalogiz ; analogica eſt 
rationum fimilitudo, que nujli Mathematica 
deſecviat ny ec alio opinor fine propo- 
nitur, quam ut per eam generalis qt dal 

anaJ}ug:enotic, crafla licer & confuta, tyrq- 
nib23 invatur. Definition:bus antem exqut- 
rm EE nr ok 
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ſitis Mathematicis, mox ab jllo ſubjunQis to- 
ta rationum doGrina, tota res Mathematica 
ſubnititur ; ad illas igitur potiſhhmum atten- 


di debet, per illas rationum doCtrina perfe< 


ids ehiceſcit ; hxc & conſimiles abſque no- 
tabili Matheſeds detrimento prorſus omitti 
Pollent: ficut in Elem. VII. faftum videmus, 
ubi num=rorum analogia definitur & pertra- 
Qatur, nplla tamen rationis numero compe- 
tentis exhibitz definitione 3_ quamvis illic 
xque neceſſaria fuit & utilis definitio talis 
atque hicelt ; ſed neutro loco magna fuit 
neceſſitas, Quanquam haud credo rem ip- 
ſam aded generalem & abſtraftam, eoque 
conceptu magls arduam & explicatu, defini- 
tionisefſe capacem commodipris hac quam 
Elementator aſlignavit, quam ideo viſum eſt 
uberius explicare; neque non ab oPpugnan- 


tium captionibus afſerece. © Ubi pedem figa 


nunc ; proxima LeCtione rationis ad ſpe- 
cies, & ſymptomata potiora gradum pro- 
moturue, | TE, | 


LECT. Iv 


Ationis Geometricze naturam utcun- 

k.. que delineavimus, definitionem ejvs 

in clementis confi-natam qua explicando 
qua afſerendo, Aluer(wmwdts + os quidem 
& mwawTHpus, at fortafle magis act captum 
communem, declaretur ' hxc res dicenco, 
quod ratio fit motius determinatus quo ununy 
guo:{\visquantum continct aliu 1, vel ab <0 
. contin=tur, idem vel perſimilis ei moto, jux- 
ta quem um alterius totuplum dicitur, _ 
I OT | WE nw Tal 
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alterum toties continere ; vel efle talis pars 
vel tot partes alterius, aut toties in altero 
contineri ;- qui certe modus, quum colla- 
ta quanta numeris efferri poſſunt, facilli- 
me comprehenditur a nobis ; 1t modus quo 
libra continet unciam nil innuit aliud, 
quam quod hano i!la duofecies contineat, 
vel ad hanc ſe habeat, ficut 12 ad 1, unde 
libra dicitur ad unciam ſortiri rationem duo- 
decuplam. Mo.ivſque qro longitudo peda- 
lis in paſſu Geametrico continetur , nihil 
eſt aliud quam illam hujus effe partem quin- 
tam, vel ad eum ſe habere ſicut x ad 5, quud 
fignificatur dicendo rationem pedis ad paſ- 
ſum eſſe ſubquintuplum. Qui modus ab- 
ſtracto vocabulo quintuplicitas, aut (verbo 
veniam ) quintuplitas ( mw]eraoms aut 
mut)anms) exprimitur & enuntiatur. 
Cum vero collata quanta (quoad abſolutam 
ſuam quantitatem) talia ſunt, ut numeris 
perfeCcte nequeant exprimi, ſaltem intelligi 
poreit, quod aliquo determinato modo ilJud 


continet hoc, vel in hoc continetur, aliter 


ſcilicet quam aliud quodvis illt inzquale con- 
tinet, hoc vel ineo continetur ; ac ita qui- 
demut ifte continendi modus perſimilis fit 
ei, quonumeris denominata quanta ſe conti- 
nent, aut in ſe continentur reſpeCtive; 
poſsitque fimpliciter & ex parte rei ſemper 
numerisexprimi quam proxime. Sicut v.g. 
cum ratio peripherix circularis ad diame- 
trum. nobis quoad &xpiCauw ignorata, re- 
przſentatur dicendo, quod peripheria {if 
diametri tripla ſeſquiſeptima, hoc eſt, ter- 
ipſam contineat & eius unam leptimam par- 
tem, apponendo fere vel prope. Sic & ra- 
| | tio 
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fio diametri ad latus quadrati, que nunieris 
exprimi precise nafura rei non -patitur, po- 
teſt utcunque numeris ad verum accedenti- 
bus reprzſentari ; dicendo quod diameter 
fe habet ad latus, ut 1.4 ad r fere; vel pro- 
pids, ut 1:41ad 1 ; vel adhuc acturatins, uf 
1.416 ad1: &fic porro magis ad dxpiCeray 
appropinquando, Verim rationis naturant 
- Ulterivs illultrare conabimur, primo ſpecies 
£jus & difterentias exhibendo (fiquidem ad 
cenerum perſectiorem notitiam Jucis pinris 


mum & ſubſtdii confert ſubjeCtarum! ſpecies 


rum comprehenſto, utpote quarum ex con- 
venientia quoad efſentialem aliquam pro- 
prietatem, conltituantur & quaſi generan- 
tar ipſa genera) tum ſecundo, rationum dc- 
cidentia quzdam primaria (comparationes 
inter ſe, compoſitionem , continuationem, 
additionem, ſubtraftionem, diviſfionem, re- 
ductionem exponendo) nec non interea quzx; 
{tiones aliquas obiter incidentes in contro- 
verſia poſitas, non parum ad cujuſce materi 
dilucidationem conferentes, eventilando. 
Quod rationis ſpecies attinet, ejus diviſio 
naturalifſime prima terminorum diverſam 
afectionem conſequitur hoc modo : antece- 
dens rationis vel major eſt conſequerite, ve] 


xqualis ei, vel minoreo; hinc tres rationis 


 fpecies ſubnaſcuntur : Ratio quariti majoris 
ad minus, xqualis ad xquale, minorisad ma- 
jus 3 communiter appellantur, Ratio majo- 
ris 1nxqualitatis, xqualitatis, & minoris in- 
xqualitatisz poſſint autem ſimplicius & bre- 
Vins nuncupari majoritas, xqualitas, mino- 
Tit.:s {noſque nominibus hiseas ſubinde hre- 
ricatis causs deſignabimus) nonnulli vers 
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majoritatem & minoritatem vocitant ratio- 
nem excelsis & defeCths ; qux vocabula nog 
quoque fortaius interdum a:thibebimus. Eo- 
dem recidit ole duplex, quum nempe 
ratio prim > ſcinditur in rationem xqualitas 
tis & in=qualitatis, tum porro ſubſecatur 
inzqualitatis ratio in cationem majoris & 
rationem minoris inxqualitatis. Quzdivis 
ſto proba ſatis & commoda ; refteque Nico- 
machus,Ts Tp6s 77 76.vuy (8 do at dywnds 
To eine I) 240% ers cioiy lots 8 edvioomis * 
#*y 30 op ouſupi.es Tbs £7epov Jepsieroy 
1470 toy UTP NE 1 aviay, merry > Mihh 
Teula ey. Res ex [e clarior eſt, quam ut 
exemplis illuſtrarj poſlit aut debeat 5 unum 
tamen apponemus, ratio libre ad unciam 
(vel numer' 12 2d x)elt majoritas, aut ratio 
majoris inrqualitatis, ant exceſsvs ratio, 
quoniam antecedens conſequente major eſt, 
Ratio ponderis quadrantalis ad 3 uncias eſt 
zqualitatis ratio, quoniam antececdens ade 
quatur conſequenti; ratio verouncie ad li- 
bram eſt minoritas. vel ratio mjnoris in#- 
qualitatis, vel ratio defeftts, quia antece- 
dens conſequente minor elt, Neſcio vero 
num attineat obſervare, quo devitetur ex 


ambiguitate pronaſcens error, quod nonnun- 


quam apuc ſcriptores Grecos ratio majoris 
ad minus dicitur yew agy >, xgqualis ad 
zquale 39 & acy &, & minoris ad majus 
EAL3I@y avy C&- * Theon Smyrn#us, Toy Ao” 
@y Gt WEv £407 pelloves, 61 5) EAhTIVES) Ot 5 
i792; * quas moo deſcripſimus innuens ratio- 
num ſpecies. Sed improprie proferuntur, 
& bene nohis cavendz ſunt cjuſmodi locutio- 
nes; nam ratio major, xqualis, minor, fre- 
| LL» | qQuenriug 
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quentivns & magis proprie deſignant ipſarum 
rationum inter ſe comparatarum reſpectus, 
non ſingularum abſolute ſumptarum ratio- 


num ſpecies. Inflantiz causa, comparando 


tationis dodrantis ad trientem, & beflis ad 
trientem ; major eſt ratio ducrantis ad tri- 
entem, quam beſlis ad trier tem : (hoc elt, 
major eſt ratio numeri novenarii ad qua- 
ternarium, quam octonarii ad eundem qua= 
ternarium). Sed rationis dodrantis ad tri- 
entem, & heſlis ad trientem, ſimpliciter in 
ſe ſpetatz, non bene dicuntur ma;ores rati- 
ones, ſed majoritatis, aut excelsfis, aut inz- 
qualitatis majorisrationes, hoc eſt, rationes 
majorum quantorum ad quanta minora. 
Hzc elt rationum prima diviſio. Alifer aus 
tem dividitur ratio (vel inzqualitatis ratio, 
necenim intereſt utrum ratio fic univerſim 
vel ſingillatim inxqualitatis ratio dividatur) 
aliter, inquam, ratio dividitur, intuendo 


quantorum iſta ſymptomata, nobis jam ante . 


quadantenus explicata, iſpmmetriam dico & 
aſymmetriam. Nam quia terminorum in- 
ter ſe comparatorum aliqui ſymmetri vel 
commenſurabiles ſunt, hoc eſt, eodem quanto 
{emel aut aliquoties accepto menſurari, 
complete diyidi, penitus exhauriri, adeoque 
numeris accurate exprimi poſſunt ; alii ve- 
To termini ſunt aſymmetri, vel incommenſu- 
Tabiles, hoc eſt, nulla communi menſura men- 
kurabiles, nulla parte aliquota eidem gau- 
dentes, & proinde fic affecti, nutis ut nume- 
Tis poflint exprimi, vel perfeCte reprzſenta- 
ri. Hinc emergit diviſio rationis in effabi- 
lem & ineffabilem, a639y {170 & avgoy dppn- 
Toy. Ubi tamen notandum quod he vOs 

ces 
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ces {pn7vs apprres) ab Euclide in Elemen- 
to »y paulo ſecius uſurpantur, cum enim ad- 
verteret Euclides expoſita quavis recti li- 
nei (quam fpn}y vocavit, utpote quolibet ad 
arbitrium numero denominabilem vel effa- 
bilem)cum illa comparatas lineas in triplice 
differentia verſari; alias nempe longitudi- 
ne cum illa commeniurabiles &fle; alias ye- 
To quoad longitudinem quidem incommen- 
ſurabiles dari, fic tamenut ipſarum quaJra- 
ta conimenſurabilia ſint, & numeris denomi- 
nabilia, veras ipſorum ad expoſitx quadra- 
tum rationes exhibentibus perteRiilime ; 
alias autem complures non longitudine tan- 
tum ipſ1 expoſitz, ſed potentia quoque (hoc 
elt, ſecundum iplorum quadratri expoſite 


quadrato) incommenſurabilia effe ; hoc, in-. 


quam, cum adverteret, priorum duorum ge- 
nerum lineas appzllare voluit pyrxs* hoc 
eſt, quadantenus & qualitercunque exprimi- 
biles ; at poltremi generis lineas vocavit 
&AGy os vel 43pires, hoc eſt, nullatenus ex- 
plicabilzs, auc inefabiles numzris, Itaque 
ſecundum Euclidem alymmetra nonnulla 
quanta videntur hahere a639y 61727 inter [e 
(ftenim quanta ipſa dicantur efabilia, con- 
ſequenter iplorunmn ratio tuerit etabilis) ha- 
bent, inquam, longitudine (y=l aliter in ſuo 
genere)commentſurabilitatis incapacia quan- 
ta a529y prey, quatenus eth nequit ipſorum 
rario numeris ullis communibus immediate 


Tepreſentari, pour2ſt tamen yuodammodo 


mediate, quadratorum nempe ſuorwm inter- 
ventu, quan:lo numeris illa vere denomi- 
Hantur & exprimuntur : ftquidem inde dict 


poſſunt latera vel radices gquadratz talium 
NY- 
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numerorum 3 cujuſmodi ſaltem expreſſio 
ſufficit ipſornm relativz quantitati determi- 
nandr, faciend6que cum ut ipſa qualitercun- 
que ſabjiciantur zſtimationi noſtrz, tum ut 
reipsa facile poſſint exhiberi. Vertm inva- 
luit apud pleroſque, rationique bene conſen- 
taneum videtur , ut incommcenſurabilium 
quantorum rationes dicantur &p1Jo:, hoc 
eſt, ineffabiles ; quia ſcilicet hujuſnodi ra- 
tionum termini vulgo notis & receptis nu- 
meris proprie & 1mmediate nequeunt effer- 
Ti, noſque proinde ſenſum hunc rerinebimus, 
quamyvis maluit doCiflimus Borellus (hanc 
forſan ambiguitatem vitans) dividere pro- 
portionem in commenſurabilem & non men« 
ſurabilem, vocabula nova comminiſcens, nec 
admodum ut exiſtimo commocia. Nam pro* 
portiones quantorum incommenſurabilium 
#que ſunt ipſe menſurabiles, ac proportio- 
nes quantorum commenſurabilium ; aptids 
Opinor & accuratius mentem enunciaſſet ſu- 
am obliquo caſu, dicens proportionem eſſe 
vel quantorum commenſurabilium, yel in- 
commenſurabilium quantorum. Sed ey ma 
eod'p hoc ,ad rationum propoſitas ſpecies re- 
vertamur. A6y @- pnlos, effabilis ratio eſt, 
quz numeris exprimi poteſt; numeris (in- 
quam) veris, quos vocant , & vulgaribus z 
integris, mixtis, fractis; im» ſemper inte- 
gris numeris exprimi poteſt : quandogui- 
dem ratio quzvis numerorum utcunque fra- 
Ctorum, vel ex integris & fraCtis compolitg- 
rum, ſemper ad integros adduci poteſt per 
fractorum denominatores multiplicando, 
Exempla przſtant omnes .<juſfem generis 
menſurz, in uſu vulgari conſtitut#, quales 
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pro dimetiendis longitudinum intervallis di* 
Situs, ſpithama, palmus, pes, cubitus,orgya; 
Paſſus, ſtadium, miliare, leuca ; pro taxandis 
ponderibus granum, drachma, unca, libra ; 
pro computandis pecuniis as, ſeltertins, de-+ 
narius, ſolidus, marca, libra ; pro tempoeri- 
bus computandis annus, menſes, dies (civiles 
hos intelligo, nam an he partes temporis na- 
enrales fint commerſurabiles inter fe nullo 
conſtat, aut conſtare poteſt inf1iciv) hora; 
minutum. Hz2c enim & confimitia quanta 
rationes inter ſe effabiles haberit, eoque vul- 
Sares ad uſus accommo:lantur. Ratio, in» 
ſtantiz caus3, marcz ad libram effabilis eſt, 
quia numerus F & 1, vel numeris2 & 3, vel 
aliis quibuſvis ſubſeſquialteram obtinenti- 
bus inter ſe rationem exprimuntur. Sic & 
aſs ad ſeltertium ratio eftertur numeris 5 & 
x, vel nameris x3 & 234, velnumeris 2&5 3 
quz ratio dicitur ſub-multiplex-dupla ſeſ- 
quialtera, ut ſtatim oſtendemus. As & 
autem 2:p1]©-(ineffabilis ratio, quibuldam 
&ry & ay ©, ratio irrationalis, vel po* 
tins indicibilis, quia dici vel exprimi nequit) 
eſt ja quz verſatur inter alymmetra quan- 
ta, quorum ratio nullis numeris, veris & vyul- 


garibus, exprimi poteſt exacte perfe&tcque. 


Talis eſt in exetnplo vulzatidſimo ratio dia- 
metriad latus quadrati; nam in tota ſerie 
numerorum po!libilium (integrorum, fracto- 
rum, miſtorum) nulli duo numeri poſſunt in= 
yeniri, nulli dantur omnino, quorum ratio 
reprzlſentat exquiſite rationem quantis iſtis 
duobus intercedentem. Quoniam enim 
(quod in elementis demonltratur) quadra- 
tum ex diametroduplumelt quadrati ex Ha- 
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tere, nullique dantur in tofa vulgarium nu- 
merorum congerie numeri duo quadrati, du- 


plex alter alterius, ergo nulli dantur nume- 


ri, qui rationem Exhibeant diametri ad la- 
tus. Talelque ;reperiuntur in omni genere 
quantorum innumerz rationes, adeo quidem 
ut inter ſe comparando hguras regulares, 
cum planas tum ſolidas, eidem circulo vel 
ſphzrz inſcriptas aut circumſcriptas, vix ul- 
las invenire fit, quz vel quoad latera ſeu pe- 
rimetros, vel quoad areas, & quoad lolidita- 
tes ſuas rationem habeant inrer ſe numeris 
Explicabilem. Unde qgno rationes horum 8 
aliorum plerorumque quantorum qualiter- 
cunque referri potent ad numeros (utpote 
{ymbola quantorum generaliflima, notiflima, 
commodilli;na) necefſe fuit numeros ſurdos 
(quos vocant & irrationales) comminiſci, 
quibus iſtorum quantorum rationes utcun= 
que poſſent exprimi. Et harum quidem 
ineffabilium rationum nullz recenſentur 


ſpecies (qui? diferentes , quibus ipſarum 


>rmini ſe continent aut, reſpiciunt, mod 
bene concipi diſtingui nequeunt, & nullum 
eXxcogitari proclive fit pro iis aliter expri- 
mendis compendium) at rationum, quz vul- 
£0 numerantur, effabilinm ſpecies percenſe- 
re conahor, & exponere quam breviflime 
(quorſum enim que traclta proltant ubivis, 
& per-ſatis clara ſunt, operbhvs inculcare ? 
Mihi potins inſtitutumeſt, quay protrita mi- 
nas, & magits involuta videntur, ſtudio 'meo 
qualicunque ventilata, judicio veſtro per- 
pendenda commendare, que paſlim obvia, 
vel admodum aperta ſunt levi pede tranſcur- 
rendo) ad rem. Nihil imprimis manifeſtius 
: Q_ =[t, 
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eſt, quam xqualium quantorum rationem 
ſemper efabilemefle, utpote que quibuſvis 
*#qualibus numeris exprimi queat., Habet 
v.g. te quodyis xquale quantum ad aliud 
guodvis, ut unitas ad unitatem, vel binarius 
ad binarium. Jgitur 2qualitatis rat:o con- 
ftitui potelt prima lpectes eitabilium ratio- 
num. Inzqualitatis autem ratio cum due 
plex/fit, ut vidimus, ma;oricas aut ninori- 


tas, vel exceſsds defecnique ratio, majori- 


tatis effabilisquinque vulzo ſpecies latuun- 
tur, quibus inverse correſpondent totidem 
ſpecies mircritatis, Eas recenſeb.mus & 
exponemus, ita tamen ut divizonis hujus 
fundawentum & originem (id quod in omni 
divifione t=chnica potiſhmum ſpe&ari de- 
bet) prius inveitigemus. Id aggredimur 
facere notancio, quod cum duo quanta com- 
paramus inter ſe rationem habentia efabi- 
lem, vel eorum vice numeros quibus repre- 
ſentantur, modum ſcilicct inquirentes, quo 
antecedens conſequentem continet, aut in 
eo continetur, hunc repreſentare conten- 
dimus in numeris quoad ejus fieri potelt mi- 
nimis; quia ratio QUEV!SIN MINIMIS fermt- 
nis facilius eſtimatur & comprehenditur. 
JSitur enitinmur, ut eorum alter, conſequens 
nempe,fit ipfa unitas, numerorum infimus & 
{tmpliciiinns; quo preitrato terminum an= 
tecedenten indagamus unitatr , tanquanm 
confequenti congruentem : ifte terminus ra* 
tionis z{timacion.ſubieftedonominator, d1- 
citur, ipfam quippe denvminans, & decia- 
rans al captum notrum commociiflimes 
Quoniam vero diviſtonis Arithmeticz talis 
lt naturay ut quoties nuinerus —_— 
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diviforem continet, toties inventus quotiens 
conrineat unitatem, ideo reperitur ilte de- 
nominator (vel antecedens rationis , cujus 
conſequens unitas) dividendo propoſt tr ra- 
tionis antecedentem per conſequentem. 
Porro, cam denominator ilte, vel quotiens 
invenrus, pro ipſorum tzrminorum intriale- 
ca diverfitate diverſimade ſpecie numerus 
eſle poſſit (integer nempe, vel fractus,vel mt- 
tas ; & fraCtus quidem ac miſtus non uno 
modo! ) confiderando puta v.Z, rationem ma- 


| Joris inzqualitatis diftus quotiens per ter- 
- minorum diviſionem repertus, poterit efle 


:vel numerus integer, vel unitas cum adjecto 
numero fracto, cujus numerator fit unitate 
major, vel numerns integer unitate major 
cum fratto adn&Xx0, cujns numerator fit uni- 
tas, vel denique numerus integer cum fra- 
Qione, cujus numerus ex{uperet unitatem. 
Ex hisquinque dicti quoticntis variis modis 
aut ſpeciebus emergunt quinque [pecies ma- 
joritatis effahilis , quz yulgzo. cluent ratio 


multiples, faperparticularis; luperpartiens, 


multiplex ſuperparticulatis, multiplex .ſt- 
perpartiensz quibus opponnntur. & UVerse 
reſpondent (/);ciy”) & dy Fu ratggn, Vere. 
ha ſunt WNicomachi) minoritatis rationes 
ſubmultiplex,ſubſuperparticularis, ſabſuper- 
partiens , ſubmulciplex ſuperparcicularis, 
ſubmultiplex ſuperpattiens: quis nunc or- 
dine perluſtrabimus. Myltiplex vel multi- 
pla ratio dicitur inter .duos terminos verfa« 
ri, quum antecedens conſequentent continet: 
multoties (unde nominis impoſitio) vel em 
antecedens conſequentem aliquot: xiTibus 
(bis, ter, dzcies, centics. aligwdleFuccun: 


QqQz. EY ques : 
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que) continet exacte ; vel quum conſequens 
antecedentem perfecte dementitur (& rzp|;- 
(Oy ws xellecery6,)) hoc eli, 1icurt nihbll qUuiCs 
quam ſuperſit reftiui, Vel, quod 1dem eſt, 
cum conſequens eſt antecedentis pars qux= 
piam aliquota, quz aliquoties accepta totum 
eum componit, exxquat, complet z adeoque 
denominator hujuſce rations eſt perpetus 
numerus aliquis integer. Ita patius Geo- 
metricus ad pedem babet rationem multi- 
plam, int<gro numero quinario denomina- 
tam ; quia pes quinquies acceptus paſſum 
conltituit precise, vel quia paſſus quinquies 
includit pedem, & nihil prxterea. Hinc li- 
quet hanc rationem tot habere ſpecies fibi 
ſubordinatas, quot dari poſſunt integri nu- 
meri, per quos denominentur & diſtinguan- 
tur, infinicas. Ut ratio dupla, tripla, decu- 
pla, centupla, millecupla, &c. ſunt rationis 
multiple ſpecies. Grecis autem dicitur 
hec ratio a6y@: maaanadaCt (quaſt ma» 
AgTAdLAGC vel mAcnaioanct) & [pe- 
cies ejus ſimiliter terminatz ſunt NragaGy, 
HTXA AG, Suarrdant,udyrignt, 


&ec. Huic universe reſpondet & &y75p0- 


o©-eſt minoritatis ratio, ſubmultiplex di- 
ta, quam ſcilicet obtinent multiplicis ratio- 
nis termini tranſpofiti ; ut ft A fit multiplex 
os B, crit B ſubimultiplex 9y A, Ideo ratio 
ſubmultiplex eit, quum antecedens conſc- 
qucentem juhe demetictur, elt cjus aliquota 
pars, aliquot vicibus in eo continctur ; Ejulſ- 
que denominator eſt ſemper aliquis fimplex 
numerus fractus, habens unitatem pro nu- 
merarore. Ita pes ad patſum rationem ha- 
bet Tubmultipicem, utpote qUUBGIES - 
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paſſu comprehenſus, & denominatorem ha» 
bens #. Habet item fimiliter hujuſmodi ra- 
tio tot: ſpecies, quot efle poſſunt numeri fra« 


Ci ſimplices numero quolibet denominati, - 


ſed unitatem obtinentes loco numeratoris. 
Ut ratio ſubdupla, ſubtripla , ſubdecupla, 
ſubcentupla, &. Nam quia commode fig- 
nificari nequeunt he rationes vocabulis vul- 
2d uſurpatis defignantur a Mathematicis, 
pre ponendo ſub ipſis inverſarum multiplici- 
um rationum nominibus. Quod attinet 
enim vocabala, ſecunda, tertia, decima,cen- 
teſima, milleſima (quibus efferuntur unitatis 
partes aliquot) non ita commode poſſunt 
hiſce denotandis rationibus adhiberi, quia 
przterea ſunt ordinales, & nedum diviſio- 
nem in partes, at locum quoque certum in- 
digitant rerum in aliqua ſerie diſpoſitarum : 
ut tertius a Romulo rex, ſapientum octavus, 
centeſimus abhinc annus ; reſpondentque 
Grzecis apg7& , Seve ©, ir, &c, 
ideoque ſubjacent ambiguitati, Alias non 
video quin ratio tertia, quarta, decima poſ- 
fint hiſce denotandis rationibus inſervire, 
xque ac dupla, tripla , decupla multiplis. 
Vocabula vero ſemiflts, triens, quadrans, 
&c. rationes qui:lem has indigitant, ſe:t ob- 
liquo tantum caſu, nam bene dici poteſt ratio 
ſemiſks, trientis, quadrantis ad unum ; nec 
ipſa tamen ſemiſlis aut triens eſt ratio. A 
Grzcis vero deſignatur hxc ratio termina- 
tione pdpr@ aut worrar© (liquet unde de- 
ducta} ſabjun&a vocabulis numerorum ordi- 


__nemfignantibus; ut a6y © 1wwn © (aut 


nu upd ©) rethnwopr©, Jexdlnwoer©, 
NoSere nun Cr, &c. pro ſub lnpla, ſubtri- 
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pla, &c. ſedab hiſce ſubinJe deftgnantur h# 
rariones anteponendo prepoſitionsm 1ewoe 
Nicomachus, ”Ou]w #\ 2xa5v 21.5 Ti m9 
As + 2t5 7 TALE UL TP Va 7,0. T4695 PTATELES 
CEAAGUENE, NZGOTRAALTAA TINY, UT 
U Temuzgs * & apud lum, dra gmt, 
coor tagnG, & fic porro ſubmultiplicis 
ſpecies adnumerantur. EX his patet quod 
rationis multiplicis & ſukmultiplicis com- 
munes ſunt termin? correlati totum.& pars 
accipiendo totum juxta nativam vocis origi- 
nem, proeo quod toties aliud complectitur, 


& partem pro parte aliquofa, juxta ſenſum 


& definitionem Euclidis; M#5© £57 wel © 
ws, 0 YM4:30 Ts pellor ©, eruy td).- 
uo T3 weil. Sed ad alias ſpecies pro- 
gredimur. Ratio ſuperparticularis dici- 
tur, cum antecedens conſcquentem ita Exce- 
dit, ut ſuperſic conſequentis pars quzpiam 
aliquota (hinc ratio nominis) vel cum ante- 
cedens conſequentem ſeme]), n-c pluries in- 
cludit, & prexterea tantum unam <jus par- 
rem aliquotam.; vel cum per conſequentem 
divifus antec:dens quotientem exhib<=t uni- 
tatem, cum unitate quoque reſidua per con- 
ſequentem adhuc dividenda ; areoque cujus 
denominator elt unitas cum ann=xo numero 
fracto vice numeratoris habente unitatem. 
Talem rationem obtiner cubitus ad pedem, 
quia cubitus pedem ſuperat una parte dim- 
dia pedis; ſic & dodrans ad beflem rationem 
habet ſuperparticularem quia dodrans heſ- 
ſem continet ſemul, & ejns inſuper partem 
octavam, vel quia 4—1-1-%, Ritionis hu- 
jus quo;ue ſpecies infinite ſunt, pro deno- 
minatorum infinita multitudine ; que di- 

">  - Jie 
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ſtincte fiznificari ſolent ad numerorum or- 
dinalium nomina p:#fgendo particulam (el- 
qui (hocelt, ſe atque partem aliquam pre- 
terea ; licet aliter minus ad rem n»o{tram 
wary sn Grammaticorum fllii) ut ſeſqui- 
altera (vel ſeſquiſecunda) ſeſquitertia, ſel- 
quidecima, ſeſquicenteſima; que voces ſic 
intelligi debent, cum antecedens conſequen- 
tem ſuperat una parte dimidia, (quomodo 
12 excedit $, vel as beſſem) dicitur ille (c(- 
quialter, aut ſeſquiſecundus hujus : c:m an- 
tecedens conſequentem ſemel includit, & 
ejlis unam partem tertiam (ut 12 exceditg, 
velas dodrantem) dicitur is hujus ſeſquiter- 
fius: & ſhmili perpetuo ratione. Grecis 
hc ratio dicitur a6y @- 69wpS& (propter 
particulam conſequentis unitati ſubnexam 
modo expolito) & deſignantur ejus {pecies 
ordinalibus numeris preponendo gm. Ut 
emdeurs ©- (quifſepins naar, quaſi to- 
tus conleguens c1n ejus ſemiſle, yel totus 
antecedens dempta conſcquentis ſemiſle 3 
ſed & obiter adnoto Gracos anrecedentem 
hujus rationis plerumque efterre, przponen- 
do conſequentis nomini vocem eng * ut 
TFermwwproy lelquihora, 7x:naotonoy Telquioe 
bolus ; quia nempe ſeſyuihora (hoc eſt, una 
hora cum horz ſ{emilſe) eit dimidia pars 
trium horarum, & ſ-{quiobolns eſt ſemiſfſis 
trium obolorum : ſec! in orbitam). Speci- 
es, inquam, hujus rationis a Grecis nomi- 
nantur 63dev7e©&- el * 549% 0+) ſelqui- 
alter, #776] & l:{quitertins, 637d ud]es lef- 
quidecimus ;- & ita fimiliter. Hnjis ratio- 
nis inverſa vel <imrao0zss {anteguam Progre- 
dior hoc adyerto, quoi! 3 ;ereribus Arithme- 
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ticis rationum majoritatis ſpecies (vel ipſa- 
rum denominatores) dicebantur 7poa0g9t, 
minoritatis autem iis correſpondentes ſpeci- 
es 7a99 © unde Nicomachus alt, Tg& 
\vAoy es yu TeHy To 5 apr ognts, NyPO- 
logos prologis ex adverſo reſpondere : ut 


 v.g. ratio quadruplex elt a7p62.0395, ratio ſub- 


quadruplex araopzs ,* ratio ſelquitertia eſt 
-2p0A9395, Tatio ſuble{quitertia elt woos * 
& ita de reliquis quz ſubſequuntur. Ratio- 
nis, 1nquam, ſuperparticularis hypologus vel 
inverſa dicitur ſubſuperparticularis (etiam 
Grxcis UTzmpuopos* que vor alicubi ſuc- 
currit hoc ſenſu apud Ariſtotelem) ficut & 
ejus ſpecies ſubſeſquialtera, ſubſcſquitertia, 
ſubſeſlquidecima, & fic perpetuo; Gracis 
itidem v'prpuoas, varem 71s, Umemdeuar 
Ts. Quarum rationum incoles ſatis elu- 
ceſcit ex oppoſitarum perſpeCta natura ; 
difterunt enim ab iis ſola terminorum tranſ- 
poſlitione, & ipſarum denominatores ita ſe 
habent _ ut unitas ad denomina- 
rores ratienum ipfis inverſarum.De quo ta- 
men hoc adnotahimus, quod rationis ſubſu- 
pErparticularis denominator eſt ſemper alt- 
quisnumerus ſraCtus, cujus numerator a de- 
nominatore deficit unitate ; ut ſubſeſquial- 
terzx denominator eſt 4, ſubſeſquitertiz 2, 
& fic continuod. Procedimus ad ratiunem 
ſaperpartientem, ea dicitur inter duos nu- 
meros haheri, quum antecedens conſequern- 
tem ſuperat partibus quibuſdam aliquotis, 
uni pluribus (hinc nominis cauſa). Vel 
cum antecedens conicguentem ſemel inclu- 
dit, & plures adhuc ejus partes aliquotas 
(plares ſcil c{t partes , quz partem "_ 

ali- 
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aliquotam conficere nequeunt ; notanda eſt 
hxc exceptio, quo diſtinguatur hc ſpecies a 
ſuperparticulari) vel quuna antecedens per 
 conſequentem diviſus exhibet unitatem pro 
quotiente, cum reſiduo unitatem exceden- 
te ; idcircoque cujus denominator eſt unitas 
cum adnexo numero fracto, cujus numerator 
unitatem ſuperat. Ita dodrans ad ſeptuncem 


(hoc eſt, numerusg ad 7) habere dicitur ra- 


tionem ſuperpartientem, qui dodrans ſept 
uncem exſuperat duabus ſeptimis partibus, 
Gaudet & hxc ratio ſpeciebus infinitis, ex 
denominatorum infinita varietate, que ver- 
bis.ita ſunt exprimende, ut fractienis uni- 
tati ſubnex#{(in denominatore propoſitx ra- 
tionis) cum numerator tum denominator 
enuncientur. Appellantur nempe ratio ſu- 
perbiparticns tertias, quintas, ſeptimas, &c. 
In exemplum, ratio numeri 12 ad 7, hoceſt, 
aſlis ad ſeptuncem, dicitur ſuperquinquipar- 
tiens ſeptimas; in qua locutione numerale 
ſeptimas diſtincte commontltrat, cujuſmodi 
partibus aliquotis antecedens conſequentem 
Exceiit 5 quinque vero denotat quot ex 
ejuſmodi partibus ipſum excedit. Nec abſt- 
militer in cxteris Verium (ut diximus) 
obſervari debet exceptio, quod antecedentis 
" ſupra conſequentemexceſſus non dehet ullo 
modo partem unam aliquotam conſtituere; 
vel qu2d unitati ſubnexa frattio minimis 
terminis prolata non dehet unitatem admit- 
tere loco numeratoris: tunc enim ratio non 
ſuperpartiens crit, prout hiric diſtinftim ac- 
cipitur, at' ſuperparticularis.. Ut v.g. aflis 
ad Yodrantem ratio {vel numeri 12 ad 9g) 
non ſecundum hujus divifionis in{titutum, 
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& hy 7 TE) VOANY 545 #2)\2AAntuy, ut 10+ 
quitur Nicomachus, dicetur ratio ſuperpar- 
ticns, at ſuperparticularis, leſquitertia, quo0- 
niam as do:irantem excedit una dodrantis 
parte tertia, hoc eſt, 3 unciis. Quamvis ſe- , 
cundim rei veritatem, hac limitatione ſepo- | 
fita, dici poſit hxc ratio ſupertripartiens 
nonas, quaterus 12 ſuperat 9 per 3, que eſt 
5 do1rantis ; que fractio 2quipollet ipft +, 
Verum exigit harum rationumdiſcrimen, ut 
denominatores ipſas diſtinznentesefierantur 
terminis ſimplicifimis & omnium minimis ; 
alioqui vel ipſa ratio multiplex cum ſuper- 
partiente quodammoudo coincidet; nam in- 
ſfando, ratio gad 3 vere dici poteſt ſuper- 
ſextipartiens tertias, quia 9g excedit 2 ſex 
partibus tertiis 1p!ns $, hoc ei?, 6 unitati- 
bus ; ſed liquer mulrts ſimplicins & commo. 
dins hanc rationem enunciari, dicendo quod 
5 fit multipla, tripla nempe ce 2. A Grxcis 
autem hzc ratio vocitatur 2.63295 671pns, 
quaff parti paitem adjiciens; quoniam an- 
tecedens non un. ſola parte aliquota conſ:- 
quentem excedit, at prater hanc alia qua- 
dam, aut aliis partioaus. Ut 5 continet 2 
temel, & ejas duas quintas, hoc eſt, unam 
quintam & alteram inſuper quintam ;z& 11 
fverat 6 ©0s parte dimidia (3), & tertil 
2); ſcilicet 11 =& F242: ita vocem 
<2116245 £5.52000, propter difticultatem quan=- 
Gam mos attingentum. que ex hujulmod: 
eantum interprietatione videtnr folubilis). 
Hinc & hujus rationis ſp-ciefita nominan- 
mr, Ado ts £77505, is emmen|s, Teis 


V 


# 


<>Oemm1);5, 7 015 67:16:24) 55, & In fimilem for- 


Bam. Put [415 Funcuncis ad quadran- 
fem 
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tem /hoc eſt, numeris 5 ad 3) dicitur ds em1« » 


To4]9s, quia 5 continet 3 ſemel, & ejus duas 
partes tertias, vel ejus tertiam partem bis ; 
& ratio numeri 13 ad 10 eſt ,7pis 6#Ixd)os 
a0255, quia 13 continet 10 lemel, & ejus pre- 
terea cJecimam partem, vnitatem nempe 
ter, ac in reliquis con{1milt pacto. Adnoto 
tamen Nicomachus aliter compingit harum 
rationum nomina ; nam 62uzpes Aoyes di- 
vidit primum in 637 uzas, 637 pwutpeas, 6m 
T1425, XC. 5% prediftarum frattionum 
nameratoribus ; tum harum rationum -in- 
gulas ex earundem denominatoribus ſubdi- 
v1idit, ut puta 6d ue in emdtTol[oy, 6m1dY- 
mov, Endieb Jews, Ko & 63 werph in 
6%) pfrraov, Eflermentoy, &c Hujus au- 
tem rationis, gux lecundui minoritatem 
oppoltta cit, una cum ejus 1eciebus, ex hinc 
(ut in prxcedentibus) facile intelligitgr. 
Ditffert enim quoad rem tola terminorum 
tranſpoſitione, quoadappellationem tantum 
vocem {ub ve] waz pretigeno ; ſubſuper- 
Partiens , ſub{uperbipartiens tertias, quar- 
tasy decimas, &c. UTzuzong . Is vmmpus< 
ers, Ns i memaT}t]o<,79015 STemTETap |, SC. 
quare nil attinec his diutitis iImmorari. Et 
hz quidem tria ſunt itmpliciorum rationum 
genera, cum antecedcns conſcquentem non 
nift ſemel continet, Bc: ſtant e prima (mul- 
tiplice} cum reliquis Gytvtius (ſuperparticu- 
ri & ſuperparticute) quv '2mmodo conjun- 


Cta reſultantes alter «vw, mulrinlex ſuper» 


particularis & mujiiple: {upcrpartiens; ac 
his inverſe. Cum icilicet antecedens conſe- 
quentem pluries includit, & unicam inſuper 
yartcmejus almuotam (ut douraits continet 
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frientem bis, & ejus preterea quartam par- 
tem) dicitur horum terminorum ratio gene- 
raliter multiplex ſaperparticularis, ſpecia- 
fem autem inexemplo propoſito ratio dupla- 
fe(quiquarta : & ficin aliis. Hujuſque &y- 
71500p0s ratio, numeri 4 puta ad 4 dicitur iny 
cencre ſubmultiplex ſuperparticularis, in 
ſpecie ſubdupla ſeſquiquarta. Gracis pari 
modo prior mmAraTaactimudyws, Poſterior 
JO AaTALIETUS e105 , NUNCUPALUr, At 
cum antecedens con{equentem pluries (conti- 
net, ampliaſque plures una partes ejus ali- 
quotas (ut bes continet quadrantem, vel 
numerus $ numerum 2, bis, & duas <jus par- 
tes tertias) ita ſe habentium terminorum 
ratio dicitur generatim multiplex ſuperpar- 
tiens, ſpec@tim in excmplo propoſito dupla 
ſuperbipartiens tertias: & ad hunc modum 
in reliquis. Hujus item inverſa, veJuti nu- 
meri 2 ad 8, dicitur in genere ratio ſubmulti- 
plex ſuperparciens, in ſpecie ſubdupla ſuper- 
bipartiens tertias. Graecisitidem fimili pa- 
cto prior majoritatis ratio dicitur aac» 
FAummmuons y polterior (minoritatis) war” 
MAAATAALOINTMUENS. NEC his exiftimo ſas 
tis liquido manifeſtis ulterius infiſtendum. 
Ita rationum effabilium genera (quinque 
majoritatis & illis oppoſita minoritatis toti- 
dem) utcunque recenſuimus & expoſuimus 
breviter ; nec ulla datur per numeros eEx- 
primibilis inzqualitatis ratio, qux non ad 
harum aliquam redigatur ; quatenus omne 
quantum majus continet. minus aut aliquo- 
ties perfecte adeoque multiplex eſt ejus (& 
hoc illius ſubmultiplex) aut ſeme] & ejus uni- 
cam partem aliquctam, adcoque ſuperparti- 

culare 
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culareeſtejus(& hocillius ſubſuperparticu- 
lare) ; vel ſemel & plures ejus partes ali- 
quotas, unde ſuperpartiens eſt ejus (& hoc 
illius ſubſuperpartiens) vel pluries & uni- 
cam <ejus partem, quare multiplex ſuperpar- 
ticulare dicetur (& hoc illius ſubmultiplex 
ſuperparticulare) vel pluries demum 6 plu- 
res, partes aliquotas, quamobrem id hujus 
erit/multiplex ſuperpartiens (& hoc illius 
right ſubmultiplex ſuperpartiens) neque 
&1 natura plures admittit continend1 mo- 
dos,adeo perfecta elt hzc enumeratio. Atta» 
men apud Theonem Smyrnzum reperio, 
prxter haſce ſpecies aliam adnumerari, 
quam ſimpliciter effabilem eſſe dicit, ejuſque 
terminos habere rationem numeri ad nume- 
rum , ſed a predictis diſtinftam; quam ideo 
nomine deſignat zedJt7rpy aoys* &, Aghus 
(inquit) 2700s &priudy Abs env GTAP 6 air 
Coy ayes F EAG4TIONA Sv inves ain Fappoeipn- 
Hivor age. Exempli loco ſubjicit ratio- 
nem que verſatur inter terminos harmonici 
intervalli, quod a6ws dicitur, habentes ſe 
majorem cum minore comparando , ficut 
256 ad 243 : Kage (inquit) Jay oz) x & 
To ACif4 Fe) © yy,05 Ao295 gi us pes 
&pti0 pu0v , £9v TES pes N EAAWISOUSY WS @ 
avs 7p35s Tuys Hunc fectatus Meibomius, 
in dialogo de proportionibus (an alios vete- 
res neſcio, ſaltem hunc) Porrs, inquit, £5 bec 
monendum aumz:rt ad numerum rationem dict; 
quando major ad minoren in nulla fuerit pradi- 
tarum rationum, cuſjus rations eſt limma in har- 
monicy contentum by minimi numerss 256 as 
24}. Quod ob dictum ita vapulat, O29 
Jomniaſſ videtur. Non immerito quidem id; 
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juxta rei veritatem & rationis ſuperparti- 
entis nomen intellizen:io ſecun;lum vulga- 
rem acceptionenm. "At non {olus N Mcibomins 
& ſuo cerebello, ſed Theonem (ut vidimus/ 
nactus contubernalem, & <jus aitlatus autho- 
ritate dormitavif, Q1d igliur iple The- 
on, an erravit?. Videtur quia ratio limma- 
tis elt planiime ſuperpartiens, nzmpe ſu- 
pertredecupartiens ducente:1m1s quadrage- 
ſimas tertias 3 nec igitur 2 predictis diſtin- 
cta. Nodum hunc aliter expedire n2queo, 
necab errore Theonem eximere, quam di- 
cendo Theonem, & alios fortaſſe vetuſtiores 
Mathematicos, rationem 62zuecy rectius in- 
tellexifſe,. pro tali ſolummodo ratione, cujus 
antecedens ita conſequentem excederet, ut 
refiduum dividi poſſet in duas part 's hmpli- 
ces conſequentis aliquotas ({1tmplices app2llo 
quarum numerator eit unitas) eo pacto qus 
hcutoftendi prius comparando I 1 cum 6, re- 
h1:1num 5 continet 3 & 2, .quorum 3 elt una 
imidia pars, & 2 una tertia con'equentis 6. 


iInde dicta videatur hxc ratio 637uc< 3:.c, EX 
-mente ſaltem Theonis, % ex interpretatione 


Te A0Y8 63455 QHIN ille trailit. Jnxta 
quam acceptioncm limmatis ratio non <rii 
eF1wMNS * NAM 12g EG ceilus numeri 256 ſu- 
per 243, divi n quit in {uas partes ſimplices 
aliquotas conſequentis 243, ut experien'io 
conſtabit. Bullialdus aliud exemplum ſub- 
jicit numert 29 ad 23, dificultateim hanc aut 
non adyertens omnino, vel conſulto diiimu- 
lans, & Theonis errori, {iquidem error ſuit, 
{ubſcribens. Nam numeri 29 ad 23 ratio 
eſt plane ſuperſextipartiens vigelimas tertt- 
AS, accipiendo Fationom {1perpartientem 

modo 
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modo communi. Sed de hac re ſatiss Po- 
tuiſſem adjecifle regulas inveitigandi termi- 
nos quotlibet harum omnium jam expoſita- 
rum rationum; at prztergquam quod andi- 
entium intelligentiz vix accommodari poſlet 
hoc, & non admedum utile foret, & multa 
verba depoſcens chariflimi temporis nimium 
devoraret; adeat, fi cui volupe eſt hxc ultra 
proſequi, Clavium in precedaneis ad V ele- 
mentum, vel e vetuſtioribus Nicomachum in 
Arithmeticis. Ego jam conquieſco. 


LEEF. V. 


Ationis in prxcedentibus naturam ex- 
poſuimus, & perceniuimus ſpecies ; 

ad ejus proxime accidentia quxdam excutt- 
enda devenio, Accidit autem rationibus 
juxta vulgarem loquendi modum, quanto- 
rum ad inſtar, addi & ſubtrahi, augeri & 1m- 
minni, protrahi & contrahi, multiplicari aC 
_ dividi, inter ſe ſecundiim #qualitatem & in- 
zqualitatem comparari ; quorum ultimum 
cum pracipuum fic in ſe, reliquiſque penitus 
intelligendis neceſſarium, ut & toti ratio- 
num doctrine illuftrandz,de eo primum dit- 
quiremus. Ita tamen ut mea referat przfari 
rem aggredi me ſubtilifimam & intricatiflt- 
mam, \zu rei natur\, five trattantium culpa 
den{ifhmis nebulis involntam, quibus ut om» 
nino liberetur, non eft quod mea tenuitas 
aut ſperet aut ſpondeat ,: preſertim cunrdif- 
ficilimum experiar obverlantss, hec ierta 
. 12> 
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meditatione perpendent!1, cogitationes aptis 
verbis enunciare, clara methodo digerere. 
Integrum quinquennium impendiſle ſe pro- 
fitetur M. Meibomius huic ſpeculationi, ne- 
que przter leviculos quoſdam criticiſmos 


ſani quicquam aut ſolidi videtur clephanti 
nus itte partus in lJucem protulifſe. Diu» > 


tius, opinor, & gravins eidem incubuit (an 
fere ſuccubuitdicam?) maximus vir, & re» 
centium Geometrarum null: poſthabendus 
Gregorius Vincentius, attamen ut rem meo 
jiudicio reliquerit, haud minus obſcuram 
quam invenerit, fuſihme licet & elaboratiſlt- 
me pertractatam. Quid igitur a paucula- 
rum horarum {tudio, quid (ut cetera taceam) 
ab hac extemporanea pene ſcriptione circa 
materiain ejuſmodi contumaciter perplexam 
merito poſſit expectari? ed obſequendum 
={t nihilominus inſtituto noſtro; pergen.inm 
wit in itinere ſuſcepto, prerupto quantum- 


v1iS & Impetdito ; ſuggercndum eft aliquid 
' urcunque crudits & alperius a maturiori Ju= 


dicio veltro excoquen:lum & elimandum. 
Herc prelocurus, ad opus accingor atque 
certamen multipiex. 'Imprimis autem de- 
cidenda venit queſtio, dicendornm intclli- 
gSentiz maximopere con-uUcens. Quum nem- 
de rationes, haud ſecus quam abſoluta quz- 
vis quanta, dicantur inter ſe comparari, fic 
hc zqualis fit aut inxqualis111i; quum com- 
poni, reſolvi ; addi, fabtrahi ; multiplicart, 
lividlz potelt ambigi quo ſenſu deheant hzc 
intelligi, num proprie vel improprie : vel, 
an rationes accurate loquendo res quantz 
ſint, quantitatis affectionibus iſtis, xqualita- 
ti, inzqualitati, rationi, compoſitioni, divi- 
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foni, reliquiſque proprie ſubjacentes. Ple- 


Tique recentiores in hac ſententia verlaa- 
tur, idque diſertis"verbis afſeierant, ratio- 
nem efle genus peculiare quantitatis, elque 
£uantitatis attributa jure competere : hoc 
Vinc-ntius toti ſuarum proportionlitatum 
doCtrine ſublternit, eique ſuceinit eruciitilit- 
mus ejus confocius Tacquetus ; inculcat hoc 
D. Hobbins adverſario ſto doftifiimo nihil 
reclamante ; agnoſcit idem egregins ille 
Borellus, Agimut. (inquit) jam de nous ſpect? 
quantitatis, Quid Merſennum, Meibomium, 
alios referam, cum uno ore videantur om - 
nes, preſertim qui circa proporticnal; tatis 
doctrinam innov are ſ{tuduerant, huic aitipus 
lari fententix? Nihilominus audendam elt 
mihi tot & tantis viris obr.iti, tam illuitri an- 
thoritati &/},E,oray; Veritas exigit ({al- 
tem exiſtinata mihi) a tam validis ho'tihus 
aliquale patrocinium : hc certe ſeatentia 
mihinon ſolum falſa, ſed & admodum noxia 
videtur, quippe que controyerfias aliquam 
multas inutiles gennerit & {orerit, pluri- 
maſque (ficuti mihi videtur) confultones, 
& uv; 2AIH as, errores invexerit in preportio- 
num doctrinam Tlaſculz, atbicror, reſe- 
cabuntur- litres, difficultates auſerentur, evi- 
tabuntur errores, & tenehLe diſcutientur, 
afſerendo rationem non ef: genus quantita= 
tis, nec quantitari fabjacegs quia, & quanti- 
tatisattributa neutiquan proprie, Per te, 
Jirecte , nec alitcr quany Per nu 7t 5 pony 
que udcoope! 2y quan iam di convenire, Et 
Fave mirunt videatur aliter quemvis centu- 
iffe ; quum enimratio fit 6 © a7.0ſ:1tur pura 
puta iclatio;« qzomedy volt CAnuyre potzit 
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In aham categoriam, & g=ius aliquod con- 
{tituer> quantitatis? OQuum ml fit aliud 
quam duorum quantorum reſpedtus in quan 
titate fundatus. quomodo pote! it jpla conci- 
pi res Ex ſe quanta, vel gquantitati fubja- 
cens? Quum fit abſtracte relatio, quomo- 
do concrete dicatur relata ? Annon hoc clt 
res abtolutas cum reſpectivis, nemina con- 
creta cum abltracis confundere? HaCcte- 
nus docuerunt Logici relationes ineſfe, tri- 
bui, niti rebus abſulutis; res autem abſoly- 
tas relationibus inhxrere, vel accidere ne- 
mini dictum, opinor, vel auditum Logicz 
ſtudiolo, Sicur nec relatioues ipſas refer- 
re, reſpeCtus (2 reſpicere, habitudines hoc 
vel i!'o n:.0d0 {e habere, viſtantias Giftare, 
fimilitudines aſmilari, comparaciones Inter 
ſe conf. rri, dictu plauſibile, conceptu pol - 
bile videtur. Cum e. g. dicitur, htc ratio 
major eſt il!a, primdm (ex adverfariorum 
ſententia dictum 1d | {umentium) tri- 
buitur rationi magnitudo guzdam, ſeu quan- 
titas, inhxrens vel accidens rationl ; Pic 
pter quam retertur ad aliam, vel in qua fun*- 
datur ejus ad aliam ratio; tum interpretas- 
tive conſequenterque Gicitur , in*qualitas 
hzc in»qualis eſt illi in: qualitati, hzc majov* 
ritas major eſt iſta majoritate : ita res ab- 


{olutz relationibus ineruntac innitentur, res } 


lationes attribuentur relationibus; concte- 
tz voces de paronymis {uis, & ejuidem fami- 
liz voctbus abitracti $ prxdicabuntur. Por- 
TO qua causa quoque jure, rationes inter ſe 
comparan '0 ſibi prenunciet ago #quales 
proprie vel inzquales, & mter fe rationem 
obtinere, poſit eadem caus1 equogue jure, 
Eh 
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rationes iſtarum rationum conferendo #qua- 
litatem iis & in#qualitatem novique generis 
adeo rationem aflignare ; quſn & harum ul- 
terins rationum alias rationes ftatuere, ac 
ita nunquam defituro ad infinitum progreſs 


ſu. Siratio quantitatis genus fit, a magni- 


tudinum comparatarum quantitate diſtin 
Ctum, & rationem ipſa ſortitur, bxc nova ra- 
tio pari jure novum quantitatis genus erit, 
& rationis hujus ratio genus alterum diſtin- 
ftum conſtituet, & fic infinita quantitatum 
generd lucrabimur , hatenus nem ni puto 
vel in ſomnis cogitata, neminique ſ{ano cogt- 
tanda. Verum merito viderur & reſpuitur 
a Philoſophis hujuſmodi nimium liberalis & 
facilisentium-multiplicatio, minime necefſa- 
ria neutiquam comprehenſibilis. Addo,quod 
nulla rationis cujuſvis quantitas-immediate 
diſcerni, vel per F: pote:t x{timari; non ſen- 
ſum incurrit, non per eectus ſe prodit, non 
ulla- cert3 rations colligitur aut comprobas 
tur; ut poſthac oftendere conabimur. Ita- 
que gratis ſupponitur & afhirmatur, eac!Em-' 
que facilitate rejici poteit ac abnegari. Sel _ 
contra primum noltrum diſcurſum objici poſ- 
ſ2 video fic inftando percontandcque: reia- 
tio patris ad fhlium; annon ſim'lis dici ſolet, 
& vere diciturrelationi principis ad ſub-ii- 
tum, ducis ad militem, palloris ad gregem ? 
Ac ita relationi relatio, paternitati f1militn- 
do trihuitur ac ineft; Repono breviter pri- 
mo, ſaltem ejuimodi relationes paternitas & 
{militu:'o ſunt a:lmoudum diverſe natuzg, ne- 
ane cum dicitur paternitas eft fimilis, com- 
mittitur ejuimoidi abſona redaplicatio, no» 
min*,nque <£oncretorum cum abliractis cons 
R 2 fuſto, 
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fuſto, qualis incurritur dicenlo, tmilituco eſt 
fimilis, vel inzqualitas e'. :nzqualis, Sed 
reſyondeo potius fecun:lo, cun {icitur pater- 
nitas elt fimilis principatui, iita $militudo 
non 1n ipits fundatur relationibus, nec in ali- 
quo quo1 iis ineſt, ſei] in rebus ablolutis, qui- 
bus & ipſe ditz relationzs innituntur ; vel 
inatiis rebns abſolutis que con'rruuntur & 
exurzunt ab 1ilis fun lamentis : quia ſcilicet 
iznere fhlium & populum apgregare, Ie- 
gere familiam & civitati prxtidere, fimilia 
ſunt ; quoniam aTectu proſequi, conhlio jus 
vare, Penis coercere; cura ac opera pro- 
deſle, providere, tutari ; reverentiam, ob- 
ſeqnium. gratitudinem {hi debita exigere, 
communia ſunt patri principique; hinc pa- 
ter « princeps abſolute multis de cauſis & 
multis nominibus (ut talibus aftefti qualita- 
tihus, agentes talia vel patientes) ſimiles di- 
cantur: unde per tran{lationem hominis ip- 
ſx relationes, patzrnitas & Pprincipatus, ſt- 
miles przdicantur ; non quia 94 es hz {tri- 
Eta proprietate referuntur 5! ſe (quomode 
enim intel}izj7 poferic, cum patermtas & 
principatr7s til hut aliud quam 7 etle ad 
alia, converic ipſis alterum efle ad aliud ; ut 
nempe dicatur, hoc efſe ad aliud eli ad alji- 
ud?) Sed quia re!ationibus i'tis perpetuo 
conjunzuntur iftinfmodi qualitates aut acti- 
ONES, Dromer quas if termini rejati iere f1- 
miles habeantur. -Tgitur hxc fimilitudinis 
relatio non tam inheret diftis relationihus, 
quam ipſas comitatur, ipsiſque propter hanc 
accomitantiam attribuitur, Non abfſimile 
qui:! contingitin hac quam prolequiniur ma - 
Te1a; uy Nempe quaklits 2bioiutts revera 
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convenit xquaiitas ant inzqualitas, aut Pe- 
Cialis qurlÞ bt ratio, ipſorum ritionihus 74. 
ſcribitur. Quum e. s ratio {extupla dirie 
tur major reipeciu, & quidem dupt{a, rationis 
triple, nil ſignifhcatur ciiu.!, quam rem de- 
nominatam numero ſenario majorera efle, 
in dupla ration? majorem, re denominata 
- numero ternario; vel antececlentem unius 
rationis #quare duplum rationis altet ius an- 
tece./entem 3 propter quem 3nrqualitatis 
mocum una ratio, qua't :mctonymice dicatur 
alteri talitzr inxqualis. Quo {quis atten- 
te rem animo »en:itet, agnoſcere poterit, 


etfh veriſiime dicatur & non improprie, ſex- 


tuplum tripli cuplum elit (concretas nempe 
voces adhiben'o, adeoque res quaſldam ab- 
-ſolutas invol- en:!0) tamen n. c vere nec pro- 
prie nomin:bus ab ira. 'itendo, Hoa fextre 
plicitas eſt dupla tripi:c:Tat.v. Certe ſex- 
tuplum ſemper Cividi pore: in dno tripta ; 
triplum duplicari poteit, & bis accip!, fic ut 
ſextuplum componat. Att ipſa ſcst»piici- 
tas videtur eſſe quid indiviſivile, n-ae tri- 
Plicitas - apta eſt com;oſitionem ingrer1, 
3-|-3 exxquat 6; at eſſe triplum-|—effe 
triplum (hoc eſt, triplicitas -l- triplic:tas) 
qual-m ſummam effciat non afſequi puiſum 
cogitando, Triplex eit trihorium hurzx, 
triplex tciennium anni, itta triplicitas hu'ic 
triplicitati adjuaCta. que Mathematice coin- 
putahilem ſummam efticiant, equidem on 
capio;z video potius ex duabus iſtis Meta- 
phyfice :lvabus, triplicitatibus ſextuplici- -.- 
tem nullam conflari vel emergere. Crt :- 
rum ut hec dilycidius pateant, & qued nulia 

poltulet neceſſitas diſtinctam aliquam ratic 
| R 3 *nibu; 
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nibus quantitatem aſſignari, circa rationum 
ovſup'(c:s nonnulla prefſids advertemus. Ad- 
verto nempe prim ', Qu<d nullz rationes 
inter ſe comparari poſſunr, ſtc ut innotelcat 
aut #ſtimabilis reddatur iſta, que adverſa- 


 rii pertendunt, iplarum ratio, nift prints ad 


communz conſequens reducantur, immediate 
nimirum aut m<diate, au & explicite, vel 
virtualiter & implicite. Scire ve £. nemo 
avon aut concipre, quxnam ratio, num 
umeri 12 ad 3, vel 4 ad'2 maior fit, aut 
quomodo major, nifi conſiderando quo 12 
ad 3 taliter {© habetut 4ad 1, &q ad 2 ſicut 
2 ad 1. (Vel unifatis loco quodvis aliud 
f{ub!ititnendo commune conſequens, puta 53 
—— quod 14.7:: 204 K 4.2: 
5.5). Quibus conh deratis a atque perſpe- 
Qs, tum de rum ex antecedertiuin, in hiſce 
novis i quipollentibus rationibus, collatione 
dignoſcitur ipſarum rationum inzqualitas & 
ratio (que dicitur), Uade provenit hoc, 
quam exinde, quod rationes ipſze nullam ex 
ſe quantitatem hahent ullatenvs imaginthi- 
tem, diſtinctam a terminorum ſuorum yuan- 
titate, nullam proprie dictam inxqualita- 
tem ; atſaltem, po!tquam commune conlze- 
quens obtinent, propter antecedentium 1nx- 
qualitatem inzquales & plas denominar! ? 
Pariter adverti poterit ſccundo. quod cam 


. duarnm quarumcanque rationum termitil 


ſunt hererogene!i, nullatenus ill.r comparar! 
poſjunr ant *ſtimari, nift prius ad Commune 
genus aliquod revocentur. Proponantur 
£.Z. du) pondcra & duo tempera, QUIBAN 
tt ma'or ratio duorum iftorum ponderum. an 
Lnorm temporuem, dignoſcatur aliquate- 
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'nus; nec alio fere quam hoc paQo: Adſit- 


matur aliquo quantum, cujuſvis generis 
pro lnbitua tuo: (ſed commodifiime plerun- 
que propgt r ſummam rectarum linearum 
fhmplici:atem, & Capacitatem exprimendz 
cujuſvis rationis, adſumetur recta linea) ad- 
ſumatur, inquam, reCta quzvis linea, quod ff 
fieri poſſit ut primum pondus ad ſecundum, 
ita linea quevis ad lineam acceptam; item 


vt primum tempus aq ſecundum , ita que- 


dam linea ad eandem itidem atlumptam 
tum {icut ſe habet prior linza fic inventa ad 
ſecundam ita repertam, taliter habere ſe di- 
cetnr ratio pon:lerum ad rationem tempos 
rum; dicetur, inquam, idcirco quia dictz lis 
nx taliter ſe habent, ab ipſacum ratione de- 
nominitionem hanc mutuando. Fofſet come 
modihme loco linex numerus adſum!, modo 
conltet propoſitas rationes ponderum & tem- 
porum nameris explicabilzs fore; at {1 non 
coniter, aut quod multoties evenit, reipsa 
non coutiagat hoc, numerus a hanc ovſyecs 
ay ineptior eſt, Unde minus recte, quud 
obiter adnoto, vir eximius, in opcre Arith- 
m-tico numeris omnibus abſoluto, pronun- 
ciaiie videtur omnes ration?2s exiſtere in ge- 
nere numeroſo : quaſi vero relqua quanta, 
num2rorum omni confideratione feclusa, ra- 
tionem non of tinzrent, eamque ſatis notabi- 
Izm atque tre tabilem ? Quamobriem pre- 
ſertin-fit ej{-104i ratio, modo quulibet in 
gen2renumery!'o, que cum poſitt ali.z termi- 
nisexhiberi, numeris tamen nallatznus ex- 
primi poſſit ? Ut X quod ex hinc infert, ve- 
rTitatis expers videtur, umverſin nempe ra- 
tionum doctrinam, Aritametic potiys quam 
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Geometricz ſpeculationi convenire : quid 
enim, annon pleraque de rationihus adhuc 
inventa vel tradita plane generalia ſunt, & 
quantis ex #quo cunCtis conveniunt ? Et 
ejuſmo''1 falrem rationes, quz numeris ex- 
primi nequeunt, Arithmeticz ſpeculationis 
limites egredientur, quales innumerx ſunt, 
quibus elementi quinti theoremata non mi- 
mis quam Arithmeticis adaptantur. Sed 
hoc er 7x0, neſcio num alias plenius elu- 
cidandum. Conſequenter ad hxc advertatur 
tertio, quod nulla ratio ſeorſim & per ſe po- 
teit #!timari vel comprehendi, nec j er uliam 
determinatam quantitatem peculiariter ap- 
ta nata elt cxprimi ſeu 'reprzſentari, ſed 
per omnes, vel unamquamvis iudittcrenter ; 
nec ideo cuivis ablolutz quantitati ſubjacet, 
qualis enim illa i foret, per omnia 
quantorum genera deſultans atque perer- 
rars? Etti nullam ex ſe quantitatem in- 
telligibilem habet, quomodo cum alia rativ- 
ne collita deprehen:ietur habere? Quo pa» 
Gio nuila ratione per fe comprehenſtbilium 
quantorum feliciter inſtitnetur comparatio, 
notaque r-ſultabit relatio quantitatum igno- 
tarum? Quinimo cum alia ratione collata 
ratio non nift vagam & arbitrariam ſortitur 
quantitatem; prout enim commune conle= 
quens EX arbitrio varium accipitur, ita ra* 
tionum collatarum que dicuntur quantitates 

variantur. Deſultoriam1gitur & inceter- 


_ minatam guantitatem habent , fiquam ha- 


bent, h# rationes; hoc eit, nullam. Eit 
enim aliquid determinate, quicquic eſt ; quod 
vtique eff, nuſquam eit, Vidit hoc, & pa- , 
lam agnovit,luculenteque declaravit acutifii- 
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mns Vincentius, at ſen verborum ambigui- 
tate deluſus, ſeu ſp= novez con''ende ſcien- 
tix nonnihil elatus, aliorſum rapuit. Kt- 
fpondeo (inquit) verum «fe, fs ratio que in uu- 
wieris exprimi nequeat, ſoljtarte jumatur, in - 
Winatorem c jus exhiberi Geometrice non. poſſe 
(imo vero interpono, ſemper exhiberi po- 
eſt, ſumendo gquodvis quantum pro conle- 
quente, quod eoilem munere fungetur, quo 
communiter unitas defungitur in rationum 
efabilium denominator ibns exhibendis ;, ne- 
que rationum numeris effabilium quoad hoc 
peculiare quicquamelt) quod /# (pergit Vin- 
cntius) bia.e vel plures fuerint date rationes, 
aſj:gnari poterunt ſengularum denominatores, qui 
nmmirum demon{itreng qualts inter rationes-tpſas 
proportto percolr, qu hoc non tantum 4 dug- 
bus cer us linews praſtabitur, ſed a quibuſcunqus . 
ali, qux friaribus proportionales exiſtunt. Sic 
ile, Cum iZzitur prxter hujuſmodi denomi- 
natores, nullz poflint alſignari rationum 
quantitates, & f1 ſimpliciter accepti poſſint 
ell quamlivet vari, non erit ulla rationum 
abſolute determinata quantitas. At Vin- 
centius (ut dix3) verborum ut puto quorun- 
Jam obſcuritate turbatus, alio deflexit hec. 
Quamobrem adverto quarto, quo:i ſunda- 4» 
mentum unicum, cui innititur, e quo cCedu- 
Cta videtur & enata de rationum quantitati- 
bus & rationibus,iſta quam oppugnamus do- 
c&trina, eſt yſitatus iſte loquendi modus: L&@ 
due magoeitudines ſunt que inzquales, ac 
i!le due ; h& magys ant mints inzquales 
£ntquran iliz, inde rationum quantitates & 
ration=s colligunt dari, Si major eſt hxc 
i4Goilla, ergo quantx ſunt, ergo —_ 
| 1ZC_ 
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hzc habet adillam. Ex quo (inquit D.Hob- 


+ bius) intelligitur rationen 1418 exceſytts quam de- 


feilt;s eſſe quantitatem (ele quantam opinor 
vult dicere) quippe que juſciptt majus TT min's 
(intelligit. credo, qux major dicitur & mi- 
nor), Ft Vincentius, in prima Cemonſtra- 
tione libri de proporticualitatibus Geome- 
tricis, fic argumenta*i! £347 eff mut.:4 
quaedam antecedents a4 conjequens bahirudo, i2+ 
cundum exceſfum, & defe um, & 4aulitaten. 
Cum igitur uti rationu anece 12 © m:iggs ExCEe- 
dat conjequens, vel ab eolem mages defi-tar,quan 
elteriis rati9uny antecedess ſum exced ut e2ne- 
quens , vel deficiat ab eodem , manifeſtum eſt 
uyam rationem mijorem minoremve efje alters, 
Plane ut una quantitas altera major mingrue eſt. 
Sed ad hunc plauſtbilem diſcurſum repono, 
quoad loquendi formulas uſt receptas ſp2- 
Qandum eſſe, non quid verba ſonant, at quid 
loquentes inteliigunt, Nihj] antem ajiul 
hujuſmodi verbis concipi poſle, fatis de- 
claratum elt nuperrime, quam ad comn:une 
conſequens reductis quantorum quibuicyn- 
qne rationibus, illarum antecedentes fe tali- 
ter exceicre, vel taliter defcere, vel fihi- 
met exxquari, Nec enim, ut ipit n=cefſe 
habebunt tateri, poſſunt #!timari, vel inter 
ſe comparari rationes ullz, nift talis fiat re- 
ductio; poſtquam vero reducuntur , haud 
aliter quamex ant2cedentium collatione di- 
gnoſcitur aut denominatur hc, quam ipſt 
nominant, ratio. Quapropter & ex ip'0- 
rum mente ac uſu vocantur antecedentes i!ti 
rationum denominatores. Ergo nihil eſt 
neceſle per locutiones antedictas aliud quic- 
quam preter antecelentium #qualitatem 

aut 
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aut inxqualitatem (hoc eſt, ip/orum ratio- 
nem) defignari vel intelligi. NeCigitur va- 
let ab hiſce loquendi formulis deducta argu- 
wentatio. Dixi nthilelt necefle, ſed neque 
de facto quicquam aliud concipitur , unde 
quo coronidem imponam huic differtationi, 
adverto Quinto, quicquid vulgo rationibus 
tribuitu'e. 1.1 vere tantum & proprie ratio< 
num denominatoribus, hoceſt, ipſarum ad 
idem conſequcns redactarum antecedent1- 
bus. convenire. Quam liitis adl:gnantquan- 


titas, nihil eit alind quam denouminatorum - 


quontitas & ratio ; quum ipſas videri vo- 
Jurr ad'ere vel ſubtraherte, non nift denomit= 
natores tos ad: wat vel ſubtrahunt ; ſed & 
cum 1p7as multiplicant vel componunt, par- 
tiunt aut retolvunt, cacem res eit,. Liquee 
bit bos proj ofitiones Vincentianas, Egregio 
tane niſu contextas, attentins expendentl 
quas quiden is univertafiter proponit, & ſe- 
cun- um cefinitiones ac hypotheſes ſuas rite 
demontrat, at ft quis eas ſpectatim veluti 
ce numericis rationihus prolatas acctpiat, 
ejus totam docirinam huc recidere depre- 
tende-t, ut fractionum quaſi numerahum, aut 
quot ientium divifione compertorum, additt9 
& ſubtractio, multiplicatio ac-diviſio, quo- 
que proportionem comparatio, indagetur 
aigque fradatur. OQuod-autem in Arithme- 
Licis eit namerica treGio, vel diviſion:s quo- 
tins, id in Geomttria eft denominator rati- 
Onis cujuſpiam, huc elt maznifuco quepiam 
all homogcneam f1þh1 magnirudinem, unita - 
tis Joco habitam, fic aftecta, prout fractio 
vel quotiens num=rica 1ctertur ad unitatem. 
Grare mai alu projicgut videtue Vincen- 
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tivs, quam fraCtiones Arithmeticas, iiſque 
reſpondentes rationum Gecmetricarum de- 
nominatores ; quibus congruentia quzque 
ſymptomata rationihus ip:'s aſcribit, Sint 
e.g. dux rationes numericex 3 ads, & 7a; ; 
harnm denominatores erunt tractiones + & 
I (quarenus 3 ad 1, ita ſe hab=tut3ad 5 ; & 
J-1::7.3) vel reducen:o dictas fradtiones 
ad communem denominationem, erunt iſta- 
rum rationum denominatores numeri fra- 
Eti >2 & ++. Has igitur f;actiones cum ad- 
diderit ſloimet, aut unam ab alia ſub:luxe- 
Tit 5 cum unam per alteram multiplicarit 
aut diviſ-rit. & cam iplſacum proportionem 
exhihuzrit, pre le fert inſasIictas rationes 
addii'e vel ſubtraxiile, maltipliciſſe vel di- 
vie, vel ipſarum rationzm exhibuiſſe. 
Non 1gitar tile vir egreg:ns tam rovam CIrca 
Proportiones ſcientiam con 'iiifle, quod cen- 
ſet Tacquetus, at veterem ante perſpectam 
dorinam alio modo, nec eo nimis appoſito, 
contexnilfe, noviſque vocabulis enunciafſe 
videtur ; quam tamen a ſe repertis complu- 
Tibus theorematis infigniter locupletavit. 
Commune vero quo] diximus, eſt illi cum 
cxteris hanc de rationum rationibus & quan- 
titatibus doctrinam amplexantibus, rationes 
ſcilicet, dum numeros attreCtant, cum nu- 
mericis fra&tionibus confandere, dum alias 
rationes conſiilerant, tanquam ſuis denomi- 
natoribus eaſdem tractare. Qn9d nonnun- 
quam aperte diſertiſque verbis taciunt, im- 
prucenter e» delabentes, {xpits autemvere 
bis declinantes reipsa incurrunt. Notat 
hoc & ſzpe taxat Ho»bius in antagoniſta 
fo, ſed nec ipie mod» 1{ibi conltets _ 
a 
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ad hacculpa ; idem enim elt rationem ratio- 


- Nibus tribuere, ac rationes cvm denomina- 


toribus ſuis eaſdem reputare, vel ſaltem nt- 
hil & infgnificanter loqui ; hec enim aut 
nihii plane quicquam concipiunt. At ſufft- 
ciant hxc quadantenus exponende confirs 
mandzque fententix noltr, quod ſcilicet ra- 
tion.'s nutlam prop:ie d:Ctam quantitatent 
habent ; neque quoa:! :ationem inter fe ve- 
re comp1rantur. Und- nonnulla conſecta- 
ria deduce'” vs. Hinc primo clare facjleque 
decidetur quzſtio de ratiouum, quam appel- 
lat Euclides compoſitione ovySe(_&, num re- 
aids pro rationum additione fit habenda, 
vel pro ipſarum multiplicatione : nam e di- 
Etis quoad rem iplam rationibus,  utpote 
quantitatis expertibus, neutrum convenit, 
nec addi nec mvltiplicari ; quoad vero lo- 
quendi modum, quia cum comi:oni dicuntur 
rationes, ipſarum denominatores multipli- 
cantur, manite/tum eſt reCtius dici rationes 
multiplicari quam addi. Sicut& cum deno- 
minatorum unus alium diviclit, reCtius ope- 
ratio talis dicetur rationis diviſio quam ſubs 
tractio. Quamvis obtinuerit, ut illa prior 


 operatio dicatur -7poc3eas, h&c 
poſterior autem * &patpeors. Sz- * Apud Prolematum, 
curdo, radicitus hinc evellitur, 1th.1. uy}. & Theonem 


2ut plane decernitur controver- i/þic. 
11a, quam agitant nonnulli quam- 


que videtur F Merſennus exci- Þ I” Prafar, ad Cog 

taile; num ratio ſcilicet aquali- Phyſi:o- Mat. 

tatis nihilum referat, aut exr- 

querur nihilo, ratio majoris xqualitatis at- 

tollatur ſupra nihilum, ratio minoris int- 

qualitatisinfra nililum deprimatur. Nam 
FR, EX 
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EX vero cum nulla ratio _aney fit, interci- 


dit hujuſce quzition's funlamentalis hypo- 


theſis, ipsaque ſimul coliabitur & ruit, Aﬀt 
ex hypotheti quod denominatorum aectiv- 
nes rationibus ſais a.judicande (int, eviden- 
tifime liquet etiam minoritatis & #qualita- 
tis rationes ſupra nibilum aflurgere. Sem- 
per enim minoris rationis denominator elf 
aliquod quantum confequente minus ; artzo- 
que in Arithmeticis pars vel tractio minor 
unitate. qualis ver» rations denominae 
tor conſequenti ſemper adxquatur, & unita- 
re ſiznatur in Arithmeticiss Nec amplius 


quid ad hujuſce quzitionis deciftonem requi- 


ratur. Tertio, facilime refellontur inc 
quzcunque Mcibomius, adverius antiquos 
juxta ac recentiocres Geometras, ſivlo certe 
nimi/quam inverecundo, diſputavit ac adſcr. 
vit. Quala ſunt, quoe| ratio one pa 
{it eadem rarioni multiple, Propter ivem ab 
Xqulitate aus. Pret erquam enim quod 
non idem fit Neg, nam longiflime di. 
ſtant defettus & excef{us, diferentia neg 1- 
tiva ac poiitiva, ſatis liquehit Haſce rationes 
ad commune conleguens exjzendo [> oo | pro 
rationum coliatione totics\nece{farium mo- 
nuimus){ihiupize denominttorem minorem 
fore (qua:!riypia rations minorem) Jenomi- 
natore rationis tuple. Sir puta commune 
conicquens 2 ; IZitur ant-cedentes erunt I 
& 4, und? conitat pre pDofier am. Teem, cum 
Colligit rationzs ex ape 3 & defectis inter le 
n0n poſſe cOmparari: nam qa. comparan- 
tur hv, ac alin "1s, denominatorum 1n- 
f.rventu, Etiam, = ſolammodo ratios 
2 mnoren aulerendam itaruwt emavore z 
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(rectius minorem per majorem Cividi dixif- 
ſet, ut premonitum eſt) in eo I:quiditime 
fallitur : quid enim imp2dit minoris ratige 
nis denominatorem dividi per cenominatg- 
rem majoris, ſeu Arithwetice ſeu Geometri- 
ce? Rurſus, com rationer alicujus ad ma- 
jus, ſubinde majorem efſe pronunciat ratione 
ejuſcem ad minus : ut zationem 4 ad 7, ma=* 


jorem efle ratione 4 ad 5; adeoque rationis. 


majoris & minoris nomina pe peram ah om- 
nibus hactenus Geoinctris ulurpata. Nam 
ejuſmodi rationes, 4adp&4gads, ad idem 
conſequensrevocando, puta ſubrogando pro 
ilis zquipollentes 20 ad 35 & 28 ad 35, li- 
quet 20 minorem efle quam 28, ade9que ra» 
*cion-m 4 ad 5 majorem eſe ratione 4 ad5. 
Et univerfihm hinc patet nr & Guare majo- 
res & minores appellamenta commodiſime 
ſunt a veteribus apylicata ; quia ſcilicet id 
quod rei ratio depo0j0icit, abantecedentium 
paſt reductionem quantitatibus legitime de- 
rivata ſunt, aquibus cum ipſz rationes indi- 
cantur, ac denominationem accipiunt, tum 
habent 'omnino quo1 ullatenus comparart 
poſſunt aut comprehendi. Quamobrem. & 
 abunde perſpicuum eſt 'eundem virum nulla 
valida ratione fretum, dennitiones Fuclides 
as faili poſtulaſle, Nam fi ratio quevis alia 
1najor eſt, quo. iple non diffitetur, (& (1 nulJa 
proprie major fit, quod ego ſentio, docendi 
tamen causa nil verat, nec ego repugnoquin 
al1qua major appelletur) ſt, Inguam, aliqua 
major {upponatur, ille major jure meritiſhi- 
mo dicetur, cujus denominator cit major, & 
guz talis abEuclide nominatur, egregiceque 
definitioze circumſcribitur, ac diſtinguitur 
ab 
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ab aliis. Fidem facilitate difflantur, ut au- 
tumo, quzcrrque vir ite commnni Geome- 
trarum ſententi pugnantia lugzoflir animo 
paradoxa, MNeque demum moleltiam nodis 
faceſlet iſta tangopere jattata aoputye, 
Circa rationem multiplam ac multiplicatam, 
duplam ac duplicatam, triplam & triplica- 
tam, atque conſtmilzs. op age ma- 
nifeſte diluceſcet rationem (v. g.) duplica- 
tam, quz dicitar minime duplam elle ratio- 
nis, quacum confertur, Ut ratio numeri g 
a4 1,noneſt dupla rationis 3 a! 1, quoniam 
Exiſtente jam communi rationem Harum cun- 
ſequente, denominator uaius g, alterius de- 
nominatori yg duplato non XCUarur. Unde 
patet iftiuſmodi rationum m!]tiplication?s 
abalia caula nuncupari, po: thac commodius 
experienta, 14d folum adjiciam, admillo, 
quod aitruere conatus fium, rationes nulam 
ex le quantitatem habe 2, ma quantitatis 
attribut LOTTAS ni. narocalio, qurque de- 
bent gccenta riferie dt _ nitoribus ſuis, 
difficultat:s hi my Kr hor yo ſtatim eva= 
nelcere, Uubia p] ane colli vel facile ſolvi, lites 
& rixas plr al-us con!opiri; que nimum 
haud aimndcquamer a. higuitate per fal- 
ſam iſtam hypothefin introincta videntur 
emeri.e. Qnamobr zm hand abs re du! 
quetioncn hu tam foie ff ulgqre venta» 
re. Catcram quia VIT.5% tocng rat 10NECS IN- 
ter ſe comvarart, veriou pr tenus xquales, 
ma; my M1:197tsS es n-c (cientiarum 
magi!t:s denoganty vide irlicentia, tales 
VOICES cuden 43 2c Viurpandli { octrine nempe 
Clarioris & inccins? ior13 gratill M940 de re 
60N; tet, ac erſorul occatlo precidaturs Mec 
Enim 
Fl 
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enim ego vulgares loquendi modos libenter 
improbo, ſed genuinos ipſorum ſenſus inye- 
{tigo, ne verba rebus ofkciant, & per inanes 
ſonos illudatur veritati) hxc, inquam, chm 
ita ſe habeant, & non abſque fundamento 
quodam atque causi probabili, locutiones 
itz pridem admiſlz int, ac dudum invalue- 
rint, quid per illas diſtincte fignificetur in- 
quiremus, Quz nempe fint xquales, ma- 
jores, minores rationes (hoc eſt, alio modo 
breviter nec inconcinne, rationum compa= 
rationes iltas efferendo, quid fit analogiaz 
quid hyperlogia (aut prologia) quid hypolo- 
Zia, quomodo definiri poſſint, & a ſe bene di- 
ſ{tingui, proxima Lectione quzremusz qua 
nulla fortaſſe ſubtilior aut gravior apud Ma- 
 thematicoz diſceptatur controverſia, Op- 
time (quantum res ipſa patitur, optime) mi- 
hi videtur ab Euclide deftmtiones has effe 
con'titutas, pleriſque jam ſecus videtur,cam- 
que nemo fere non in hoc damnat & deſerit ; 
an juſtis de cauſis & validis ſubnixi ratioci- 
niis hoc fecerint, id examinafis & expenſis 
quz dixero penes veſtrumerit judicinum ſta- 
tuel2. Interim evrpay 77. 
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N przcedente LeCtione ſatis altruxiſſe 
I videmur rationibus ex ſe, vere proprieque 
loquendo, nullam quantitatem, nullam ra- 
tionem competere, nec ideo propter aliquid 
ipſis inherens, aut ex ſe conveniens unam al- 
terius reſpe&u majorem, minorem, xqua- 
lem predicari; ſed ab abſolutis quantis ad 
ipſorum rationes hxc derivari attiibuta. 


Quia vero pridem invaluit uſus, ut rationes }. 


Inter ſe ceu quanta abſoluta, comparentur ; 
& xqualis, majoris,minoris rationis nomina 
ſortiantur; & nos locutiones iſtas,interpoſita 
juita cautione, non illibenter admittimus, id 
proxime ſequitur, ut quo certo ſ1gno vel in- 


diciodignoſci queat, quando ratio una alte-- 


ri #qualis eſt, quando major, quandoque mi- 
nor dici debeat, hoc elt, quomodo definiri 
poſlint & diſtingui ratio, major, minor, 
zqualis, diſpiciamus., Et guideme dictis ſa- 
tis manifeſte conſequi videtur, ſiquidem dur 
rationes homogeneis terminis conſtantes, 
commune conlequens habeant, illas commo- 
diffime definiri poſſe per antrecedentium re- 


ſpeCtivam quantitatem, ut zquales neinpe 


rationes dicantur , quarum antecedentes 
#quantur, & ratio major hec illa, cum hujus 


*antecedens illius antecedentem excedit ; & 


minor h&c illi, chm hujus antecedens ab illi- 
us deficit antecedente, Vertmcum id quod 


ONES 


accidit plerumque, diverſi conſequentis ratt- 
Ll 
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ones comparantur, adeoque deficit iſta con. 
ditio, liquet aliud indicium requiri, quo ra- 
tionum iſtarum relatio dignoſcatur; invici- 
um ſcilicet aliquod univerſale, ſutkci-ns de- 
terminandis quibuſcunque rationum habitu- 
dinibus inter ſe. Tale vero ſufftciens indici- 

* um reperire, magne res difhicultatis hacte- 
| nus viſa compertaque eſt; cum obſtent vya- 
rix cauſx, dur prxſertim diſcrimen inter 
rationes effabiles & ineffabiles (hoc eſt,quan- 

_ torum aſymmetria) & terminorum, quibus 
- _diverſx conſtant rationes, £7z79)4vciz. Si 
rationes enim omnes effabilzs efſent, & inter 
quantitates tantummodo ſymmetras verſa- 
rentur, eodem mo.io definiri poſſet xqualis 
ratio, quo numerorum proportionalitas in 
elemento ſeptimo, per diviſſonum nempe 
quotas Xquales; & major minorque ratio 
per quotorum inxqualitatem reſpective : 
{<d hoc univerſim ſuthcere prohihet termino- 
rum,quibus inſunt plerxque rationes,incom- 
menſurabilitas, quo fit ut exquiſite peragi 
nequeat diviſio, neque per numeros vulgo 
. notos exprimi poſſit, aut animo clare conci- 
pi modus, quo rationum termini feſe reſpici- 
unt. Terminorum etiam, quibus inſunt aut 


n—_—_—_—_ 


= © ——— RT 


| conſtant comparate rationes , £72:934y ez 
' __ - modos alios nonnullos (excogitabiles aut 
| etiamnum excogitatos) excludit, quihus alt- 

oqui rationum reſpectus univerlaltiter ut- 


cunque definiri poſſit, ut. poſtea forſan often- 
detur, Hinc perdiflicile videtur univerſale 
quoddam indicium exhibere, quo propofitis 
duabus rationibus, quarum termini ſtar in» 
differenter ſymmetri vel alymmetri, homo- 
genei vel heterogenei, de iplarum xqualita« 


« - yf | & 


*, 
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te vel inzqualitate. liquido pronuncietur & 
cert6, Videamus 1gitur que talia indicia 
Geometrz conati ſunt aſignare, vel quo pa- 
Go rationum hoſce reſpectus definiendos 
cenſuernnt. Et quia ff deprebendi poſlet 
apta rationis zqualis defnitio , non difficile 
ſit ex illa rationum inzqualium, majoris ac 
minoris, definitiones - eformare, Ge ratio- 
num xqualita3te primo difſeremus; que ſci- 
licet anima Matheſeos & nucleus habetur, 
imo diſciplinarum omnium-vinculum (:- 
wos F MaSnud my) Aa Platone dicitur. Rem 
itaque tantam velut ex imo fandamento 
pertractandam ordiemur. Rationis zxquali- 
tas unico vocabulo (brevitatis & claritatis 
causa) vocitari folet analogia. Quzx vox 
extra Mathefin vulgo quamvis denotat con- 
gruentiam , conformitatem, aut aptam re- 
rum inter ſe quarumvis correſpondentiam 3 
{icut (inftando) convenientia ſermonis cum 
regula generali dicitur a Grammaticis ana- 
logia; &quz in ratione quapiam communi 
con!pirant, a Logicis dicuntur analoga. 
Nempe Grecis eye prepoſitio rerum iden- 
titatem, rqualitatem, aut convenientiam in- 
nuit qualemcunque. Exempla ſuggerunt 
Scripture ſacr#; Joannis ſecundo hahetur, 
Ave. us); To's Jun 29,5, Ppt, © Hydriz 
Dinas metretas capizntes zqualiter, aut fin- 
gulz binas. Matthxi vigeſimo, operaril lo- 
co mercedis, *Ava, Sludproy Eaufoy * Unul- 
quiſque d: narium pariter accepere. Lucz 
nono, Kelaraivdle avles ava melnucy)z Far 
cite diſcumbant quinquaginta ſimul, vel in 
ſfingulo diſcubitu zque quinquageni. Ne- 
gne non apud medicorum filios in phar- 
macorum 
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macorumcompoſttione preſcribi, Sumantur 
horum vel illorum tot taleſque menſurz 
ana, hoc eit, eque, vel ſingillatim tante, ig. 
notum nemini. Simili fere patto eyaaoy 
dicuntur bina quanta binis collata, quz agy 
hab-nt &y& congrue vel xqualiter ; hoceſt, 
quz rationem habent zqualem: abſtraQe- 
que rationum iplarum convenientia talis 
appcllatur &raaoH4a Latinis ea-lem uſira- 
tins proportionalitas dicitur , diſtinCtionis 
gratii, quia proportio ſepius..jplam ratio» 
nem #F 49399 defignat Quanquam, ut mihi 
przmonitum,Cicero cum in Plat. Timet ver- 
fione vocem &yaao Huy in Lat. transfunderet 
ſermonem , adhibuerit vocabulo proportio. 


Fabius autem Quintil. &yaxouy per fimili- Qu 


tudinem bene cenſuit exprimi: quapropter 
analogia rel proportionalifas definitur ab 
Euclide 090, 54w49715, a Theone Smyrnxo 
A67@v TeyJoTys * Melitis (etf non admoJum 
reterat) mez ſententia diceretur Ag jov - 
74s (cam quia {imilitudo verbum eſt laxins & 
magisambiguum; & identitas baud optime 
quadrat rehus aQu diverfis, immediate qua 
talibus & ſub diverſorum ratione compara- 
tis ; tum quia rationum habitudines aliz, 
hyperlogia nimirum & hypologia, non ex 
difimilitudine vel diverſitate, ſe ex inz- 
qualitate denominantur majoritas & minori- 
tas; quia denique rationum #qualium de» 
nominatores, a quibus, ut expolitum, ratio- 
nes. habent quod ullatenus inter ſe compa- 
rantur, non iidem aut ftmiles, ſed xquales 
ſunt) definitiones autem iflz noa ſunt gow 
Sags, rei definite certam aliquam eflentia- 
lem paſlionen exhibentes, ſed rantum. 6ycpunr 

SS 7Wd'aAs, 
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Twd\ds, quid analogiz nomen ſtgnificet qua- 
dantenus indicantes ; Euclidi ſalt::m tales 
ſunt, ut ex eo ſatis patet, quod definitioni 
;Guintz (rationem lcilicet eandem habenti- 
um magnitudinum dehnitiont) ſubjicit, Te 
) &1T69 40019, WE 1 2.0300 EYRNOPY Kar 
acie3o, que mera eit vocabuli yay EX= 
plicatio. Mox autem, interjectis ſolum in- 
Xqualem rationem habentivum definitioni- 
bus, Ayaaone 557 a99gwy 0wroris. Quam- 
obrem Euclidis mentem haud optime capit 
Borellus,cum exiitimat eum hanc veluteſfſen- 
fialem, & ſcieutiicam analogix definitio- 
ner »roponere ; cumgue cenſlet ex Euclidis 
mente, rationum f1militudinem ceu notam 
& primam analogiz proprietatem aſligna- 
ri, Nil tale cogitafle videtur is; at cam 
tubinde vox analogiz, vel &y&aoy 4), ra- 
tionis Xqualitate.n concinniusexprimens & 
conciſtus, ' interdum uſurpanda videretur, 
eam ne quid jgnorata diſcentibus facefſeret 
negotii, vel caliginis efunderet, explicatam 
voluit dare. Quare nec Euclidem merito 
taxat (taxat, inquam,<x hypotheſt quod Eu- 
clides iſtam detinitionem tradiderit) quaſ! 
ſuperflue,praveque binas ejuſdem rei defini- 
tionesexlihentem. Nameandem vel xqua- 
lem ra—o— habentium unicam eXxhibuit 
revera dcAnitionem generalem, per cfſenti- 
alem quancdam ip{orum paſſhonem ; quin Qu- 
em prxterca rftionem habentia #qualem 
appellari ey&a932y & rationum identitatem 
el ſinilicudinemiſtam analogizx quoque no» 
mine-deſignari ſubmoneret, quid obfecro ju- 
ſt © caul'» debuit impedire? Imo fatis ha- 


Mut canſze vim declarare vocabuli, plerilque | 


{Or- 


- 
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forſan ignoti. Fraudi- vero fuiſſe videtur 
eruditifhimo viro, quod in Claviana, aliilque 
Latinis pleriſque elementorum editionibus 
analogiz deſcriptio loco ſuo legitur emota z 
& anteriis protrula quartum iſthic locum 
occupat, quz jure meritoque Grecis in codi- 
cibus oftava numeratur. Ttaque rectiſhme 
ſuboluit naſutifimo viro, deſcriptionem 
iftam loco quem obſidet inferftam temere ; 
neque forſan in ſuum ordinem repoſitam ita 
ſugillaflet. Quanquam preterea non dift- 
teor -elementi quinti definitiones attentius 


' inſpeCtanti, nonnihil in its ex{criptorum cul- 


pa videri tranſpoſitam ac immutatum ; qua 
dere non elt opportunum conjecturas pro- 
ferre. Quia eo potius accingimur, ut quod 
In hac materia prxcipuum elt zqualis ratio- 
nis vel analogiz definitionem exploremus 
appoſitam & accuratam. Id quod exeque- 
mur hac metþodo :- Primo, definitionem Eu- 
clideamexplicatam dabimus; neque nan. ei 
legitime definitionis conditiones ad amuſſim 
quadrare.monſtrabimus. Secundo,qur con- 
tra definitionem iſtam adferuntur objectio- 
nzs adnotabimus & diluemus, Tertio, no- 
vas huic definitioni ſubrogantium doctrinas 
& metho:los excutiemus; & quid in lis deft- 
deretur ac deficiat, quouſque cedant Eucli- 
dex definitioni, vel quatenus ea deteriores 
{unt, adnitemur oftendere. Quod primum 
caput attiner, elementaris definitio fic 
Grzxce ſonat; 'Ep Ti 4uTW AvY@ UE) In 14+ 
1.) #1), a7ptTov aps ev Tepoy K, 76 7oy jos 
TE7%g]oy, Tap Th Ty afwTs K; Firs (us 
TINAGTAATL FT Te SeuTE vs, Tere] 192 KuS 
WAAGATAAT OY HY omni WANGTAaTa- 
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LY £42 TEp0p £HetTE MT, opt SAXETH, 1 & 1, 
10% My i 4d \GFEX) ANGIE Kd LAANAG. 
Hoc elit, reddente Clavio; ineadem ratione 
magnitudines 4icuntureſfle, prima ad lecun- 
dam & tertia ad quartam, cum primz & ter- 
tix equemultiplicia -a ſecunde & quarte 
xquemultiplicibys, qualiſcunque fit hxc mul- 
tiplicatio, utrumque ab utroque, vel una de- 
ficiunt, vel una zqualia ſunt, vel una exce - 
dunt, fi ea ſumantur que inter ſe reſpon« 
dent (vel ft ordine ſumantur, hoc eſt, ut mul- 
tiplex antecedentis primi cum ſu1 conſequen- 
tis multiplice, & multiplex ſecundi antece- 
dentis cum ſui conlequentis multiplice con - 
ferantur), Talis eſt proportionum defini- 
tio Euclidea ; wopwoauxdoy ilud, quo ple- 
runque deterrentur ingenia virorum mode- 
ita vel ignava : modeſta, quz fimul ac difh- 
cultatis aliqua ſpecies objeCatur, ſuis difh- 
dunt ipſorum viribus ; ignava vero, qu# 
ferme nolunt attentionis aliquid ediſcendis 
ſcientiis impondere; quaſi nobis in hac re- 
rum obſcuritate conſtitutis ſapere liceret 
& 75S (mnorum utrique monendi ſunt, 
1111 ne plane deſpondeant animo, hi ne tan- 
tillum curz refugiant, quando fudium res 
aliquod, at non improbum, deſideret. Cz- 
terum verbis aliis concipi poterit hxc defini- 
tio, brevius aliquantum, & forſan ad quorun- 
dam captum accommodatius, Proportio- 
2:11 quanta ſunt, bina binis, quum antece- 
dentium zque multipla quzlibet conlequen- 
trum xque multiplis quibuſcunque ſunt, una 
iemper vel xqualia, vel majora, vel minora, 
ordinate, Vel fic; analoga quanta (vel ana- 
?9T Ca, N93 brevitatis CASA ſubinde dicemus 
anas 
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analoga)cum antecedentia quomodocunque 
\ pariter multiplicata , versus conſequentia 
pariter itidem utcunque multiplicata perpe- 
tu> conſeryant iidem genus rationis (hoc 
eſt, imul exceſlum, defectum, aut zqualita- 
tem). Pariter multiplicata dixi versus pa- 
riter multiplicata, ſed obiter adnoto dici po- 
tuiſſe, pariter diviſa versus pariter diviſa ; 
hoc elt, pro xque multiplis accipi potuiſſe 
partes fſimiles aliquotas ; ſcilicet ut talis 
emergeret definitio , conſonans Euclidez. 
Analoga quanta ſunt, cum antecedentium f1- 
miles quelibet aliquotz partes conſequenti- 
um quibulvis aliquotis partibus ſemper una 
majores, vel zquales, vel minores ſunt. 
Vel,ctmantecedentia pariter utcunque divi- 
ſa cum conſequentibus, utcunque pariter di- 
 viſis, idem rationis genus una retinent. Po- 
- tuifſent & hec in eadem definitione copula- 
ri, fic ut ea tam Xque multipla, quam fimiles 
partes ſub disjunCtione contineret, hoc mo- 
do; proporticnalia quanta funt, cum ante- 
cedentia pariter utcunque multiplicata ve! 
diviſa, conſequentibus utcunque pariter 
miltiplicatis aut divifts, &c. Horum utro- 
vis modo potuiſſet , inquam, 5 s0yerw}w 
xqia ratione quod rem iptam ſpectat, pro- 
portionalium definitionem effnxifle. Sed 
quia divifio muitiplicatione nonnihil 1impe- 
dicior videtur, & fimplicior, conceptfique fa- 
 cilior eſt infegrorum quam tractorum calcu- 
las, 6: paucioribus expeditur, zquimultipl:- 
cia potius quain fimiles parte?, conſultd ſele- 
zifle viderur & adhibuiſſe. Cxterdm ut hoc 
mo:19 proportionalitatem deciararet, in cau- 
fa fuit, quod! cum generalem inyeſtigaret 

de> 
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definitionem, tam earum zqualium ratio- 
num quz# ſymmetris terminis conſtant, quam 
ilarum quarum termini forent aſymmetri, 
ipſzxque proinde non effabiles; comque ra- 
tionum ineffabilium antecedentes explicabi- 
Ii modo conſequentes (nos reſpicerent, fic ut 
immediate quomodo continerent ipſos, vel in 
ipfis continerentur, vix concipi pollet ; non 
eapropter a continendi modo (per quem effa- 
bilium rationum xqualitatem facile defini- 


- viſſet, & aCtu quidem in elemento ſeptimo 


definivit) ſed aliunde peti debuit univerſale 
qguoddam ſymptoma rationum pariter omni-= 
um , effabilium & inefabilium, zqualitati 
connexum , eique determinanilz ſuthciens ; 
quale dum expiſcaretur, omnia perluſtrans 
animo tandem advertit, opinor,aliqua quan- 
ta cum aliis vel ex nature ſux ſpeciali qua- 
dam proprietate, velob adſumptam quan- 
dam conditionem ita combinari, connectique 
inter ſe (vel ab alteris altera , quoad ſux 
quantitatis modum ita dependere) nt cum 
univerſaliter ab illorum equalitate vel inz- 
qualitate, conlequenter horum #qualitas vel 
inzqualitas ejuſdem generis ſtmultanea, tum 
etiam illorum fimilia quzevis augmenta vel 
decrementa, prorſus arguerent & (ecum tra- 
herent neceſſario ſimilia horum incrementa 
vel decrementa. E.g. duo quevis xque alta 
triangula nature ſux {peciali proprietate 
quadam in elemento primo demonttrata, 
cum baſtbus ſuis ita connectuntur, ut ipio- 
rum priori modo quoliber aucto vel multi- 
plicato , baſts etiam ſua ſimiliter augeatur 
aut multiplicetur: neque non prout adau- 
zetar aut multiplicatur polterius, ita ſimili- 

_ ter 
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ter accreſcit & multiplex evadit ejus baſis : 
itemque fi prius augmentum vel multiplex 
polleriore majus fit, una baſis ei reſpondens 
alterius augmenti vel multipli baſe major 
erit ; fi minus illud , hc minor ; f illud 
 Xquale, hc etjam qualis. Rurſus, duo 
quz#vis tota, cum ſimilibus ſuis partibus ali- 


quotis, propter adſumptam iftam ſhmilitudis . 


nis conditionem, ita connectuntur, ut illo- 
rum quelibet multiplicationes includant & 
ſecam deferant harum confimiles multi pli- 
cationes reſpective, neque non f1 prioris to- 
tius multiplex excedat paſterioris multi- 
plum, etiam partium prioris multiplex una 


fuperabit partium poſterioris multiplum ; ſt 


deficiat illud, hoc deficiet ; fi adzquetur 3l- 
Jud, hoc etiam neceſlario adzquabitur. 
Hzxc cum adyerteret auctor, etiamque porro 
deprehencleret;, in aliis aliter affeCtis quantis 


ſecus evenire, verbi gratia, ficut poſthac 


oitendemus, in triangulis difterenter altis, 
neutiquam ex unius cum baſe ſua pariter 
muttipljcati exceffu, ſuper alterius multi- 
plaurnfertur baſis ſux exceſſus ſupra baſim 
alterius, cum aſtero pariter multiplicatam : 
neque fi tota cum diflimilibus ipſorum parti- 
bus compatentur, inde quo. prius Xque cum 
ſuis partibus multiplicatum excedat poſlteri- 
oris multiplex aliquod,utlatenusconleguetur 
ideo partium prioris multiplum excedere 
partes poſterioris xque cum fuo toto multi- 
plicatas. Hxc, inquam denuo, cum obſer- 
varet Euclides (ſeu quis alter harum defini- 
tionum conditor) & proprietatem iftam an- 
tedictam omnigenis promiſcue gnantis, ſym- 
metris & al\\mmetris, convenire (nulla f1qut- 
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dem illic ſymmetriz vel aſymmetriz cujuſ- 
vis intervenir conf1Jerativ) hinc ex illa ra- 
tionum taliter avectis quantis accidentiun 
mutuos ad ſe -eſpeCus generatim zltiman- 
dos cenl/uir ac dehni:ndos. Arbitratur Cla- 
vius auctorem cum primo perſpexifict hoc 
ſ;mptoma ſymmetris quibuſcungque propor- 
tionalibus accidere, tum nonnullis etiam 
alymmetris quatuor quantis aliquando con- 
venire, inde jure [uo uſum proportionalita- 
tem ex illo generaliter determinandain cen- 
ſuiſe Mihi porivs videtur. quando nedum 
id eFabili ratione przditis analogis (juxta 
definitionzm aliquam priorem ita denomina- 
tis) ſed univerhim omnibus ita, ficut innui, 
per naturz ſue proprietatem ipecialem, aut 
per adſumptam conditionern in fe connexis 
bis duobus quantis id comperitler accidere, 
per ipſum habitudines rationum eJus mo.! 
quantis competentium ab aliis exiſtimaſſe di- 
{tinguendas ; quas merito quidem ealdem 
vel zquales dixit, quoniam ft quando con- 
:i!ngerct ejuſmodi rationes id-m conlequens 
iabere, vel ad idem utcunque con!equens re- 


vocari poſſe, ſemper iplarum antecedentes: 


adz#quarentur. Sed ita forſan auctor hu- 
jaſce definitionis ratiocinari potuit, & fe- 
cum animo verſare : e confula proportiona- 
lifatis idea, quatenus illa rationum ſummam 
prez le fert militudinem, perſpicitur ante- 
c2dentes cadem genere rationis ſimul ad 
conſequentes referri. Quod f1 multiplicen- 
rar antecedentes per eundem quemlibet nu- 


irerum, fatis adparet hanc ſimilitudinem, 


7aoad rationis genns neutiquam immutari, 
Jam bh! fermin} fimiliter adcreſcant, SM 
| RX 
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& prxterea' per enndem quemvis numerum 
conſequentes etiam multiplicentur, adhuc 
perdurabit eadem fivilitudo, retinebitur 
idem utrinque rationis genus; quamvis pro- 
ut numeri multiplicantes adſumuntur majo- 
res aut minores,ipſe ſingulares rationum fic 
immutatarum quantitates innumeris modis 
variantur, augentur, & minuuntur , fic ut 
ſubinde termini antecedentes conſequenti- 
bus xquentur, ſubinde deficiant ab illis, vel 
illos exſuperent magis minfiſve, Fujuſmo- 
di fortafle diſcurſu nonnihil Metaphyfico, ne+ 
que tamen admodum obſcuro, vir ſagacifli> - 
mus ad hujuſce rei fundum penetravit, & in- 
de definitionem nobis hanc extraxit. Ve- 
rum quocunque modo, quacunque ansa arre- 
pta, devenerit auctor ad hujus ſymptomatis 
notitiam, ejus ſaltem ut ſubtiliſ:ma fuit in- 
ventio, fic uſus eſt preclarus, & perquant 
opportunus propoſite materi”; fiqnidem 
ex eo immediatiſime, direCtiflime, brevifli- 
me, clariſſimeque precipuas pleraſque gene- 
rales proportionalium paſtiones decuxit, ut: 
& ſrecialium quantorum p:oportionalitates 
indicavit: id quod deinceps oftenſuri ſumus, 
Sed premitiam ceiiniticnem primum expli- 
cemus : Imprimis. & preſertim notabilis eſt- 
appoſita conditio generalis, Ka? 6morsy 
mAAarTAeaal wor * (ecundum quamcunque 
multiplicationem, nec <nim ſuthcit ut ali- 
quando contingat homologorum termino- 
rum eque multipliq fic atfici (nimirum ut 
una excedant, ceficiant, aut xquentur) ſed 
argumentis maniſeſtis evinci debet hoc ſem- 
per eventurum. Debet,inquam, evinci non 
EX inquctione quapiam perpetua (induCtio 

res 
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res eſt infiniti negotii, quamque Mathefis 
omnino reſpuit) alt univerfali demonſtrati- 
one derivata, ex ſpecialium quantorum pro- 
prietate aliqua effentiali, vel fundata in ma= 
gis univerſalium quantorum peculiari qua- 
dam conditione ſuppoſita vel comperti. 
Accidere poteſt in aliquo calu {1multaneus 
ille defeCtus, exceſius, aut zqualitas, etiam 
quantis minime proportionalibus, aſt ſolis 
proportionalibus univertaliter convenit, & 
ex ipſorum conſtitutione neceſlario fluit ; 
adeoque poteſt & debet de 11s univerſaliter 
demon{trari, quo conlter proportionalitas 
ipforum, & hanc eis definitionem congrue- 
re. Veraumnon aliter melius ilJuſtretur hxc 
ciefinitio, quam exempla preponendo, qui- 
bus evidentiflime diluceſcat hanc conditio- 
nem multis revera quantis competere, quod- 


que poterit hxc definitio facili negotio rebus | 


applicari ; quod ad intelleftum minime dith- 
cilis, ad uſum ſatis prompta ſit. Ordie- 
mur ab exemplis ſpecialioribus, | 


R. & z 
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Sint duo triangula ZAB, YMN zque alta 
(vel inter eaſdem parallelas conſtituta) ſuper 
baſes AB, MN. Hahentur itaque Dis duo 
quanta; duo nempe trizona ZAB, YMN & 


duz baſes AB,MN ; quibus aſfſero dehnitio. 
nis noltre conditionem accidere., Nam at- 
cunque pro lubitu a4uc multiplicentur ante- 


COFenteEs5 
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cedentres termini, triangulum ZAB ejuſque 
baſis AB, juxta numerum puta ternarium, 
adſumendo reCftas BC,CD zquales ipft AB, 
ducencoque rectas ZC, ZD (liquet enim ob 
Xqualitatem bafium AB,BC,CD etiam tri- 


angula ZAB,ZBC, ZCD xquar!). 


Item- ad 


arbitrium xquemultiplicentur conſcquentes, 
triangulum YMN, ejuſque baſis MN, puta 
per binarium accipiendo rectam NC =— MN, 
& connectendo rectam YO. Jam ex des» 
monltratis in elemento primo planiſſime li- 
quet, quod ft antecedentis trianguli triplex 
ZAD ſuperet conſequentis trianguli duplex 
YMO, <tiam antecedentis batis tripla AD 
ſuperabit conſequentis baſts duplam MO; fi 
defeCtus ſit iſthic, etiam hic defectus erit; ft 
iſthic xqualitas, etiam & hic zqualitas repe- 
rietur. Ergo quatuor hec quanta conditio- 
nem obtinent in hac definitione requiſitam 
nec idex inductione quapliam, alt ex univer- 


Cali diſcurſu ad{truitur. 


Rurſus, fit circulus cujus centrum Z, & ad 
centrum anguli duo AZB. MZN, inſiltentes 
arcubus AB,MN : olftendendum eſt definiti- 
enis hujuſce conditionem etiam iſtis conve- 
nire angulis & arcubus. Sumatur arcts AB 


quomodocunque multiplus, puta ' triplus, 


oo: 


- 
F 
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AD; & connectatur ZD. Liquet ex ele- 
mento tertio, angulum AZDetiam triplum 
eſſe anguli AZB. Tum arciis MN quilibet 
accipiatur multiplus, pone duplus MO, & 
conneatur ZO. Itidem liquet angulum 
MZO anguli MZN duplum effſe. Quod ft 
angulus AZD ſuperet angulum MZO,etiam 
(< demonſtratis in elemento tertio) arcus 
AD arcum MO excedet ; ft is illum: adx- 
quet, etiam hic adxquabit hunc ; ſin defeCtns 
iſthic fuerit, etiam nna defeCtus hic erit. 


Ergo quaruor hifce, quantis dicta conditio 


per demonſtrationefn quandam univerſalem 
oftenditur conyenire. Porro, (nam exem- 
pla libenter huic penitivs enucleandz rei 
multigena congeram) _ | 

zz 4 LF > 


| | 
a 


KT 4 "29 
Sint duo ſpatia ZA,XM, ab uniformiter 
lato mobili cum xquali velocitate percurſa 
diverhs temporivus, repreſentatis a lineis 
Ze, £u. Canveniet dico ſpatiis iſtis ac tem- 
poribus memorata conditio ; Aflumantur 
enim quotcunque ſpatia AB, BC iph ZA 
xqualia, & toticem tempora ef, fy ipli Ce 
Zqualia. Quin & XN xzque multiples fit 
ſpatii XM, ac.tempus £y temporis Ez. Li- 
quet Cy efle tempus lations per ZC, & &p 
efſe tempus lationis pzr XN (ex definitione 
{*1licet motas uniformis, juxta quem tempo- 
c3bus quibuſcunque zqualibus peracta ſpatia 
xquantur 3 & vicifim 2quantur tempora, 
5u1i0us £qualia conticiuntar ſpatia), Item, 
I& zqnzlem ex bypothe!t velacitatem » f1 
| ipa- 
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ſpatium ZC majus fit, minus, vel zquile 
{patio XN, erit codem ordine reſpective 
tempus Cy, majus; minus, vel zquale erit re- 


ſpectu temporis £9. Unde liquet hc qua- * 
tuor quanta habere [e juxta conditionem in | 


definitione noſtra preititutani, Iterum,; fi 
adſamatur, id quo rationi ſimul ac experi- 
entix conſentaneum eſt, momenta ſeu vires 
motivas ponderum, pro diſtantiarum a cen- 
tro libr# modo fic adaugeri vel imminui, ut 
zqualia diſtantiarum incrementa vel decre- 
menta ponderibus iiſdem, xqualia momenta 
ſuperaddant aut detrahagt, hinc oftendetur 


juxta definitionis hujuſce ſententiam mo- ' 


menta ponderum Equalium diltantiis ſuis 
elle proportionalia. 


- . " 
IFRS "ww Re ds 
X _ — 
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- 6 's & ſe 

Ut fi punAum-Z fit centrum librxz cui ad 
intervalla ZA, ZM appendantur zqualia 
pondera, retzque (4,0 repreſentent ip- 
ſorum momenta, juxta dictas diſtantias ; ac> 
ceptis ipſorum ZA, Ca quibuſvis #quemulti- 
plis ZC, Cy; liquet e ſuppoſitione modo 
przſtrata Cy, efle momentum ponderis ap- 
penſ1 ad diſtaritiam ©. Et ſimiliter acceptis 
ZN, (y zquemultiplicibus F 2M, Cu; ligquet 
Cy xquari momento ponderis ejuſdem ad N 
ſuſpenff. Quod fi ZCexcedat, vel adxquet, 
vel deficiat reſpeCtu qu ZN; etiam una cot- 
x=tpondenter momentam 7 excellet, vel 
p 2 Zgua- 


F 
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zquabit, vel deficiat reſpec 9. {. Ergo 
quanta ZA,ZM propoertionalia ſunt iplis 
74, Cu, juxta definitionem Euclideam. Con- 
:mili pacto ſpecialibus quibuſcunque mate- 
riis adaptari poterit hac definitio, fic ut 
poſltquam e propoſtorum quantorum Pro- 
prictate guapiam elicita fuerit hac cond- 
tio, per eam ipſorum proportionalitas de- 
monſtretur., Sed &exempla plura ſuggeri 
poſſent univeralium , hoc elt , ad nuliam 
quantitatis ſpeciem reſtrictorum quanto- 
rum, quibus ob a:inexam conditionem ali- 
quam accommodetur hec dehinitio. Veluti 
ſi bina quzvis zquzalia quanta ſumantur A,Þ, 
aliaque quxvis hhimet exqualia C, D: dee 
monitrabitur A,B ipfis C,D efle proportic- 
nalia, Namex iſta utrinque ſuppoſita aqua- 
Iitatis conditione facile deducetur 11s hoc 
{,,mnptoina convenire. Hujuſmadi totum fe- 
-e cuintum elementum exemplis conltat ; 
2Cc aliud iſth c agitur, quamut hxc proprie- 
48 oitendarur GOngruere quantis omnibus 
certa Conditione praditis, & inte PrLopor- 
tignalicatis noinen 11s deberi, Quapropter 
ejuimodi plurihbns adducendis exemplis non 
mmoran)r. Unicum dJuntaxat adjiciam, a 
quo ferme conitet univerſaliter ex hac defi- 
nitione pleraique ab aliis ſui ogatas-dehni- 
tiGnes (hoc ef, proprietates, a quibus alii 


- quantorum definiunt analogiam) deduci. de- 


mon{trarique poſte, Sint quxeunque* Þis 

dino quanta A,B & C,D juxta definitionem 

hanc noltram proportionalia, ſcilicet ut fit 

ratio A aid B, xqualis rationi C ad D. Di- 

co, conſequi quantum A. diviſum per B ad- . 

ecnariquanto C diviſo per D (hoc eſt, iis 
| com- 
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competere paſlonem iſtam ex qua Euclides 
in Elem. VII. commenlſurabijium quantorum 
analogias definirit, perque quam non nemo 
cenſert etiam alymmetrorum proportionali- 
tatem utcunque poſſe non incommode defi- 
niri, Quandoquidem nimirum etft v. g. po- 
ſitis A,B aſymmetris, non poflit A per B ſic 
dividi, ut quotiens emergat rationalis vel 
effabilis, attamen aliquis revera talis quoti- 
- ens confuſo modo poſt intelligi ſubeſle ; qui 
differat ab aſſignabili rationali quotiente 
(tam quoad exceJum quam quoad defeftum) 
minori quam affignata quavis quantulacun- 
que quantitate, Nec ideo 1epugnamus, 
quinſupponatur etiam alymmetrorum quan- 
torum diviſfio qualiſcunq; ; quotienſq; diſtin- 
Cte non effabilis concipiatur dari : quinimo 
I:bentcr hec ſuſcipimus, ut eo mag1s univer- 
falitas conllet ſublequentis ratiocinii. Biſce 
fubnotatis, premilſam hypothetin repetens 
dico, fi juxta definitionem noſtram fit AB: : 
=: © ; 
C.D, crit —=—. $1 n=ges, elto excei- 
* © 


ſus penes alterutram partcm, puta fit 


SR 
[ 
. 


Bo i 

PE Multiplicetur X per aliquem 
numerum M, donec MX excedat B(quocl fie- 
ri poteſt ex axiomate clariflumo, quod afſu- 
munt cnn Archimede Geometre : quodlibet 
quantum toties accipi potelt, ut ejus multi- 
plex aliquoties acceptum excedere pofht 
quodvis alſh1znatum ejuſdem generis quan- 
tum) igitur liquet B multiplicari poſſe per 
aliquem numerum N, ut NB non luperetur 
ab MA, ſed ſiperetur ab MA-FMX (quoni- 
| "$- © | an 


'C 


2, 
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am MX majus eſt uno B), Quoniam vero 
A-TX 


.* 


EC 
—— ex hypotheſt tua} utram 
- ex hypotheſt tua} utramque 


B ? ; 
partem Xquationis multiplicando per eun- 
 MA+FMX MC 
dem numerum M, erit ares Mig 


item rurſus dividendo partes hujus xqua- 


tionis per eundem numerum N, erit 


MAJMX MC Dh 
—=—-. Itaque quoniam oſten- 
NB ND E 
ſum eſt MAJ-MXC"NB, erit MCC"ND 
(quumenim duz frattiones xquantur, fi nu- 
merator unius excedat iphus denominato- 
rem, etiam alterius numerator ſaum deno- 
minatorem exſuperabit, alias inxquales fo- 
rent contra hypotheſin, una major, altera 
minor unitate) quum igitur oſtenſum ſit eſſe 
MC(C"ND, ſed non efſe MAC”NDB, liquet 
non efle juxta noſtram definitionem A.B: : 
C.D ; quod primz# repugnat hypotheſi. 
Perperami igitur negavit adverſarius quan- 
tum A diviſum per B #quari quanto C diviſo 
per D. Quod erat demonſtrandum. Jam 
vero tandem-e tot hiſce prolatis exemplis 
evidenter patet, Primd, quod hxc definitio 
nititnr hypotheſi clare poſhbili. que ſcilicet 
innumeris exemplis commonſtretur, haud 
abique fundamento confngi, ſed actu rebus 
eſſe ; ſeu quod hujus definitionis conditio 
multis quantis revera congruit Secundd, 
quod proprietas hec ita generaliter exten- 
ditur, ut ei nihil obſtent quantorum aſym- 
metria nec £7zpo#yera* cum nec iſtz, nec lis 
oppolitz iymmetria & ow@Ayra, omnino in. 


ejus 


% 
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ejus applicatione confiderentur. Tertid, 


quod hzc proprietas neceſſarid fluit ex na- 
tura, vel intime conjungitur cum ſpecifica 


conditione quantorum quibus attribuitur, 


adzoque minime removetur ab ipſocum qua 
proportionalium eſfentia. Semper enim 
oftenditur competere quantis propoſitis per 
ipſorum, ue taliter conditionatora,definitio- 
nes, aut per proprictates aliquas precipuas 
& eſſentiales. Quarto, qu>d hec definitio 
ſterilis non elt, nec inutilis, at concluffonum 
circa materias tam generalcs quam ſpeciales 
foecuniia mater. Ex ea 1quidem totum 
Elem. V. & quicqui\| -uſpiam in elementis 
Geometricis circa proportionalitates often» 
ſumelt,derivatur ac dependet. Addoquin» 


to, quod neque wo 5ruTr eſt, cum moleſtia . 


vel tzdio pariens, at conclufiones quamplu- 
rimas admodum facili nixu prodit in lucem, 
Nam immediate, direQoque diſcurſu,nullis 
ambagibus, quantorum ab illa proportiona- 
litates primz ac przcipuz, eliciuntur & de- 
monſtrantur. Sexto, quod ex hac definiti- 
one ſatis facile deducantur cum affectiones 
iſtz, 2quibus alii definitiones ſuas extruunt, 
tum reliquz proportionalium paſſiones, quas 
_ Eſuisiidefinitionibus<liciunt z adeoque rur- 
ſus quod hzc proprietas cum proportionali- 
tatis natura perquam intime copulatur. Ad- 
jicio, propter induttioniScalumniam, nuſ- 
quam hic ullam inductionem Toemparere, ſed 
univerſalibus omnino proportidnibus con- 
ſtare, qui adhibetur, diſcurſum, & ex uni. 
verſalibus principiis dimanare: Þ Vi- 
Ceo qui tot ad exempla tam luculenta medi- 


occiter attenderit, cur Euclidezx definitionis 
s 1 3 hy = 
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hypotheſt ne dum incomprehenfſtbilitatem 
quandam, at. vel obſcuritatem uilam aut dirh- 
caltatem exprobret m:rito, Nift quod om- 
nes omnium rerum notitir quatenis attent!- 
onem expoſcunt, eatenus ditticiles videantur 
human# mentis faltidioſz focordix. Com- 
Fane nobis hoc vitlamne dicam, an ſympto- 
ma quod immunes omnts curz &egere, nut. 
Ioque praſertim cum negotiv ſapere cupia- 
mis. Quid vero tandem hilce pertpectis & 
rite perpenſ1s impedir, quin utcunque recla- 
mantibus Neotericis Do&oribus audacter 
pronunciemus Euclidez hnic definitioni deft 
nitionis cum primis 0|ptinie notam ac titu- 
lum convene? Quando nempe definitio- 


nis optime potiihmis, quas ego quidem ex- | 
_ pertentia duce comperio, vel aſtipulante 
poſſum agnoſcere ratione, legibus apprime 


conlonet. Cuin cilicet hy potheſi nitatur 
clariiime poltibili z cum ſubjectum ſuum di- 
ſtinguat abaliis omnibus; cum <Jus ut talis 
paſlionem exhibeat neceſlariam, efſentia- 


lem, reciprocam; cum ex ea aliz paſhones 


elici poſſint : ade: que. ft utilis concluſioni - 
Dus aiiruenlis, % procreand? ſcientir ; cum 
denique tacile, clare, directe rehbus applicari 
poilit, & ad uun tians{erri; preter quas 


vix alias mii bonz definitions leges, condi- | 


tones, virtutes hactenus licuit obſervare; 
4ux cum noſtrx conveniant, optimam aflere- 
re non :Juhito. Quod Juculetitins a ppgrcbit 
ex telorum depulfion? ,quibuicum infense pt- 
cunt adverlari, qux Certe tam cenlo nmby 
volitant, adeo valida vicontorquentur, 1s ut 
excipiendis haud ſufnciat praeſens LeCtio, 
Prozma tentabimus. | 

* > © A 
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LECT VI 2 


N proxime diflertatis Enclicteam propor: 
tionalium definitionem utcunque conat1! 
!{umns exnonere, neque non argumentis qui- 
buſdam »d]e/\u2varuors aflerere. © Quia ve- 
ro plerique recentiores eam vehementer Im- 
pugnant, ant plane rejiciunt {perpuc! qui- 
| dem {fmpliciter ut falſam propoſitionem, 
| -. Plures ut pravam definitionem) ſupereſt ut 
——quas ei dicas impegerint excutiam. Impri- 
d mis omnium peſflime - Ramuz eam accepit, 5c 1. 
acerbiflimaque perſtrinxit ſententia + fic ta- 
| men ut planitime monſtret fs tewerc, nec - 
intellect; penitus cansa pronunciafſe, Pri- 
mo, valde labricam dicit & falſam : que pro- 
feto mera calumnia eſt, nec aliun:'e quam 
a? errore ſpiflflimo,nata ; quia nempe qui! 
fir pzr quamcunque multinlicationem ſimu! 
2xcecere, deficere, xquari mints recite per- 
| cepit, Diſertiſlime requirit Eucli es a« 
proportionalitatis indicium, ut excels!ts, de- 
fectts, xqualitatis de homologorum termi. 
norum que multiplis omnimora ſimulta - | 
neitas & perpetua comprobetur : hic quiz ' 2 
quanta non-proportionalia , ſubinde quaf- 
dam ejuſmodi fimultaneitates. obtinere con: 
tingit, Euclideam enunciationem Juhrici fal 
 fique poltulat : quid iniquius aut infirmius ? 
Si quis, ut © vulgari mat;ria fimile quid de- 
promam, virum prohum definiret avt de- 
{riberet, iſtiuſmodi virum, qui ad rectz ra- 
y 3 4 toni: 


\ 


Z 
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tionis normam ſuos omnes atus componit + 
& conformat, an deſcriptionem hanc labefg- 

&at, quod ſubinde vir improbus aliquas aCti- 
ones edit ratipni conſentaneas, juſte non- 
nunquam operatur aut ſobrie? Imo vero 
quod ille, juxta ſenſum loquendo moralem, 
confſtanter ac perpetuo, ſed incerto hic & 
confingenter ex virtutis agit prxſcripto, 
probum ab improbp ſatis dirimit ac ſecer- 
nit. Pariter & hic; perpetua ſimultanei- 
tas proportionalia diſtinguit ab impropor- 
tionalibus, quz non eam neceſſario vel per- 
petuo ſprtivgtur ; neque quod hiſce nonnun- 
quam obtingit, quicquam officit defnitioni 
noftrz. Quid quod, przxterquam quod Ar- 


_ chimedes & alii ſagaciſlimi veteres Geome- 


tre, demonſtratipnes haud quaquam ſuas 
falſo fundamento ſaperextruxiſſent, pleri- 
que dehnitionis hujus, ut talis, impugnato- 
regs moderni, hoc eam przxſertim nomine re- 
probant, quod demonſtrabilis, hoc eſt, ne- 
ceſſarid vera, fit; adeoque ſuis e principiis 
Tacquetus, Borellus, Hobbius (& quoad nu- 
meros e Principiis Euclideis ipſe Clavius) il- 
lam demanſtrarunt, tami longe abeſt ut hxc 
enunciatio falſa fit, aut juſta Rami accuſatio. 
Fed inſtat Ramus hiſce verbis ipſiilimis z Ne- 
que eyim praportio ex illa triplici differentia ſatss 
eccyrate concluditur, cum fallaciſtus in iſts ar- 
gumento fit elenchus (ubinam vero Rame ? me 
beabis ft oſtenderis !) ſubtenſa, inquis, aqua- 
iu ſubtendu peripheriqgm aqualem, major majc- 
rem, minor minorerm. Ergo (ſecunildm nempe 
gehnitionem Euclideam) ſubtenſ e ſunt { ropore 
ales, Id quod(recte ais) ful um conjicit Pto- 
iem..#, Af vcro, praclare cenſor, } #c ar- 
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eumentatio, juxta diverbium, *Oce 1s, 27 
pays as), nullatenus attingit aut ſpeRat 
quod prz manibus eſt negotium, aſt ab eo 
langids quam a tellure coelum removetur, 
Ubi definitionis Euclidez ulla hic applica» 
fio ? ubi xquemultiplicium aliqua mentio ? 
ubi quid his affine vel ſimile, quo deducatur 
peripheriarum cum ſuis ſubtenſis proportia. 
nalitas? Enimvero neque colligitur, neque 
colligi poterit, tale quicquam e definitione 
xoitra, non perperam intelleCcta. Contrari- 
u:n certe conſequitur, & reCte colligitur ab 
1p:0 Ptolemzo, e propoſitionibus elementa- 
ribus derivatis ex hac, eique cognatis ſubſe- 


quentibus defnitiqnibus Euclidzis. Ne gra- | 


t15 hoc dicere videamur, unam adſcribemus 


facillimam inſtantiam, 


Sint arcus dvo ZA,ZM, illequadrans, hic 
ſ-xtans totius circumferentiz. Dico arcus 


ZA,ZM noneſle proportionales ſuis ſubtenfis - 


ZA,ZM, juxta noltram definitionem. Mul- 
tiplicentur enim antecedentes ZA per nu- 
1erum 
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merum quaternarium, & conſequentes Zvi 
per numerum ſ=narium ; liquet quadruplam 
arcits quadrantis ZA xquari ſextuplo arcis 
ſextantalis ZM (cum utrumgue multiples 
integram adequet circul peripheriam). 
Verum quadrupicx chorde ZA minuseſt fx- 
tuplo chordz ZM, perimeter ſcilicet inſcri- 
pti circulo quadrati perimetro hexagoni ei- 
dem inſcripti : Ergo licuit peripherias ZA, 
ZM non effe juxta definitionem Euclidean! 
proportionales chord!s ſus, Quod erat 


oftendendum ; unaque inftantix Kamwangz 


demonſtratur infirmitas ac (rerho veniam) 
impertinentia« Interim ctemirari ſubit hu- 
;uſmodi licentioſam criſin, quam in veteres 
exercere folet Geometras homo, ne quid 
zravius dicam, argutulus & dicaculus, Sed 
porre diſputat, V: elenchus iſe 191 ſubeſſet (ut 
quidem interrpono minime ſubelt) xthil tamen 
Aefinttione-ifts defrutentr Cquamobrem ita ? 
iciſcitor ego) zeque enim bic, inquit, docebitur 
quid fint proportiondles, fed alterhatio proportio- 
nalium proponetur. Denique docebir ift.1 defie 
nitio ſempiices rerimuos eff? proportionales, quo- 
rum malttpliccs alterai fuerint propertionales. 
Itaque hyſfterologiz duplex eft, &c. At quibus 
oculis viditautegitullam hic ptroportiona= 
Jum alternationzm proponi'? ubi vel hilum 
comparet proportionalitetis'taultiplicium ? 
excefſum, defettum, xqualiratem xque mul- 
tiplicium hgnigcari video; lei alternatio- 
'11s,-aut proportionalitatis nullam volam, 
1mllom cerno veftiginm. Num hoceſt difle- 
rere, vel Sabinorum more quidhiiet ſomni- 
are2 Qui, talihus adduttum cauſts, tali- 
M73 inftrudum ;3raumentis falfitatis, falla- 
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ciz, ſophiſtices, abſurditatis notas inurere 
venerandis iſtis capitibns; improperiis pro- 
ſcindere tam inurbanis 1!tos ſclentiarum con- 
ditores & corvphzos, abſque quibus fuiſlet, 
nil forſan haheret magnus hic rricarum arti- 
fex, preter Aſopicas fabulas, quarum ana- 
ly{: mirificam illam ſuam addicerer dialeCti- 
cam? Td quod innocentivs plernmque fe- 
ciflet & tutius, quam in tales viros atrociter 
invocaflet. Sane vix iniignationi mex tem- 
pero, <uin illum accipiam pro ſuo merito, 
regeramque validius in ejus caput, quz con» 
tra veteres jactat convicia, Reliqua pro- 
ferre txdet que obÞjicit, paris acuminis & 
p=ritiz, quxque nil aliud prxter hoc pros 
bant liquidifhime, quod omnino diſparis fit 
nezotii Logicas metho:!os texere, deque ſci- 
entiarum arcanis Judicare, Quod autem 
peremptorie, triſtiſiimaque cum ſeveritate 
concludit, Quare talu definitio tollatur e Ma- 
tbematis. Replico, niſi machinis impulſa 
validioribus xternam perſiftet inconcufla, 
nec unquame Mathematis d1movebitur. Tllo 
dimiſſo, Tacquetum aggrediamur, naſi ſaga- 
cioris hominem ; qui ficut modeſtins, ita 


prout uſu venit fortins, & majori cum verift- 


militudinis ſpecie, nos laceilit. Difſeren- 
tem audiamus ; Imprimis, certumn </# ea defini- 
tioue non ndturam equatinum rationum, ſed affe- 
fionem folummodo aliquam cexplicari, . Repo- 
no primo, quod nulla definitio rei cujuſvis 


naturam aliter explicat, quam aliquam ejns 


attectionem neceflariam & reciprocam, id 
eft, huic noſtrx parem, afſignando. Siquam 
exhibere poterit, haud illibenter causa ce- 
dam ; at ff nullam, ut ego confido nullam 
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dari, definitiones ergo cunftas uno involyit 
crimine, uno telo configit. Qui circulum e 
radiorum paritate, triangulum e tiium re-. 
QAarum. concurſu ſpatium includente, qua- 
dratum e latzram xqualitate, & angulorum 
reCtitu-line dennit, quid aliu.| quam figura- 
rum ifttarum naturam ex a7ectionibus qui- 
buſdam ſuis explicet? D.co ſecundso, nu}- 
lam dari vel concipi poſſe naturam, qualem 
ille confingit ac ſupponit ab aiteCtionibus 
ejuſmodi neceſſariis diſtinctam, ijſve prio- 
rem. Hahere talem aliquam afteCtionem 
Ipſa rei natara elt, ei efſentiale eit, eama con- 
ſituit. Saltem, quod perinde eſt, habere 
quandam aJeQionum congeriem ita con- 
nexarum, ut una quzvis alias implicet, & 
ſecum neceſlarid trahat, ipſilimam rei cu- 
juque naturam conitituit, Unde qui dicit, 
res habens talem affe&ionem, ejus naturam 


_ explicat : ut e.g. circulus e!t hgura pares 


habens radios, vel figura naturz talis, ut pa- 
res habeat radios : ubi habere pares radios 
eſt ipſa circuli natura ; velſaltem pares ha+ 
bere radios, & alias hanc concomitantes 
affeCtion2s, ejus naturam integre compledti - 
tur ac d-clarat. Sicut etiam habere rectos 
ad circumferentiam angulos diametro ſub- 
tenſos, vel aliam quamvis reciprocam affe- 
cionem que naturam exprimit circuli. 
Alias rerum naturas qui cogitant aut qua- 
runt, nil aliud quam chimeras inſectando fu- 
gaces ac evanidas imponunt ac illudunt fibi ; 
nullas ſane tales unquam deprehendent aut 
aſſequentur. TIgitur Euclides cum propor- . 
tionalium affeQionem neceſiariam exhibue- 


rit, ejus naturam, quantum her1i ſolet & -y 
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teit, abunde declaravit & explicuit. Ade6- 
que fatum ſatis videtur huic objeQtioni. 
Porro, biſulco nos argumento perſequiture 
Tacquetus; Deinde (infit) illa multiplicium 
proprietas adducitur vel tanquam ſygnum infali 
bile ratzonum aqualium, ut quandocungue ea de- 
monſtrata fuerit, de quibuſus rationibus inferrs 
cert6 liceat aquales eas eſſe, vel is ſenſuaillius ef, 
ut per magnitudines eandem rationem babenes ni- 
hil aliud intelligi velit, quam earum multiplices 
modo jam ditto excedere vet excedi. Reſpon- 
deo, utrumque verumeſle, ut fignum infalli- 
- bile producitur , & exhibetur ut character 
proportionalium efſentialis ac diſtinCtivus. 
Quz certe duo reipsA nihil differunt, omni= 
que probz definitioni conveniunt. Nullum 
- enim infallibile rei cujuſvis fignum datur 
przter ejus efſentialia attributa. Poteſt 
unaquzque res omnibus extra ſuam eſſenti- 
am poſitis denudari, neque potelt ideo quid- 
visnon efſentialecertam rei preſentiam in- 
dicare, Sed utrumque figillatim impugnac 
adverſarius hiſce yerbis; Si primum demon- 
frare debuerat eam affettionem omnibus © ſole 
rationibus aqualibus inefſe, ut ex ea rationum 
equalitas cert) poſſt inferri. 1d vers minime 
vulgare elt theorema, quod neque Euclides neque 
pof# Euclidem ullus demonſtravit, Reſpondeo, 
legem hic Euclidi reliquiſque definitionum 
auctoribus injuſtam & impoſbbilem figi, ſci- 
licet ut demonltrent definitionis predicatum 
ſubjecto convenire : non tenentur , neque 
poſſunt id demonſtrare, fed gratis aſſumunt, 
hoc eſt, attributo proprium ſubjeRi nomen 
Imponunt ex arbitratu ſuo, Num incumbit 
 Mihi demonſtrcare circuli nomen ſolis pares 
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adios habentibus figuris competere? NM” 
nime vero, led 115 omnibus & folis jure muo 
circuli nomen adfigno. Foc plane mo- 
do pro Jubitu fuo cquamvis nan temerc nec 
imprudenter, at certis quas non femel m{t- 
nuavi de cauſis juſtis illis & 1doneis) ngquali- 
um rationum nomen attriburt 9 ry erw[iis 
omnibus & folis difta Props iEtate preditis 
rafionibus ; Proportionaiium +. 0g ot 

tum appropriat quantis conditionem iftai 
o2>tinentihbus : unde propter hoc ipſum vary - 
nm -qualium, x quantorum proportio- 
13lure nomen merits cenſendum eſt 11s om- 
Nidus & foils congruere. Ut enim iclentia- 
PUR Mag utris us fit lImponere nomina, qd1- 
{CiPH CENCantcur ea recipere, jultifiuna fum- 
incgue neceſjaria lege ſancitum eſt. Uni- 
CALI elt, _ definitionis autor oftendere 
Conctur (vxemphis frificet ad ſenfum claris, 
2 ul pa ovidenrem -iicurium) Attributum 
ONTO: iS INLPOD THSS ravine ty auUT Mere Ma - 
eVvera poi res 


ZW COMpIcyu + [ec] 
EX!1tcis Dropriet; refer c Onditione [upp0 Oi1- 


Ci P7 X53, Lit.gquit Arcahum de 2N1C E Ia- 
FOrum Paticate ure lbenter & con- 
tilto faciiiiumis & far a ariiums excmplis) 
Rind 3 Ur, tam non 


{1d Gem NU at = Tenet 
repeanare tales fguras exiliere, quibus ie 
coneniat Propiictas. Fd-q 10d ox ipſarum 
Zencraticne, per recty nee crcaumducium 
2k al'o x60O, patett Glterterc clarulime. 
KA AM pur facile peripicucgue probari pol- 
Lc, idgue palin preiteicr ab Euclide, ubt- 
©:27qUE | Jefinitionern hanc applicet materiz 
Cuiris determinate, Qariquant; : quibus con- 
LT ITC RT LEE 0t FTY y Dt5t nei, n1i)11! 
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amplirs eſt exigendum, e:que licet optimo 
jure, quantis iis omnibas & {olts proportio= 
nalium nomen affigere. Quod {uhdit au- 
tem hanc proprictatem proportionalibus ac- 
Cidere, eſſe theorema minime vulgare : re- 
ſmgnleo, repetens & jam olimexpoſitis, quod 
{ecndum rem ipſam omnis definitio eſt theo- 
rema ; propoſitio ſcilicet dzmonſtrabilis ex 
aliis ſubje&i cefnitioniÞys, aut ex alits rec1- 
procis affeftionibus prius attributis ſubje- 
fo. Neque non vicifiim, quod omne theo- 
rcma poſhit in definitionem compingi, modvu 
poterit  exemplo perfpicuo conſtare, quod 
poſtbilem includit hypothefin. Quare quod 
ex aliis proportionalium definitionibus 11- 
ferri poſtit l,xc proprietas, & ex ea theorema 
conititui, nihil ejus ad hoc c2pacitati dero- 
gat aut im pedit, quou mints iegitimam Ingre- 
diatur definitionem : ficns neque permuata- 


tim, quia poſtit,ut ſupra o:mmum, ex hacde” . 
{initione deduci proprietas, e qua Tacque- 
tus ipſe maltt proportionalitatem definite, 


ad: 0que quod ejus definitio tiieorematis 311 - 
dutura fit formam,ullatunus 1 cfficie,ne ejus 
definitio proba center! veheat atque l-giti- 
ma, quanv1s alia forſon ofiicigit, Guod 
vero non vulgare theorema {06 jnnens n - 
nirum edefin!toninus ac prime piis a leipe 
— Przftratis Gihoulter olici proprietatem 
- Jane. tl FEM cf, Fei enim ad defi- 
nitionis perfection 1 requirifiir, vt. que in 
ipſa adkibetur prop: ictas ex aliis utcungue 
poſitis principiis tacile confequatur, Fc 
Prorlus eodem paffo quam iple prolaturu: 
£it deftinitio theorematis hand. rulgaris titu- 
ung merebitiir, q2iz yon omnibus adeo pro« 
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clve fuerit eam e definitionibus aliis, nomi- 
ndtimex hac noſtra, derivare. Neque Gde- 
inde mirum elk, nec ab Euclide, nec ab alio 
quopiam demonſtratum fuifſe hoe theorema, 
cum in definitionem aflumpſerint, & princi- 
Pium habuerint aliis demonſtrandis inſervi- 
ens; quis enim unquam principia ſua aggre- 
ditur demonſtrare ? Quopropter & nihili 
pendo diſcurfuni iſtum, quem alibi Tacque- 
cus effert his verbis ; Cujus quidem negotii cirms 
ſatzs ardiiz atque prolixa fit demouſtr anio, ut jam 
reipss cegnoſceinus, facile apparebit prepoſters 
egiſſe Euclidem, qui aqualitatss rationum pri- 
mum © fundam:nale indicium ſumt voluit ex 
bac multiplicium indemonitrata hactenus proprie« 
zate, cujus ramremora © obſcura eff cum ratio- 
num qualitate counexio. Quz ic in accuſa- 
corem retorqueo, ut minime dubitem pre- 
polterum ei Judicium objectare, qui vitis 
vertit Euclidi, qu6d indemonltratani pro- 
prietatem poſuerit in definitione ſua ; quaſi 
vero ſubjecti proprietas in definitione poſt- 
fa fine manifelta contradictione demonſtrari 
poſlit ab eo, qui per ilam ſubjectum defini- 
verit. Namex eo guod ih definitione poni- 
. tur, aſſumitur eſſe prima. omnium proprie- 
ras, at quatenus demon(trabilis aliquam ſup- 
ponit priorem, & idcirco nequit eſſe prima. 
Quare non prz2oltero, ſed reCtiſlumo pro- 
ceflit ordine magiſter noſter. Cum vero re- 
motam & obſcuram elle clamat hujulce pro- 
F.ieratis cum rationum zqualitate connexio- 
nem, notorie petit-principiim ; nam Eucli- 
des certe manifeſtiTimam efle ponit, & po- 
nen'o facit connexionem ejas cum hac, cum 

' ex ea hanc defnierit. $34 paragit; ut opi- 
- natur 
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natur, nos premere ; Siſecundum (hoc eff, 
$73 yoluit Enclides per inaguitudines eanden ratioa 
nem habentes nihil aliud it:elligi, quam earun 
magnitudines dito modo excedere vel cxcedi) 
ſecurt quidem erimus de veritate theorematuni in 
ſenſu definitions acceprorum, minime tamen ex vi 
demonſ[trationum nobu conſt are poterit de abſo1ut: 
rationum aqualitate. Ad que nihil amplins 
liabeo quod reſpondeam, quam hic ab eo ne- 
ſcio quam rationum ahſolutam equalitatem 
ſomniari , preexiſtenrem & diſtinctam a 
paſltonibus per quas rationum 2qualitas de- 
finiatur ; qualis profe&to nulla datur, & ab 
illo fine fundamento darilſupponitur. Ra- 
tionum zqualitas (ſicut aliz quzvis in ſcien- 
tiis conſiderate materi) ron aliunde quani 
Ex convenientia cum definitione ſua, ſeu En- 
clidea ſeu quzvis alia, ſiqua reperiri poteſt; 
legitima cenſeri potelt, Rationes ſunt ex- 
inde abſolutiſliime formaliſimeque zquales, 
hocipſo quod proprietatem habeiit expreſ- 
ſam in definitione ſua : quare chm in Eucli- 
deis theorematis demonitratur hxc proprie- 
tas quibuſcunque quantis convenire,. ſimul 
conſtat 1is rationum zqualitas competere ; 
ſicut quando de figura qualibet oftenditur 
radiorum paritas,ev ipſo demutiltratur illam 


efſe circulum. Infirmum igitur & irritum 


eſt epiphonema, quo ſuas halce claudit ar- -* 
gnmentationes ; Luomodocung; !gitur illa defi= 
N1tio accipiamur librorum 5, ac 6 demonſtrationes 
vacillant, quamdiu demons5iratum non fueris ve- 
ram rationum aqualiratem cum ea multipliciuns 
proprietate ſemper efſe conmexrm. Juxta quam 
certc fententiam vacillabunt omnes cujaſ- 
cynque trientiz demvaſirationes Nam fi 
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perpetuo demonſtrari debet in definitioni- 
bus attributas proprietates veris ſuis ſubje- 


ftis connetti, nullus omnino finis erit de- 


monſtranyj, vel nullum potivs principium, 
alt ad infinitum retro procurrat oportet om- 
ne ratiocinium : pre#terquam quod quam- 
cunque proportionalitatis definitionem ipfe 
nobis aſſignaverit, idem ei verbis & ſenten- 
tiisiifdem objeQari poterit ; ſua lege con- 
{triftus tenehitur ipſe demonſtrare proprie- 
tatem, quam aſſumit racjonidus zqualibus 
congruere, e priore ſcilicet aliqua, & illam 
porro ab alia, donec interminabilis mole- 
{tix pertxſus errori ſuo renunciandum agna- 
verit. Demum ad hoſce Tacqueti diſcurſus 
univerfim acnoto ; Primo, quod ubique prin- 


cipium petit, & vitiolos committit circulos : . 


non eſt proxima (vel eft remota) proprie- 
tas, quia demonltrari poteſt, hoc eſt, quia 


. datur alia propior : datur alia propior, 


quia demonſtrari poteit, xqualitatem ratio- 
num non conſtituit hzc proprietas (hoc elk, 
e|us definitionem ingredi nequit) quia differt 
ab ea, non clare conneCtitur, valde remo- 
vetur ab ejusnatura. Et ita paſhm. | Se- 
cundo, quod nec ille nec alii plerique, quan- 
tum judico, definitionis naturam ſatis pzr- 
ſpiciunt ; in quibus revera nihil fit aliud 
quam nomen imponitur rei, quatenus illa 
paſſioni ſubjacet, ntcunque per ſenſum aut 
per ratiociaium evidenter explorati : ve- 
rum neſcio quas illi naturas, efſentias, for- 
malitates abſtruſiores cogitant, in apricum 
nunquam proferendas. Per quas naturas 
rem ad vivum reſecando, dilucebit cos nihil 
aliud intelligere, quam rei definitz nomin:, 

qU2z- 
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quatenus in uſu communi verſatur, reſpon- 
dentes Tonceptus aut ſignificatus aliquos im- 
perfettos & indiſtinctos, in ſcientiis minime 
reſpiciendos, & ad condendas demonſtratio- 
nes ineptos; ad quos proinde nullatenus 
exigendz ſunt definitiones: im ſecluden- 
dis & eliminandis iis, ipſorimque loco ſub- 
ſtitueridis rerum certis, diſtinCtis, atque cla- 
Tis idzis efformantur definitiones,>rebus ap- 
propriantes nomina, quatenus illz ſubjiciun- 
tur affeionibus quibuſdam ad ſenſum vel ad 
zntell:cum conſpicuiss Noto tertio, quod 
hujuſmodi ratiociniis adductus Tacquetus, 
zqualium ratiohum definitionem aflignirit 
admodum vitioſam & inutilem. Ait enirt 
zquari rationes, chm unius antecedens eo» 
dem modo continet ſuumi conſequens, vel in 
eo continetur : quo alterins antecedens ſu- 
um conſequens continet, aut continetur in' 
eo. Que definitionon niſi craflatn & confu- 
ſam ingenerat. proportionalitatis idzam, 
nulli procreandx concluſioni parem aut ido- 
neam. Anceps enyn & obſcura phrafis eſt, 
eodem modo continere>neque revera, niſf1 
er aliam definitionemlimitetur, aliquiddt- 
ſtin&ts fgnificatis. Multi modi ſunt aliquas 
tenus ifdem qy continere ; majora quzlbet 
continent minora eodem exceſstis modo z in- 
#qualia duo quevis eodem inxqualitatis 
modo ſe reſpiciunt quo alia bina inzqualia. 
Ergo nift per aliquod reſtrictius & certius in- 
dicium declaretur;quid fit eodem modo conti- 
nere, quznam modi deſignetur hic identitas, 
& proinde quid fit zqualitas rationu ignore: > 
bimus aut ambigemus, Ut alia jam pretere- 
am incommoda;quib? jſta ſubjicitur definitio; 
V 2 RnIca 
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unica {upeceſt exceptio, pre reliquis maxi- . 
me plauſtbilis, & cut vereor ne penitus .ex- 
pedieataz non ſim; non quia magnam vim 
hab<=t inſe, verum quia multorum prxjudi- 
Ciis fayet, & patrocinatur ignavie: his ab 
ev verbis proponitur ; Denique, ut ſ+b1 con- 
ſtarent omnia, 1amen alle multiplicium labyrin- 
this mibi, alizſque ſemper difþlicuit, & tyronib»s 


femper plurimum faceſſivit negot, quorum it4 


plerum 52 mentes intricat, ut exttum vix repert- 
aut. «(0:1 capitale crimen ut aliquatenus 
amoiiar atque depeljam, retpondeo primo, 
diſpiciendum efle quibus ex canfis iſta mul- 
tis adeo faſtidioſa quam obtenduat perplex1- 
tas oriatur; numex reipla, qur commod!io- 
rem nullam aut clarioremexpoſitionem ad- 
mittat ; vel ex interpretum incuria , qui 
non ſatis hanc definitionem peripicuis ex- 
emplis elucidarint; an ex diſcentium cul- 
Pa, qui priuſquam animum adverterint ſe- 
dulo, ſerivque perpenderint, faſtidio corre- 


-Pti diffcultatem fibi quandam inſuperabi- 


lem imaginantur & perſuadent. Si quid 
horum in cauſa fit, ut certe mihi compertum 
eſt hxc omnia nonnihil conferre, quo per- 
plexior videatur hxc definitio, abſolvenctus 
elt auCctor, alifique cauſts hoc quicquid e{t 
culpz imputandum. Res ipſa penitus ex- 
cuſari nequit, guz proprer aſymmetriam 
guantorum aliqus peculiari difticultate la- 
borat ; ſic utnemo non arduum._efle farca- 
tur, afFefionem alicuam proportionalibus 
#que congruam denreizemniere, definitionem 
aliquam cur£t.s rationum equalitaces com- 
pleftentem exhibsre., Quod & hinc patet, 
quia preclaris 7iri's ovis morbo remedium 


: 
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adhibere connifis haſtenus accidiſſe videtur, 


ut vel nihil preſtiterint omnino ſufficiens, 
aut ut viis inſtiterint prolixioribus, nec mi- 
nds impeditis & implicitis ; aut methodos 
ſaltem tcadiderint culpz cuipiam graviort 
ſubditas : adev res ipſa contnmaciter repu- 
gnat, ut ratione pertractetur admodum fa- 
cili & expeditz, Nec inter pretes omnino 
culpa libero, ne quidem optimum Clavium, 
qui licet hanc definitionem cum explicuerit 


probe, tum judicio meo valide propugnarit,. 


tamen exemplis eam ſatis illultribus & ap- 
poſitis haud videtur declariſe Nam ex- 
empla que profert verborum ſenfum potius 
explicant, quam (id quo: pr xcipue definitio- 
nem quamvis cominendat imul ac 1.2: rat} 
condition's in definitione polite poltbilita- 
t-m, & veram in rebus.exiltentiam repre- 
ſentant; ut & nimia genrcralitate quadam ſu2 
diſcentium phantahas obturhant, tum for- 
te non ſatis expreſse luculenteque cavet, ne 
ditcentes (im > potitts occaftonem prxber 

videtur ut ipſt) incicftionem quandamexigi, 
ſibique putent infinica quxdam multiplicati- 
onum tentamina mente percurrenda ; quod 
C=rte mirum non elt, {1 confuſss eos re {dat 
& deiperabuntos; cim tamen nihil hic tale 
defderetur, uti toties monuimus. . Quad 
ipſos dilcentes attinet, nimis quam apparet, 
eos ſibt plerunque deeſfle. Cum enim hu- 
i:kke definitionis verba clariffi'n2 fint & om- 
nis homonymie expertia, quoruſquiſque ta» 
m2; eſt qui vel 11s penitus mtelligen:lis ope- 
ram navat, qui tantam a ſuo ftoinacho pati- 
entiam impetrat, ut trinm linzolarum {en- 
{19m accurate perpendat ? Equidem ::and 
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modico pignore contendere, meamque pene 
ſidem obſtringere non dubitem, 'qui definiti- 
onem hanc ſ{erio perlegerit, ac ad ejus tan- 
tim in prima, vel in_ ultima ſexti elementi 
propoſitione applicationem haud ſegniter 
artenderit, illi deinceps hanc definitionem 
haud ita perplexam, intricatam, aut ditfci- 
jem apparituram. Hiſfce premiſlis ad Tace 
queti verba repono, negando plane quod ul- 


Jus hicextet labyrinthus, rem quam in ſe eſt 
intricatiorem reddens, quem non expoſito- 


risextricet mediocris ſolertia, a quo non at- 


- xentionis modice filum tyrones expediat. 


Addo, ubi nulla verſatur in vocabulis amphi- 
bologia, ubi nullum a prolizitate fxdium, 
ubi ſemper direQiflimus adhibetur diſcurſus 
cquz ſedulo rimanti deprehendentur omnia 
in hoc caſu concurrere) non ibi tanta ſubeſſe 


potelt obſcuritas aut difficultas. In pauncis' 


elementi quinti propoſitionibus, iiſque pre 
cipuis, adhibetur hec definitio ; ſed ubique 
uantidm memini directe per eam, & imme- 
Tiate demonitratiss Ac uhi ſpecialibus ac- 
commodatur materiis in aliis elementis, vel 
in aliis libris Geometricis, concluſionem ſem- 
per infert uno ſimpliciflimo direifſimoque 
modo, non ut alii ſuis in methodis faciunt in- 
directe, vel ad abſurdum reducendo; qui de- 
monſtrandi modus (ut omnes agnoſcunt) ob- 
{curior eſt & ignobilior. Porro, ft liceret 
cum Tacquetoquicquid velimus, ut ſua luce 
clarum adſumere, quodque maximopere ve- 
teres devitzrunt Geometre, axiomatum nu=- 
merum in immenſum camulare, magno qui - 
demſzpe compendio res agi poſlet, at quan- 
fum breyitatis accederet, & exurgentis inde. 
non 
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non nuilius evidentiz, tantum decederet fir» 
mitati, quzx mulco potior eſt, & imprimis 
ſpeCari dehet in ſcientiiss Qua de re jam 
olim plura (fi commemini) diflertavimus. 
Quire non elit quod ſux methodi brevitatem 
aut evidentiam jactitet Tacquetus; preſer- 
tim cum nullam (aut equipollentem nulli) 
analogiz definitionem iple ſubſtraverit, $ 
propoſitiones ſuas, ſeu gratis aſſumpras, ſeu 
ut ipſe exiſtimet demonſtratas, incerto ſub- 
jecto accommodayerit. Aft videmur eximi- 
um hunc adverſarium jam ſatis repuliſſe, 
Succedit D, Hobbius, quo tamen breviihme 
defungemvr, quoniam <ejus argumentis in 
precedentibus adaptabiles fuggetiimns ſolu- 
tiones. Audiamus : Sed invenire per haic de- 
fimitionem hujuſmodt quatuor quantitates impoſſi- 
bile eft, quia multiplicatio per qranes numers, 
cam infiniti ſunt, eff inpoſſibilis; nom eft ergo 
definitto h.ec, ſed bypotbeſss. Ad hunc dilicur- 
ſum prexnoto, quoi male ſumit kic philoſo- 
phus Euclidem, id in hac fibi definitione ne- 
gotii dedifſe, ut proportionalitatis genera- 
tionem traderet. Nihil ille tale meditatus 
aut molitus eſt, ſed ut proportionalitatis ſo. 
lummodo diſtinftivam proprietatem adfig- 
naret, uti cam circulum ex radiorum pari- 
tate definivit. Ubi forſan ey meſs lit 
operz pretium annotare, quod etft commu- 
niter optimz {int ejuſmodi definitiones, que 
rerum generationes exprimunt (imo revert 
ſolz tales accurate loquendo bonz ſunt, cum 
res definitz ſunt immediate generabiles, & 
per ſe quaſi primario ſubſiltunt) attamen 
nonnullis rebus ejuſmodi definitiones nor. 
conveniunt ; 11s ſcilicet que non pzr fe 
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generantur, atceu .paſtiones ſecundarix ex 
aliarum rerum jam progenitarum conltitu- 
cione. reſultant, & promanant ex' ipſarum 
primariis affectionibus. E.g. qui focum pa- . . 
rabolz vel ellipſis definiendum ſuſcipit, poſt- 


- quam animadverterit ineſſe talem parabolz 


j2m conltitutx proprietatem, ut omnes ad 
2<27> paralleli radii a curva parabolz linea, 
ad c2rtum quoddam in axe punctum refle- 
Etantur ; ut &ellipf1 tale quaddam ſympto-. 
ma competere, quod ab uno quodain in axe 
punto prodeuntes radii, ab ellipfis ambitu 
vers aliud in axe punctum retorquentur; 


hic (inquam) proprietate (que e primariis 


-liis linearum iſtarum proprietatibus fluit) 
deprehensa, focum optime definiat, non e 
zeneratione ſua , quod 1mpeditiſimi foret 
negotii, ſed e comperta dicta proprietate ; 
punctum in axe ſcilicet, in quod radii ad ax- 
em parallel, Noo uno quodam deſignab:li 
i9 axe punto prodeuntes difto modo refiexi 
congregantur aut tendunt, Ita Proportio- 
oalitas, cum non fit res primario ſubſiſtens, 
nec immediate generahilis, at paſho que- 
dam e quantorum aliqua predeterminata 
conditione reſultans, vix ficri potelt, ſaltem 
non expedit, ut per generationem aliquam 
defigiatur. Utcunque manifeltum erit, hu- 
jaſce G2ſinitionis verba perſcrutanti, nullam 
hic d2 faGto generationera attingi, fel ajt- 
quot quntaxat ſymptoma quatuor lubinde 
cuantis conveniens innui, quibus ex hypo- 
then guod ills gaudent ſymptomate, nomen 
inditur eandem habentium / ' ratiovern ſeu 
proportionalium. Jam ad exceptionem 
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impoſlibile concedatur, per hanc definitio+ 
nem quatuor proportionales quantitates ex- 
piſcari (ſicut impoſtibile eſt e radiorum pa- 
ritate circulum jnveaire, tentando ſcilicet 
& experiendo, num finguli in figura propo- 
f1ta qui inſunt infiniti radii pares ſunt) ta- 
men id quod hic ſolum intenditur & ſufficit, 
admodum facile elt demonſtrar?, quod qua- 
. tnor nonnullis quantis (v.g. duobus zque 
altis parallelogrammis & eorum baſtbus) hc 
proprietas univerſaliter conveniat' (ſicut & 
{facile fuerit e datis quibuidam conditionibus 
oſtendere figuram aliquam habere redios 
omnes inter ſe pares). Adillud nulla requi- 
ritur per omnes numeros multplicatio, nul- 
lus lahor infinitus, ut multoties oftenſum. 
Igitur hec objectio nihileftkcit. Sed porro; 
Non eﬆ (inquit,) definiiio bcc, fed bypotheſss, & 
quidem vera, ſed non principium, ques demonfra- 
bilu eft, & ab Hobbio demonſtratur. Regero 
primum , quod eandem rationem habentia 
vel proportionalia quanta vocitari debue- 
rint ab Euclide, quz proprietatem obtinent 
hac in deſinitione ſ1gnatam, nec ille nec alius 
quiſquam demonſ{travit , aut potuerit de- 
monſtrare.. Hac enim folum ah Euclidis li- 
bero pendehbat arbitrio. Non igitur omni- 
no verum eſt hanc definitionem ab ipſo fuiſſe 
demonſt;atam, Secundo, ut prius dico, ni- 
hil otticere definitioni cuivis, quod proprie- 
tas, A qua definitur, poſſit de ſuþjecto per 
aliam quandam pathonem definito demon- 


ſ{trari; alias nulla definitio bona foret. *a- 


ne nonnullze res mzvaz9%s's (multis paſi 0- 
nibus preditz) poſint complyridus modis 
commode ſatis & redte definiri ; fint exen» 
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plo conice ſectiones, quz cum admodum va- 
riis modis progigni poſlint (per motuum des 
pendentias, & per motuum compoſitiones 
diverſimodas ; per variorum corporum ſe- 
Qiones, perque multifarias methodos infini- 
ta pundcta defignandi) cumque paſſones in- 
numeras obtineant intime fthi connexas, & 
ex parte rei Xque primas, xqueque claris 
hypotheſtbus ſubnixas, eapropter pluribus 
modis definiri poſſunt & ſolent; adeo qui- 
dem ut egonullam ex iis rejiciendam arbi- 
tror, quamvis una quavis ſeleCta, ceu primi, 
reliquarum ex ea proprietates conſeCten- 
tur, & proinde demonſtrabiles fint, Ex quo 


& liquet obiter falſum eſſe, quo przſertim niti 


Topic, V1.5 
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videntur adverſarii, pronunciatum illud ſeu 
placitum Ariſtotelis in Topicis traditum, 
TIacies 8x. 12429) 78 &v7% cor, pubs #3) (Fieri 
nequit , ut ejuſdem rei plures ſent definitiones). 
Imo fteri poteft, ut _—_— pluſculz fint, tot 
nempe rei cujuſvis definitiones , guot ipſa 
proprietates reciprocas habet, liquido nobis 
expoſitas & apparentes. Igitur nequic=- 
quam D. Hobbius definitioni noſtrex repug- 
nat. Recitabo tantum quz circa defainitio- 
nem hanc in opere profert Arithmetico vir 
clariſſimus & eruditiſimus partim ei faven- 
tia, partim adverſantia 3 Nos (ait) banc deft- 
nitionem, quatruvis veram quidem, ©. Euclid 
ſatis accommodam, in noſtris demonſtrationibus 
omittendam duximus, neque ad hoc u91\nmwv pro» 
portionalia accommodamus. Quippe quod per- 


. plexius tidetur, nec aded forſan , tyronibus prie- 


ſertim, perhicuum, Nec quidem tam proporno- 
naliumnaturam immediate reficit, quam eorun- 
dem affetionem aliquam [ates remotan. HEC 
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ille; quibus haud abludentia cum antehac ſa- 
tis expenderim, cauſz nihil ef# cur iis immo» 
rer amolius diſcutiendis. /»1 triarios jam 
deventum elt, ad ipſum illum ſubtilidimum 
Borellum, adverſarium acerrimum, quique 
pre reliquis hoc preſtitit egregium, ut no- 
vam proportionalitatis doctrinam, equidem 
pulchram Scam, attamen Enclidex mis 
nime ficut eYiſitmo cunctis expenſis antefe- 
rendam, e ſua penu protulerit, Verdm nec 
inejus diſputatione ſedulo. perſcrutans, om» 
nia quicquam reperio gravioris moment1, 
definitioni noſtrz derogans, cui non in pre- 
dictis videatur abunde ſatisfatum. Cla- 
vium pleraque magis quam Euclidem attin- 
gunt; Clavii verodicta, ut ut poſſem, non e 


re noſtra jam duco propugnare. Utcunque 


quia modulum ſuum etiamnum exceſlit pre- 
ſens diſſertatio, quacunque nova pertendit 
Borellus confideratu digna, poſthac exami- 
nanda relinquo ; com & in ejus ac alio- 
rum recentiorum methodos animadverſio- 
nem inſtituam. Interim ſufficiat haGtenus 
prodiilſe. pg 
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LEEK vat- 


Oftrema LeCctione conniſi ſumusI non- 
nullis przcipais adverſariis contra defi- 
nitionen proportionalium Euclideam vibra- 
ta tela depellere. Superelt Borzllus, omni- 
um gravifiimus, opinor, & acerrimus ejus 
impugaator, eoque pluris habendus, quod 
ab aliis fruſtra tentatam novam proportto- 
nalitatis eruen1x methodum, admodum (ut 
quo1 verumeſt liberaliter agnoſcamus) pal- 
chram e proprio cerebro concinnarit ; ope- 
ram ineo preſtans (fateor ultro) laudabilem 
& non inutiſem, cam variis mogis eaſdem 
pertractari-materias, e diverſis principiis 
eadem 1=duci theoremata voluptati ſimul ac 
uſui fit; in ſua tamen (ut arbitror) extruen- 
da methodo felicior fuit, quam in communi 
diruenda. I1quo! e veltigio jam aggredi- 
mur oftendere. Quid objiciat audiamus : 
Revera (inquit) dict non potest, quod afſignata 
troprietus naturam rei declaret, © diSiingurt 4 
qualibet alia, imb rem difficilem obfeyriorem ved-. 
dit, Ita judicat: at nos hec temerec dici ſa- 
t15 (opinor) in precedentibus oft :ndimus ; 
ſilicet proportionalitatis non aliam efle na- 
turam, quam hujuſmodi proprietatem ali- 
quam habere, quam aliz proprietates ſe- 
quantur ; adeoque naturam ejus in hac de- 
finitione (quantum in ulla fieri poteſt ) abun- 
de declaraii: quotque diſtinguat hxc pro- 
prictas analoza 2 non analogis, cum analo- 
NF! 
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gia cum ea reciprocetur, & ex inſtituto yel 
arbitrio definientis (non quidem illo licentio® 
ſo, ſed legitimo ac rationabili) nil aliud fig- 
niticet acalogum, quam 7» hanc habere pro- 
prietatem. Denique, rem ab ea obſcurio« 
remreddi pernego : Nam © (id quod ipſe 
verbis diſertis fatetur) verba definitions expo- 
nnnt abſque ambiguitate quid ft tals proprietas < 
Et (ego addo) clarifime patet eam rebus 
quamplurimis ineſle ; nec non ejus applica- 
tio quod experientia plane monſtrat, haud 
difficilis eſt ; & nihil obſtat quin proportio- 
nalium nomen, aut aliud quodvis, hanc pro- 
prietatem habentibus quantis attribuatur 5 
faltem e nominis iſtius aſbgnatione nulla po» 
teſt obſcuritas oriri. In quo igitur (obſecro) 


conſiltit ubi'verſatur, unde reſultat hec ob- 


ſcuritas? Nuſquam certe. Niſft quis pro« 
portionalitatis arcanam neſcio quam natu- 
ram, omni definitionem ingrediente propri- 
etate priorem ſomniet. Verum judicii ſut 
rationes ac firmamenta ſubjicit ; illas & h#c 
-breviter expendamus: Jgnoratur (ait) an in 
naiura reperiri poſſunt quatuor quanittates haben- 
tes talem paſſionem, quod nimirum infinite aque= 
multiplices antecedemium, ſs comparentur cum 
infinitis aquemiltiplicibus conjequentium debeans 
ung excedere, vel una deficere, vel ung xquart. 
Reſpondeo, non ignoratur hoc, quoniam ex« 


emplis perſpicuis commonſtrari poteſff} exi- . 
flere complura 4 quanta dicta conditione do- 


tata, Quod fi nonconſtaret, haud quaquam 
hecdefinitio poſlſet ad uſum applicari.' Nam 
quoties applicatur, tot ſuppeditantur exeme- 
| Pla quantorum hac proprietate gaudentium. 
Non aliter ignoratur dari figuram #quales 

ras 
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radios habefitem, donec id ex generatione 
quapiam ad ſenſum, vel ad mentem, exali- 
quo ſatisevidente diſcurſu certius fiat. Ita- 
que nihil valet hoc primum 4&>yelpnpc. 
Rurſus, Ifinitz (inquit) infinite iſe comparati- 
ones comprebendi non poſſunt ; © ideo bac paſſio 
03 erit evideniſſuma, quali debet eſſe illa, que 
rincipium ſcientiz conftitruit, Primim, demi- 
ror ab acutiſiimo viro ejuſmodi diſcurſus in- 
Nitui, tum (ne repetam quz ad fimiles diſ- 
- curſus antea repoſui) ſciſcitur an non experi- 
entia doceat ab Euclide, Archimede, c#teris 
pleriſqque Geometris {x pe, minimoque nego- 
tio demon{trari, quod multis quantis (trian- 
gulis videlicet & parallelogrammis xque al- 
fis ac ſuis baſihus, pyramidibus, priſmatibus, 
conis, cylindrisitidem cum ſuis baſtbus, cir- 
culis & ſphzris cam ſuis fimilibus ſeCtoribus, 
angulis cur arcubus quibus infiſtunt, ſpatia 
uniformi velocitate percurſa cum ſuis tem- 
poribus, momenta ponderum cum ſuis a cen- 
tro ſtaterz diſtantiis, innumeriſque talibus) 
conveniat hc proprietas? Quomodo igi- 
tur incomprehenſibilis efle poteſt ? Secun- 
do, dico nullam hic comparationum inft- 
nitatem ſupponi, non certe *magis quam 
in quavis enniciatione generali, termi- 
norum.- univerſalitas infinitatem ſupponit. 
Nam quod habetur in definitione x«0 o74- 
&ysy m).AaTaanal ji; (per quamcunque 
multiplicationem) quid aliud quam univer- 
falitatem innuit- conditionis preſtitutz 3 
non ex omnium ſingularium luſtratione, vel 
inductiva quavis collectione, ſed ex univer- 
fali ratiocinio comprobandex? Requiritur 
nempe duntaxat, ut omnia xquemultiplicia 
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antecedentium taliter afficiantur erga omnia 
conſequentium zquemultiplicia taliter (in- 
quam) afficiantur, hoc eſt, idem rationis ge- 
nus, ſeu modum eundem obtineant, exceſs 
ſum, defeftum, aut xqualitatem. Si ſubeſt 
hic incomprehenſibilis aliqua infinitas,etiam 
omnia ſcientiarum omnium theoremata, 
univerſalibus quippe terminis conſtantia 
pariter incomprehenitbilia-fint oportet. Ne- 
que comprehenſtbilis erit haxc propoſitio, 
Omnis homoeſt animal, quoniam in ea affir+ 
matur animalitatis proprietatem infinitis 
qui exiſtere poſſunt hominibus competere. 
Tertio, manifeſtiſſime refellit hanc inſtanti- 
am ipſa definitionis hujus applicatio; que 
non aliter precedit, quam unam quamvis 
indeterminatam & arbitrariam multiplica- 
tionem antecedentium unamque conſequen- 
tium pro omnibus, quz cogitari poſſunt ip- 
forum multiplicationibus ſubſtituendo; pror- 
ſas eodem modo quo ſolent univerſalzs quzs 
cunque propoſitiones applicari. Nulla de- 
prehenditur hic infiaitas, ambages nullz, ſed 
argumentatio fimpliciſſima. Nec igitur hxc 
ratio quicquam efhcit, Czterum infit ter- 
tio, Licet bypothetice concedatur adhuc ignotum 
eft, quidnam ex ambage ifta infimtarum comparn- 
tiozum colligidebeat Repono nihil opus eſſe 
ut quid hypothetice concedatur, poteſt enim 
| afleri poſitive, potelit velis nolis extorqueri 
reipsa dari quanta tali conditione predita, 
quod multoties oltendimus, Dein, percon- 
ror quid fthi, velic jgnorumeſt quid colligi de- 
beat ; nihil hic quicquam colligitur : at yerd 
{altem fit, id quod in omni definitione fieri 
ſoief, aligua conditione ſeu proprietate prz- 
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ditis quantis nomen imponitur, zqualem ſci- 


licet rationem habentium aut proportiona«- 
lium nomen imponitur quantts ita conditio= 
natis aut affeftis. Ex quo poſtea colligitur, 
ft quan1o per diſcurſum aut aliun:le patet 
hanc conditionem quibuſvis quantis conveni= 
re, quod illa quanta proportionalia ſunt. 
Addo, quod mile rurfus ambagem increpat 
inftinitarum conparationum, que nuſguam 
hic ulla comparet. Sed inltat porroz Nam 
nec ipſe Clavins exvelite & lumine nature colli- 
gere potuit, ex paſt one £quemultiplicium in mag- 
nitudinibus commenſurabilibus proportionalita- 
zem, ſed coats fuit hoc demonſtrare in ſus ills 
quatuor propoſetionibs. Sed quomods erit notifſt- 
m1 illa paſfſio. que abſque demon$ratione accep= 
tari non poteſt in mignitudinibus commenſurabilt- 
bus? Reſpondeo, ad hoc ut proprietas.ali- 
qua uon injuria definitionem ingredi poſſit 
nihil referriquomo'lo demonſtretur, aut de- 
mon'rari poſlit ex alia quavis propri:tate 
przſuppofita ; alias, ut antehac voftenſum, 
nulla definitio daretur bona , point 2nim 
omnes ita demonitrari. Seuncdo, quod Cla- 
vins proprietatem hanc ex alta ſymmetro- 
rum. proportionalium definitione (non qui- 
dem in quatuor, alt in urſo ex quatuor; nec 
illo perquam intricate prolixeve demonſtra- 
to theoremate) deduxerit, 1d non propterea 
ſecit (opinor) quia neceſle fait ut recipere- 
tur hec proprietas eam demonſtrari; nec ut 
ejusevidentiam propalaret: ſed ut hujuſce 


* conſenſum & connexionem cum altera ſym- 


metrorum hene nota paſſione monltrarets 
14 quod conari vel efficere, nihil hujus pro- 
prietatis aliunde per exempla note (re! 
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noſcibilis) evidentiz przjudicat. Porro ter- 
tio, licet (hoc ei demus) hxc non fit notiſli- 
ma paſſio quantorum commenſurabilium 
eandem rationem habentium , ut talium; 
nil tamen impedit quin ſit generalium, om- 
nibus tam ſymmetris quam aſymmetris pro- 
portionalibus conyenientium, paſſionum no- 
tiſſima ; qu6.1que de facto notiflima fit, ex- 
perientia ſuadere videtur, quoniam etſicom- 


- Pplures oper2 maximi contenderint, nemo 


quod {ciam haQtenus genuinam aliquam hac 
notiorem afſignaverit. Quinimo denique, 
nullius hy pothefis poſhbilitas evidentior efle 
potelt, i113 gua ſubnititur. hzc definitio. Non 
1gitur ulla poteſt proportionalium evidenti- 
or paſſio demonltrari; nec igitur ſp&cedit 
hzc argumentatio. Sed Euclidem ictu tan- 
dem atrociſſimo ferit, & tantum non proſter- 
nit, ipſo fuo teſtimonio reuin, & proprio ta- 
Cite judicio condemnatum. Jnſufficiens (in- 
quit) julicata fuit ab ipſomet Euclide, quando 
proportionalitatem commenſurabilem (commenſu- 
rabilium vult dicere) iterurs libro ſeptimo defi- 
mivit. Ad hanc criminationem reſpondeo 
prorſus inficiando, quod eapropter Euclides 
hanc definitionem ſuam inſufficientem judi- 
cavit, quoniam in Elem. VII, adhibuit aliam 


necenim hanc i inſufficientem ipſe judiciſ- 


ſet, omnino adhibuiſlet, ſed aut nullam tra- 
didifſet, aut aliam inveſtigaſſet. Abhor- 
ruit hoc ab Euclidescum ingenio tum inſtitu- 
to ſihi minus probata , nedum, improbata 
proferre ; ſuam ut ſciens proces vx eiway 
inſufficientibus principiis contaminaret. E 
contra potius quia ſeptimi elementi defini- 
tionem omnigenZ proportionalitati depre-. 
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hendit haud competentem, ſolis utpote ſym- 
metrorum proportionalitatibus adaptabi- 
lem; hanc vero comperit univerſts congru- 
am, idcir,o dum hic loc! generalem iniret 
analogiz tractatum, il}a rejectz hanc am- 
plexatus eſt, jure meritoque. Illam vero 
(poſtea vel prius haud dixero) ſymmetris 


. proportionalibus applicuit, non tam neceſh- 


tatis quam commoditatis gratia, quia nonni- 
hil ad vulgarem captum iſftius ſpecialis ma- 
teriz reſpectu facilior ac fmplicior videba- 
tur. Neque mirandum adevcum Arithme- 
ticam theoriam ſeparatim, & abaliis inde- 
pendenter ſuſciperet pertractandam, ſimpli- 
cifimam delegifſe proprietatem, qua nume- 
Ticas analog'as determinaret, eth neuti- 
quam iſta conveniret aliis analogiis, neque 
generali proportionalitatum doctrine ſuffi- 
ceret, Quod autem liceat, & nonnunquam 


expediat (yarietatis ac facilitatis causa) ſpe-e 
ciales doEtrinas e ſpecialibus principiis ex-_ 


truere (Logiczx communi rigore quantumvis 
adverſante)quamvis ad plenam Euclidis de- 
fenſtonem ſpectat, extra tamen prezſentem 
controverſtam ponitur adſerere, neque nos 
Kcirco queltionem iſtam nunc attingemus, 
Sufficiat indicafſe non exinde, quod perten- 
dit adverſarius, ſequi quia particularem de- 
finitionem alibi particulari materiz accom- 
modavit Euclides, quod idev generalem 
hanc, & materiz generali adaptatam defini- 
tionzm ple ſuam improbarit, aut inſuffict- 
entem judicarit, Ex hiſce tandem patet 
quod haud firmisnitituc przmiſffis, quam Bo- 
rellus ſabjicit.concluſio; cermm ergo ef 0b- 
ſcuram 5 difficilem efſe proprietatem roportio+ 
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nalium definitiouss ſcxte, propterea quod nedum 
evidenter naturgm proportinalium incommenſu- 
rabilium declarat, ut viceſsma definitio ſeptimi 
facit, ſed rurſus 710d mirum ef neque manifeſtat 
ea , que de reipſa definienda precognovimus, 
(Inter pono, quod ſ#pids incuicatum elt, nul- 
lam efle proportionalium naturam diCta 
proprietate priorem, nec a nobis ante deft- 
nitionem de iis quicquam, diſtinCte faltem & 


certo prxcognoſci, Sed pergit) Nam ex co 


quod quatuor magnitudinum «quemuliiplices ha- 
bent illam conditionem exceſsits vel defefitis mi* 
ntme percipizur quando aut quomodo, {7 antece- 
dentes ung excedant aut defician! a ſuis conſe- 
quentibus, ſent proportionales, neque fs exceſſua 
ſent inter ſe xquales, necne. Quzx Borel}i ver- 
ba perquam obſcura videntur & ambigua z 
quicquid vero ſignificant, mihi certum eſt; 


ea nobis haud quaquam officere. ' Nem ex, 


eo quod quatuor quantorum Zquemultipli- 
ces illam habent con titionem, omnino perci- 
pitur iis proportionalium nomen congruere, 


neque refert alind quid percipi, Polt hac 


omnia ſupereſt una, przque reliquis gravitli- 
ma, (vera modo ſuppoittione niteretur) ob- 
jectio ſubihovenda, Nec demum (ait) bac 
minima cognitio ex dita proprictate colligi po- 
ze8}, quod ſcilicet quatuor magnitudines ſint pro- 
portionales, cum prima excedir ſecundam, neceſsa- 
rio tertia magnitudo quartan ſuperare d-bet, quod 
Claviu confiretur in prop. 16 lih.c.Elem. Re- 
ſpondeg 1. Clavio falſam, ut videtur;z con- 
feſhonem itnpingi; nihil in loco citato tale 
deprehendo. 2c Si non ex lila proprietate, 
quomedo demonſtravit Euclides ;quando nul- 


14m proportionalium alteram dehinitionem 
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. prxmiſerit? Per eamcerte demonſtravit, 


eth non immediate. Et quis neſcit in ple- 
riſque demonſ{trationibus ſubjei proprieta- 
tem non immediate ex ipſius definitione de- 
duci.' Sufficit id fieri mediate per proprie- 
tates alias e ſubjeti definitione privs ena- 
fas. 23. Ad io, quamvis Clavius non college - 
rit, tamen immediate, neque difficile, colligi 
pole cognitionem iſtam ex hac ipſa propric- 


| tates quod ſic (apagogico. diſcurſu) probo:: 


Sit A.B: : C.D, juxta definitionem noltram ; 
ſitque AB, dico fore CD. Si negas, 
eſto C== vel "ID, & multiplicentur omnes 
termini per eundem quemvis numerum M ; 
Eſtque ob ACB (ex hypotheſt) etiam MAC” 


MB; & obC JD erit MCIMD. Ergo 


non erit juxta defnitionem A.B : : C,D, con- 
:ra primam hypotheſin ; maleque .negavit- 
adverſarius poſito efſe AB fore CCD. 
Ita difta cognitio (quam vocat)e noſtra de- 
fnitione prolicitur, & adverſarii diluitur 
objeRtio. Quis ergo. (demum infit objeCta- 
tor) dicet (extam definitionem eſſe bonam, 5 


principium ſcientie, ſt tam obſcuram affert cogni- 


ztonem & imperfetam. © Ego, coronidem im- 
ponens huic prolix# diſputationi, me non 
diffiteor efſequi (quicquid ille, quicquid alit 


 contragixerint) afſeveranter dicam quod 


definitio' fit in primis optima., quod ac- 
commodatifſimum huic ipſi ſcientize prin- 
cipium, quod cognitionem ſuggerat eviden- 
tilimam & perteCtiſſiimam. 1d quod mihi 
videor adversvus omnes contra-nitentium aſ- 
ſultuseviciſſe 3 ita cdm non magis antiqui= 
tatis adduCtus reverentia, quam rei veriſi- 
militudine compulſus, Evclideam definitio- 
nem, 3 ab eo pendenfero Ins 

do- 
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deftrinam, utcunque vindicarim; proxime 
ſequitur, ut quod pollicitus ſum aliarum quas 
ei ſubrogandas autumarunt definitiones ac 
merhodos paucis perltringam, quo conſtabit 
amplins Euclidez dodrine przitantia ; ne- 
que non qyali neceſhtate conſtrictus, quo- 
rimque devitandorum incommodorum gra- 
tia, toties memoratam huc proprietatem ad- 
Tcverit. Prima methodus cit ilorum, qui 
cenſcnt ſimilitudinem vel identitatem reſpe- 
(tis efſe -paſhonem proportionalium notifli- 
mam, 2 qua debent definiri. - Juxta quam 
exiltimant pracipuas nonnullas Elem. V. 
propoſitiones axiomatum loca habendas,lu- 
mine quippe naturali perſpicuas, & proba- 
tionem nullam deitderantes ; tumerX 115 re- 
"liquas proportionalium a *eftiones dedu- 
cunt. Hanc ſententiam jampridem vir do- 
&tiimus Johannes Benedictus amplexatusz 
eile dicitur 3 eam vero (ſaltem ei reipsa non 
diſparem) nuperrime vir acutiflimus And. 
Tacquetus in formam retegit & expolivit. 
Hzxc methodus inſufficientiz arguitur a Bo- 
rello, mihique laborare videtur multiplice 
defectu. Nempe primo, videtur inepta 
qurdam in hujuſcemodi definitionibus tau- 
tologia committi, proqz definitionidus enun- 
ciation-s apponi prorſus iglenticas ; tales ſci- 
ticet ſimiles (rel caldem) rationes obtinent 
quanta, que ſimiles (vel eoſdem) in quantita- 
te reſpectu> habent ; h.e (quid enim aliud in- 
telligi datur)quez ſimiles (vel eaſUem) ratio- 
nes habent., Annon hoc eſt idem per idem de- 
hnire ? nam hoc eſt rei propolitz naturam 
declarare ? num demonſtrandi principium 
ſablter..ere? v-l ſalrem, quod eodem reci- 
dit, Xthil hoc videtur aliud, quam per ſo- 
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jom genus, adhibita nulli differentia defini- 
re,tali pacto : identitas rationis eſt identi- 
tas. reſpectus ; eandem rationem habenf, 
que habent eundem reſpetum. Num ob- 
reſtor hujuſmodi definitio cenſeri meretur 
perfecta? Secundo, fimilitudo vel identi. 
tas reſpects vocabula perquam equivoca 
ſunt, & fgnificationis incertz, nullum au-- 
dientis animu diſtntum conceptum im- ' 
imentia. Multz ſiquidem fimilitadinis & 
identitatis ſpecies, multi gradus ſunt, Er- 
goniſi diſtin ftioquedam ulterior excogite - 
tur (hoc eſt, nift patſio quzdam hac notior & 
ſpecialior adſciſcatur) ex hoc vocahulo nil 
elucebit. Quare definitiones laxis hujuſ- 
modi terminis conſtantes nihil explicant, in- 
utiles & minime ſcientifice ſunt, Tertio, 
alymmetra quanta quo modo ſe reſpiciunt, - 
Vix comprehkendi potelt aut explicari; non 
ergo quid fit illa fimili vel-eodem ſe modo 
Teſpicere , perſpici poteſt immediate ; ne- 
que quando tali reſpe&as {1militudine ſunt. 
atfefta dignoſci, Videatur Borellus his op- 
poſitam Tacqueti reſponſionem impugnans, 
nam mihi deproperandum; Ex his vero 
conſectatur quarto, quod quz'de proportio- 
ralibus vel aſfumant axiomatfa, vel demon- 
rare prz ſe ferunt theoremata qui huic me- 
thodo inſiſtunt, illa nec aſſumi recte, nec ve- 
re demonſtrari, Nam quomado ſumi-vel 
probari potelt aliquid *propaptionalibus 
competere, quum iplum quid fit efle propor- 
tionalia nongum «<certd conſtet', aut clare 
conciplatur? Quarenullo fundamento ni- 
titur hxc methodns, & quaſi de nihijo tra- 
tat, Ut preteream, quod adev multa gra- 
| 1%, =; Oy | _ 
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tis arripere, vel indemonſtrata petere, & 
quafiemendicare, Geometriz dignitati non» 
nihil'deroget, & nimiam inferat Matheft Ji- 


centiam. His adjicio'quinto, quod hujuſ-' 


modi definitiones n:queunt ſpecialibus ma- 
teriis adaptari 3 le.1 earum propor tlonali- 
tas per intermedias, eaſque bene prolixis & 
intricatis ratiociniis fultas conclu:1ones de- 
monlitratur. Ut patebit Tacquetianam pri- 
me vel ultimz propol. Elzm. vI. demonſtra- 
tionem inſpectanti. Non ibi proportionali- 
un definitio citata comparet, ſed alia pro- 
poſitio, propria Tacqueto, ab eo alibi longo 
(illoque indirecto & apagogico diſcurſu) 
comprobata. Quod mihi fignum videcur 
haud dubium incommode, & imperfeftz de. 
finitionis p:eltratze, methodique parum ſcj- 
entiicx, His defectibus breviter animad- 


verſis, obzoxia yidetur methodus Tacque- 


ti ; quorum nullus Euclidex doctrine pote'it 
objectari. Nihil iſthic nugatorium, ambi- 
2uum, incomprehenſibile ; reCto pede pro- 
cedunt, firmo tibicine fulctuntur omnia, pau» 
ciſiimez pizitruuntur hypotheſes ; & deni- 
que (quod preſtantifime dehnicionis opti- 
mum eſt judicium) ſpecialium materiarum 
anaJogiz immediato direCtoque diſcurſu ex 
 iphs ejus viſceribus derivantur ; ut patebit 
omnes inelementis, aut alibi proftantes ejus 
adplicationes, & nominatim allegatas libri 
ſexti propoſitiones conſulenti, Verhm ad- 
huc obiter adnotabo, quod A. Tacquzti me- 
tho!un attinet, eum longe {meo quidem ju- 
dicz0) confultius facturum, f1 per i114 quod 
aſſert, & qualitercunque demonſ-+t, pro- 
portionalitatis indicium definivitiet 1pfa 
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proportionalia ; necnon ejuſce definitionis 
fubſtdio reliquas (quod opinor potunit, 8& ipſe 

ſe potuiſle profitetur) 6 nh won af- 
fectiones demonſtrafſet. Id agens Enclidem 
fuiſſet xmulatus, & ſcientifici via proceſfiſ- 
ſet, mcommodz que attigimus pleraque de- 
vitaſſet,& eodem quo Euclides modo defendi 
potuifſet. Cui afſhnem ego (quanquam ut vi- 
detur aliquanto faciliorem) hanc proportio- 

' nalium affe&tionem exhibeo, qua ſubnititur 
hujuſmoq1 definitio. Proportionalia quan- 

ta dicantur, cum antecedentes in conſcquen- 

__ tinmequemultiplicibus (vel conſequentes in 
* wzntecedentium 2quemultiplicibus) quibuſvis 
Zquali numero continentur (vel illa ab his 
Zque toties auferri poſſunt). E cujuſmodi 
quidem defitiitione tota propo; tionalium 
doctrina non diffcile poſlſet extrui, juxta 
progreſſum Euclideo perſimilem, atramen ut 
exiſtimo ncquaquam eo ſeccinttioren aut 
-4ilucidiorem. Cui faltem ob}jict poſſet, 
quicquid Euclideie methoo obicCttatur ; ne- 
que non aliquid fortadts preterea, © quanto- 
zum aſymmetria- pctituin, a 4vo liberior eſt 
 Euclidea doCtrina : quapropter opere pre- 
2:13 efle non lentio quicquium jnnovare. 
Tacqueto jam, & cum eo ticntientiÞri; at- 
by C0. miflis D. Hobbii methodum queli per trant- 
13-56. ennaminſpeCtabo.* Analogiain is ita defi- 
11.2.8 nit (ipſo judjce p2rquam eccurate} ratio 


49: Geometrica rationi Geometricr eadem eft, 
: gyuando cauta .aliqua xqualibus teraporibus 
by xqualia, faciens ntramque rationem Gerer- 


inans eadem aſbgnari putel?, i qra ten- 
Nit4one femrerare mihi nequeo nin GcGm, 


-£ quis Cmnia Mathematicyrum {(veternmi, 
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recentiorum (ſcrinia pervolutet, nuſquan 
Opinor comperiet ullam rei. quan illuſtran- 
dam accipit, offuſcande magis comparatam, 
nullam pluribus & gravioribus vitiis Jabo- 
rantem. Nam & intelleQu difficilis ac an- 
ceps eſt (adedquidem ut mihi conſtet ab au- 
thore ſao non penitus intelletam) & a pro - 
poſito commuiiczet admodum aliena ; & ne- 
{cioanullis (certe perpaucis) materiis aC- 
commoctari poteſt ; & que illi ſuperſtruitur 
cottrina tota fic infir ma, confuſa, prepoſte- 
ra (nec non in aliquibus magni momenti fal- 
ſa) nihil ut uſquam fimile preſtitum vide- 
rim 1m Mathematicis. ' Iltzm certe (Phyſt- 
= cam potilis quam Mathematicam) definitio- 
nem dum excutio, nihil video quod probem, 
nihil fere quod improbem, adeo nihil expli- 
citum continet aut evolutum. Quid fit ra- 
fionem ab aliqua cauſa determinari, vel quo- 
modo determinetur, haudexplicat, & perſe 
” fatisobſcurumeſt. Cur eandem cauſam in- 
gerat, non liquet (cum ſxpinds etian) ratio- 
yum {ingularum homogenel termini diver ſi- 
mois cauſts procreentur ; 8& rationum col- 
latarum termini ſepids itidem heterogene! 
fint, nulliſque proinde cauſts iifvem determi- 
nabiles videantur) cur iſta cauſa determi- 
nans rigido jure teneatur uniformiter age- 
re, vel zqualia temporibus zqualibus eftecta 
producere:-(cum rationes quantorum 1n- 
quali quantumvis impetu producorum 
xquari poſlint) haud adeo cuilibet 1n pro- 
patulo. Quamohrem deinde rationum xqua- 
lium expolitioni generalis particulatis in- 
ecrveniat temporum conſideratio, peripi6 
Ceqrit Ti certe conftat nihil horum ad 
ana- 
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analogiam naceſſario pertinere vel accede- 
re. Cume,g. dico duo quanta ſuis xque- 
mulriplis proportionar1, qu«nam ifthic rogo . 
cauſe cujuſvis facientis #qualia temporibus 
#qualibus incidat mentio, mi perguam im- 
pertinenter & importune ? Cumſph#ram 
& cylindi umei ci-cumſcriptam proportiona« 
les enuncio b, fit vel ail, quam oro fuerit in 
promptu causa coinminiſci, qu# temporibus. 
Iiſdem xqualia patrans facinora rationes 
iltas determinet corporum , & pon:lerum, 
vel numerorum> Imo cum ottendere cu- 
pio duo tempora duobus ſpatiis proportio-' 
nalia fore, guzxnam cauſa temporibus xqua- 
libus xqualia cenficiens has unquam deter- 
minabit rationes?- num propoſitorum tem- 
porum ratio determinabitur ab ipſts hiſce 
vel ab aliis temporibus ? Sed - andabata 
fum, & in obſcaro ſpecu dimico. Quad ad 
definitionis applicationem ſpeQat, nec in ea 
quicquam extra meras tenebras, confuſto- 
nes, diſcrepantias, comperio. Prima ſuper 


hac baſe fandata propoſitio fic habet : 


A D»D 


— 


Sint 4 panfto A moto uniformiter deſcripts 
duz linee AD, AG ; earum partes omnes con- 
remporanee erun bine binzs proportionales s hoc 
eft, fs AB,AF, & AC, AE, deſcribantur iiſdem_ 
temporibus, erunt AB, AC ipſts AE, AF propor- 


#72nales. 1d quod ex hac detinitione (luccin- 
| Ctins 
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Ctins & clarids ejus ratiocinium exhibendo) 
- fic infert : Quoniam velocitas in AD, ob 
.- uniformitatem motis, eſt ſemper eadem, ra- 

tio} ABadAC determinatur ex ſola tem- 
porumdifferentia. Nec non ex pari cauta 
ipſorum AE,AF ratio determinatur ex dife 
_ ferentia temporum. Eadem verd temnpora 
{funt hinc inde, & eadzm proinde temporum 
differentia, Ergo eadem cauſa determi- 
nans has rationes aſhgnatur (hattenus ali- 
quid aſſequor; at porro ſabjicit) cauſa vers 
qur rationem utriuſque fic determinaf, 
Xqualia efficit temporibus #qualibus ;- eſt 
enim motus uniformis Chic incipio cxcutire, 
& ceſpitare, prinus pro cauſa determinante 
temporum aſſ:gnabatur differentia ; jam ve 
70, quoniam abſonum videbatur difterenti- 
am temporum xqualia facere temporibus 
@:qualibus) alia cauſa ſubſtituitur motus uni- 
formis; quamvis nec hic unicus, at duo ſal- 
tem motus uniformes habentur. Num hec 
conſentiunt hi? num aliquid liquido con- 
ficiunt ? num ſuam ipſe definitionem aſſe- 


quitur, aut applicare novit? Sed utcunque. 


concludit ; itaque per definitionem proxime 
prxcedentem AB ad AC, & AE ad AF, ſunt 
proportionales), Ex-huc particnlari, tali- 
terque demonitrato theoremate, generalia 
de proportionalibus theoremata; generales 
compleCctentia proportionalium aftectiones, 
pleraque cum illis eadem, quz in quinto ha- 
bentur elemento, ceu corollaria videri vult 
deducere: quis hoc ferat, ex uno exemplo 
generalem adftrui doctrinam; quz' de dua- 
bus lineis, duobiſque temporibus utcunque 
potſent oftendi, eattatim ad omnes extendi 

ma- 
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materias? Quaſi vero proportionalitas om- 
nis in ſolis temporibus , & uniformi motu 
 perattis ſpatiis verſaretur & conſfilteret ? 
' Ut alia conticeſcam hujus method! parum 
firma velſana. [ Nempe videtur huic ac- 
cidifle viro, quod illis conſuevit evenire, qui 
cum diutins in rem aliquam vivido co- 
jore tin&tam oculorum intenderint aci- 
em, omnia videntur iſto colore diluta con- 
tpicari : ita videtur hic Philoſophus tis 
gux de motu Zquabili Galilzus conſcri. 
pſit intentior, aut alias Phyſicorum in mo- 
tnum contemplatione defixus, ad praconce- 
ptas quaſdam de motu ſpecies, quz magnitu- 
dinem & quantitatem ſpeCctant omnia rectu- 
iſe. Seq in omni re, pront vulzo fertur, 
Ini pauca reſpicit male judicat. ] Hzxccum 
Ira fe habeant, non elt quod novellam hanc 
methocdum ullatenus moremur. Enimvero 
fer injuria doctrine Euclider, ft cum hac 
conferacur tam imbecilla tam inepta ? Suc- 
cedit proxime breviter attingenda, quam in 
opere propunit Geometrico vir eruditi(}- 
Mus. Aſfitmit is defnitionis loco, rationes 
zquales eſfle, cum antecedentihus per con- 
feguentia diviſis quoti fihimet xquantur. 
«Quz ſane definitio minime differt ab illa, 
quam Euclides adhibet in Elem. VII. pro ſpe- 
cali numerorum doctrina.Sed ne proba fit & 
accurata proportionalitatis univeriim ſam- 
pt definitio, videntur hezc obſtare. Primo, 
1401 conftituta non.lum proportionalitar!s 
—_—_ i. v1 antecedenter ad ipſam difficile 
eonceptu fit quid fit ifta diviſio quantorum, 
2a4t quom$40 peragatur ; quid nempe fit li- 
naw vid; por lincam, aut corpus per COr- 
pus; 
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pus; quomodo pondus a pondere, tempus a 


tempore dividatur. Sunt quidem linearum 
& aliorum quantorum diviſioquzdam & mul- 
tiplicatio, Arithmeticis iſtis (aquibus nomen 
accipiunt) operationibus affines ; aſt quz 


definiuntur & peraguntur ex proportiona- 


lium inventione, proportionalitatem adeo 
prznotam ſupponentes. Quinimo commu- 
niter apud Arithmeticos ipfa diviſio per ana- 
logiam definitur, illam ſcilicet quz diviſo- 
rem inter ac dividendum, unitatem & quo- 
tum verſatur. Non igitur tam idonea vide- 
tur diviſio, vel ex ea reſultans quotorum 
xqualitas pioportionalitati generatim ex- 
plicandz. Dices forte, ſatis facile concipt 
quid fit lineamin linea toties contineri, quo- 
ties pondus in pondere, vel tempus in tem- 
pore ; nec aliud hic intelligi. Ree fateor ; 


{ed ad hoc requiritur, ut rationum inter ſe . 


collatarum termini numeris repreſenten- 
tar; id quod alterum fundatadyerſus hanc 
methodum argamentum ; nempe ſecundd, 


quod proportionalitatem ſolis numeris alli- 


gare videatur ; & quantorum rationes haud 
aliter inter ſe comparabiles ſtatuit, niſtqua- 
tenus-ipſa quanta numeris denominantur. 
Quoties enim unum in altero continetur di- 
ſpicere, nil aliud eſt quam ipſorum in nume- 
ris proportionem exhibere, vel ea numeris 
denominare. Verdm etſfi quanta nullis re- 


przſententur, aut exprimantur numeris ' 


(nec forte reprxſentari poſlint vel exprimi) 
tamen ipſorum. rationes exhiberi, propor- 
. tionalitates innoteſcere poſſunt, Euchidei 
vel conſimili methodo. . Cumque quantis im- 
mediate conveniat ut tatibus, & non ut ea 

| nn 
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numeris accidit fignificari, rationes ad ſe 
muruas habere, rationibuſque conſequenter 
inter ſe comparari, rei natur# convenientt- 
us videtur, ut hzc generali modo determi- 
nentur, a numeris potins abſtracta quam iis 
ſubjeta, Potro tertio, quando rationum 
comparatarum termini ſunt alymmetri, <on- 


ſequentes in antecedentibus non continentur 


aliquoties, ade-que peragi nequeunt. accu- 
rTatz divifiones, nec ulli diftincte compre- 
henſtbiles quoti exhiberi, Quoti vero ſub 
confuſene quadam imaginarii, quando vel 
quomodo ftbimet xquentur, haud ita fuerit 
_——_ diſcernere, vel am lax],uws 
offendere; Quare vix poterit hc definitio 
{peciales ad ulus accommudari, guz defini- 
tionis elt imperfeCtio fere potiflima. Bre- 
viter, quz contra Tacqueti methodum di- 
ſputata ſunt, .adversds hanc #que militant, 
abea vix aut ne vix reipsa diſcrepantem. 
Sed enim aliam preclarus idem vir definiti- 
onem innuit ; S:quss (inquit)tamen mallet affe- 
Hons dlicujus opem in auxilium atvocare, quo 
demonſtrationes commodtus procedant, ego nullam 
pottorem novi bac; {t __ quantitates fue 
rint proportionaltes, fattium ab extremy aquatur 
fao 8 meditt, & contrg, Dequonihil am- 
Plids dicam, quam propoſitam iltam affecti- 
onem non efle generalem, & proportionali- 
bus (juxta nomen receptum) adxquatum. 
Ductus enim & multiplicatio nameris in ſe, 
vel in alia quanta proprie ſoiis convenirt ; 
proxime per {imilitudinem quandam lingjs 
in ſe, yel in ſuperficies per motum paralle- 
lum. Sed lineas in corpora , pondera in 
tempora guci.ſeu multiplicar!, quis conc-pes 

it? 


—Dm— + .a— _ 


—m— —— .aq— _ 
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Tit? Sint duo pondera A,B duobus tempo- 
ribus Y,Z proportionalia, dic mihiquid pro- 
veniatex pondere A duCto in tempus Z, nil 
prorſus imaginabile. Non ergo ſ{tricte qua- 
drat hzc affeCtio proportionalitati generq- 
tim definiende ; numerorum ſaltem & line- 
arum, proportionalitati qualitercunque de- 
terminandz poſht inſervire. Sed jamulti- 
mo reſtat, ut de Borelli methodo+ feramus 


 ſententiam; & ne tanti viri meritis detra- 


here videamur , agnoſcimus ultro primdm 
doCtrinam ejus, quantum percipimus, admo- 
dum eſſe firmam, & bene fundatam. Fate- 


mur ab eo proportionalium affeCtiones prx- 


cipuase ſuis ipſius definitionibus ac princi- 
Piis rite deduCtas eſſe, probEque demonftra- 
tas. Non abnuimus ejus methodum in ſe 
ſpefatam ſatis efle pulchram & clegantem, 
nec non a candidis ingeniis, ft nul}adaretur 
alia, haberi poſle pro ſufficiente, & ſatis ab- 
ſoluta. Veruntamen eam cum Euclidea com- 
parando quoſiay in illo fas fit egregio in- 
ſperſos deprendere corpore nzxvos; cimque 
pleraque non diſpliceant, hzc utcunque mi- 
nus arrident. Primo, quod cum Xqualitas 
omnigenis quantorum rationibus (py7ys 
cppyers) xque conveniat, eique congruant 
univerſalia quzdam ſymptomata, non tamen 
hicea ſimul omnis univerfim, ſed ritu F 78s 
£y (quz vocat Philoſophus) particulatim & 
per ſpecies ſucceſſive definitur. Nam pris» 
mo rationyum effabilium xqualitas ex ſuo 
quodam attributo ſpeciali definitur, .tum ex 
ea major & minor rationes effabiles; tum ex 


= his tandem rationum ep517wy #qualitas. 


Quorſum he generalis ſubjedti dilttactiones, 
; : A & 
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& per inferiora circuitus, fi dari poteſt, & 
quidem exhibetur ab Euclide rationum 
Xqualium omnigenarum (ut & inxqualium) 
Proprietas aliqua generalis, ex qua poſlunt 
univerſaliter definiri? vi deprehendi po- 
cterit animalitatis in genere quzpiam eſſcn- 
tialis proprietas. an non EX illa prellat (re 


- naturz, ſcientiz genio, honz Logicx regu - 
' lis exaCtius quadrat/ animalitatem uni vice 


ſimul integram, quam animalitatem homi- 
nis, & animalitatem bruti ſeorſtm, unam ex 
alia definire ? mihi certe videtur. Secun- 
db, minus placet quod ineffabilium rationum 
Zqualitas negative definitur, ac ita quidem 
ut premiſſas ſupponat & precogaitas imx- 
qualium rationum defiaitionzs. Nam uni- 
verfim definitionibus negativis przpollere 
cenſentur poſitive, ſeu perfetiorem, nobi}i- 
orem, & clariorem rerum notitiam progig- 
nentes. Tam przpoſterum videtur ex in- 
Xqualitate de Zqualitate ſtatuere ; quum 
hzc illa prior, fimplicior, ſtabilior videatur, 
& in ſe penitus indiviſtbilis fit, Unde vete- 
res ; Nicomachus , *H jovm1s 494c& val} 
teyj)w 8, <Nage)&: Damaſcius, Emt( 4 
mvt 1 iovThs &vaaoyad. Thcon Smyrnxus, 
O #ia7)@- a% & doyu35s, XK; T@7VS £57 
d cory cop md wv F eighueywy Ao)w?, & F 
x2l' £v}85 £vaacgeye Ttaque rationum #Yua- 
litas inaqualitati poſtpon1 videtur immeritd, 
PErque illam (tatui dijudicanda. Annon re- 
Ctins Euclides zqualitatem primo pr affecti- 
onem quandam poſitivam, & inxqualitatem 
reſponenter ex alia contraria propri=tate 
definivit 2 Tertio adverto, prolixitatem 
hujuſce doctrine, que per oe 
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definitionum ambages vix illud affequitur 
(utrationum ſcilicet zqualitatem abiplarum 
inzqualitate dilterminet) quod duabus tan - 
tum (iiſque fi rem bene perpen-/amus multo 
brevioribus & ſimplicioribus) exequitur Eu- 
clides. Tdemobſcrvari poilit in tuto doCtri- 
narum proceſſu, ubique multd paucioribus 
ſyllogilmis rem conficit Euclides. Porro 
quarto, adnoto Borellianas propoſitiones ac 
den.onitration-s inſpicienti compertum iri, 
guod in illa ſua methodo precipua propor- 
tionalitatum ſymptomata, non ni!t per dif> 
. curſus eliciuntur obliquos & apogogicos. 
Id quod nimis arguit principia non optime 
conltituta, Ce: te docet philo:ophus,& om- 
nes fatentnr ejuſmodi ratiociniis haud ita 
perſpicuam' animoque blan-lientem compa- 
rari ſcientiam, Neque mirum e defjnitio- 
num negativarum fontibus anfractuoſas pro- 
manare cemonſtrationes. Annon przha- 
bendus Eucliles eadem e definitionibus po- 
ſitivis immediato direCtoque colligens ratio- 
cinio? Quintd, mihi potifſimim diſplicet 
& vitio vertitur harum definitionum ad ſpe- 
clales materias accommodatio ; vel potits 
quod ad eas cammode nequeunt applicari- 
2C enim definitionum ope ſtatim innote- 
ſcit, ant ex ijs prompte deducitur rerum 
proportionalitas, ſed ex int:rmediis propo- 
ſitionibus, iiſque non adeo comprehenſu faci- 
libus, & per indirectam argumentationem 
comprohatis demon'tratur. Inſpicite ſultis 
demonſtrationes primi poſtremique theore- 
matis Elementi ſexti, quz apud Borellum 
ſunt prima quarti & ſecunda quinti, remita 
| Y COm« 
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comperietis habere ; neque non fortafle me- 


- cum judicabitis haud re&e a Borello doCtri- 


nz ſuz prz Euclidea evidentiam jaCtitart. 
Etenim evidentia' doftring pi #cipuc com- 
paret, & conh'tit in uſu, facilique dehnitio- 
nun primarum ad fingulas aut tpeciales ma- 
terias adaptabilitate ; nec ulla major eſt 
harcum virtus, quam ut immeilate conitare 
polltit , eas rebus ſubjeftis convenire. De 
ſuis hoc clariflime monſtravit Euclides, non 
ita de ſuis BorelJus. 'Quidni pronuncie- 
mus. igitur ab illo preſtita hujus conatibus, 


| utliber egregiis, anteſtare. Hxc breviter 


anima_lverti non ut laudi quicquam «derq- 
garem prgclari viri, ſed ut Enclidex do- 
Etring preltantiam illuſtrarcm, unaque Gee 
ometras veteres illam amplexos, illi acqui- 
eſcentes def:.nderem, apguſtifimum impris. 


- mis Matkematicorum princifiem Archime- 


dem illi ſunm calculum apponenten, illum 
quoties uſus poftulat uſurpantem. Quin 
addo, & cum hoc elogio prefixam hanc di- 
ſputationem claudo, nihil extare (me judi- 
cc) in toto Elementorum opere proportio - 
nalitatum dodrinam ſubtilius inventum, ſo- 
lidins ſtabilitum , accuratits pertractatum. 
Id quod mihi cum hanc ingrederer de ra- 
tionibus & analogiis ox#xluy ac Sewpiay PLE- 
cipue fuit in animq declarare. Qua jam 
opera non indiligenter perfeQo. ſeceden- 
dumelt ; ut tamen doleat mihi przter ſpera 
ac propoſitum accidiſle, quod neque to- 
tam hanc proportionalis materiam exhau- 
r7;re potuerim ; neque gup de magnitudi- 
nam determinatione, fimilitudine, genera« 

Nour 
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tione ſuccurrebant dictu forſan hand inuti- 
lia, nec injucunda proponere, Reſertan:;; 
proinde vel ſupprimenda procapicr i. ;:05- 
modum confilio. Vos interim audicoc..:. 
timia bono Deo yalete. : 
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Ropoſitum eſt nobis methodutriexs 
ponere, qui Archime-'es preclara 


comptehenla, adinyenit; ſabtilifi 
m# mentis ifjus vtcungz velligia 
perſequendo. Cotiabimur autern id efficere 


fingulas materias ad problemata- revocat-. 


do, qualia, nimirum ille hi ſolvenda propo- 
nebat, & e quorum ſolutione cum theoremad 
ta ta ſua, tum ipſorum demonſtrationes, _-= 
cebats (Uni ie patebit qualem analyſing & 
quam noltrz modern# fh1milem exercuerit.) 


F804 7 
De Circuli Dimenſs0ne, 


Ordinatz figurz(ABCDEF): circulo i6- 


fcriptz vel circamſcriptz; par*trianguluai 
X 4 {aut 


ſua theoremata, Alibris qui i Extang 


—_— 
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(aut parallelogrammum) reQangulum inves 
Alte, | 


Ab Z cireulicentro ducatur ZY perpendi- 
eularis ad unumquodvis figure latus AB, & 
connectantur reftz ZA,ZB. * Evidens ef? 
triangulum AZB zquari reGtangulo ab ZY 
& 3AB. Similiterque reſolvendo totam fi- 
guram in ejuſmodi triangula (ipfi ſcilicet 
AZB & fibi mutus xquilatera) fingula zqua- 
buntur refangulo ex dimidia ſua baſe, & 
altitudine zquali 74 ZY. Unde ſimul om- 
nia zquabuntur reCtangulo ex dimidia peri- 
metro figure, & ZY. Vel triangulo, cnjus 
_ eſt tota perimeter, altitudo ZY. Quod 
2 | 

THEZOR TIF. 

Figura regularis circulo inſcr1 = vel cir- 

cumſcripta, zquatur dimidio rectangulo ex 
PE 
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perimetro & perpendiculari, a centro ad 
unum latus 3 vel triangulo, cujus baſis zqua- 
tur perimetro figurz, altitudo ditz perpen- 
diculari, 

were, In figura circumſcripta perpendi- 
culariseſt radius circuli. 


PROB LI. I. 


Invenire reQAangulum (vel triangulum) 


- Xquale circulo., 


Ponatur circulum efſe figuram regula- 
rem, hahentem latera indefinite multa, 8 
parva ; & conſequenter perimetrum circum- 
ferentiz perpendicularem, e centroad hec 
latera, radio coincidere; hinc 1gitur, juxta 
przcedens, , | 


Circulus zquatur dimidio retangnlo ex 
circumferentia & radio. (Vel triangulo, 
cujus baſis zquatur circumferentiz, altitudo 
radio.) | 

Hoceſt, poſito (ut ſemper poſthac) cir- 
cumferentiam vocari @, & radium R + ag r) 

: r 


| r 
& diametrum (vel D) Q=—=—= & 77 
2 E 


' 1 
Corollaria circulorum circumferentiz fe 
babent ut radii. Nam hoc ſimilium figura- 


"rum, Circulis inſcriptarum aut circumſcri> 


ptarum, competere perimetris, in * Elemens 
tis demonſtratur. | | 

Secundum indiviſibilium hypotheſin hoe 
theorema facile ſic oſtenditur ; : 
Supe? 
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| 
Super AB, circuli EFG radiuty, erigatur 
perpendicularis BC zqualis circumferentiz 

Circuli BEG, & conne@atur AC, Tum in 

AB ſumendo quodvis pro lubitu punum D, 

centro A per D deſcribatur circulus DAK ; 

_____. &ducatur DE adBC parallela. Eſtque Cir- 
d.cor. prec cumferentia BFG ad DK 2, ut radius AB 
ad AD, hocelt Þ, ut BCad ED. Ergo quum 
circumferentia © BEG==BC, # erit circum- 
4 14-55 ferentia DUK=DE- Et fimiliratione cir- 


{7 camferentix omnes concentric conſtituen- 
4 | : tes 


LeRt: | 
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tes circulum BEG #quantur parallelis reQis, 
| quibus con'tat triangulum ABC. Unde cir» 
| culus BEG triangulo ABC zquatur, 


COROLTL. 


Simili diſcurſu, ſeftor quilibet circuli 
zquatur dimidio retangulo ex arcu ſeoris 
& ra liocirculi. - | 

Coroll, circuli cujus radius eſt M, area eſt 


_- SS ) = 
— Mq. Nam—(rr). mm: : —:: —— mm. Co.2.1% 
P F.1 & :O 


—— ————_____}_r nh. 


— 


CT&SEF. IL 
| De Sphera & Cylinaro. 


Uz de ſphzra inveſtigavit Archimes 
des, vel ad ſuperficiem ſphzricam 
pertinent. vel ad ſoliditatem. De ſu- 
perficie primo diſpiciemus, 
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'P ee es. 4 


Sit circuli portio BYA'\,. cuſus axis VK 
tranſiens per circuli cenfrum C, & baſim BA 
biſecans in K... Portioni antem inſcribatur 
figura parilztera & zquilatera: VMN.. PBA. 
Confideravit Archimedes, qu d ficirca ax- 
em VD circumrotetur portio cum inſcripta 
figura,deſcriptura fit circnli portio ſplizct- 
cam portionem 3 figufa .vero ſolida. cort- 
{tans cono MVN, & fruſtis conicis (vel cylin- 
dricis) OMPN, B 3PA per circulos paralle- 
los MN, OP, BA comprehenſis; adeoque 
ſuperficiem corporis inſcripti e ſuperficiebus 
conſtare conicis vel cylin'Iiricis MVN, 
OVUNP, BOPA. Dein advertit, quo magis 
laterum figurz multitudo augetur, ed magis 
figuram planam ad circulum, & ſolidam ad 
ſphzram, & ſolidi ſuperficiem ad ſnperficiem 
ſphziicam accedere ; adeo quidem ut late- 
ra multiplicando perveniri tandein poſlit ad 
f2uram, cujus ſuperficies minori differat 3 

| lphT- 


| 
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ſphzricx portionis ſuperficiequam aſgnato 
quolibet utlibet minimo defectu; adeoque 


= 
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ſph :rz ſuperficiem quodammodo habert, 


poſſe pro ejuſmodi figura incefinitam hahen- 
te laterum multitudine z & cujus diſtantiam 
(CZ) zcentro ſphere minime differat a ra- 
dioſphz:x, vel in eum deſfinat. Tandem 
igitur ſecum animo reputavit, ſt poſſet hu- 
juſmodi figurz ſuperfciem ad planam ali- 
quam figuram, puta circulum, ſub gen-rali 
gualihet ratione referre, inle ſthi conſlitu- 
rum quam ad planam talem figuram obtinz- 
xet relationem ſphzrica ſuperficies. Hoc 
perſcrutari aggrefſus ei feliciter, hxc que 
ſequuntur problemata reſol\endo. 


PROB PL. 1, 


Invenire rectangulum Zzquale * laterali 
priſmatis ereCti ſuperficiel. 

Manifcſtum eſt ſingulum parallelogram- 
mum, eorum quihus conſtat lateralis priſ- 
matjs ſuperficies eſſe reftangulumex latere 
priſmatis, & uno litere baſis ; & proinde 
amnium iſtorum parallelogrammorum age« 


_ gregatum : hoc eſt, 


Lateralis erecti priſmatis ſuperficies, 
Zquatur rectangulo ex latere priſinatis, & 
baſis perimetrg., | 


PROBL NI 


Invenire reCtangulum zquale* curve re- 

Eticylindri ſuperficiei. 
Supponatur cylindrum efle priſma quod- 
dam ſuper polygonam baſem, latera haben- 
| tem 


* J7oc et, 
baſibus CXo- 
CCpiths 


Theor.l. 


* Foc, 
d-mptis ba- 
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tem-indefnite parva & multa (hoc eff, ſuper 
Circulum) & -X p: #cedentibus liquet, quod 

Curva re&i c;linJri ſupericies xquatur 
rectangulo cx latere cjus, & circurnf. baſis, 

Coroll. |, hinc. Curva cylindii ſuperficies 
{ hahet ad baſin cjuſdem, ut latus cylindri 
ad .iimidium radii, vel ut duplum lateris ad 
radium. 

Sit enim L = lateri, Eſtque (ex hoc) 


k 
Lx=— ſuperkicici, ac baſis eſt Hin Atqui LT. 
| 2 


rTF. r 
——::*F] —:: 2].r. 
2 2 


Coroll.2 etiam hinc. Snperficies cylindro- 
rum ſuper batthus iifdem (vel zqualibus) ſeſe 
habent ut latera : % habentium eadem vel 
2qualia latexa, ſuperhicies ſunt ut circumfe- 
rentiz baſium, vel ut diametri, vel ut radii 
baſium. 


Invenire circulum zqualem datz curve 
eylindri reCti ſuperficiei. 

Sit A radius quzſiti circuli. © Eſffque © 
rad, A. © rad R.:: 2L.R. fHoctſt, Ag. 
Rq.:: 2L-R :: £2LR. Rq, Quare Aqh— 
2LR, i Unde\2L A:: AR. | 

vel? LA::A2R 

Hinc, 

Radius (A)circuli zqualis ſuperficiei cy- 
lindri eft media proportionalis inter latus 
cylindri(L) & baſis diametrum (2R). . 

Nam (retrograde) quia L.A: : A.2R erit 
k2LR—Aq. Sed 2L.R!::2LR.Rq. Þ Er- 


® Cop.2.12 go 2L.R::Aq Rq»:: © ralA. © rad.R. 


Unce ' 


_ ſm 


_ I_ 


— _——— —C 
— £ 
»Cn _u - 
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Unde per Coroll. 1. precedentis erif © rad, 
A zqualis ſuperficiei cvlindri, Q.E.De ; 


-FRAORE I 


Invenire reCtangulum xquale latcrali py- _ 
ramidis Zquilaterez, ſuper regulari baſe can- \ 
ſtitutx, ſuperficiei. | 

Liquido patet, fingulum pyramidis ſupere 
ficiem componens triangulum, xquari ipfius 
2/ticudini dnciz indimidiam haftn. Unde 
triangulorum omnium aggregatum, hac eff, 
 Larteralis xquilatere pyramidis ſyperfici- Theor. 1Y. 
ES Xquatur communi triangulorum eam. come | 
ponentium altituini ductz in dimidiam ba- 

115 perimetrum. | 


FR@d LD. ; 


Invenire recangulum zquale curve rei 
com ſuperhiciei. | 
Conus ſupponatur xquilatera pyramis ſy- 
per regulari bale indefinite: multilatera (has 
e{t,circulari) & conſequenter hahens altitu- 
dinem triangulorum afſurgentium xqualem 
lateri coni. Hinc ex prac. | | 
Recti coni curva ſuperficies zquatur re- Theoy.!”. 
Ciangula ex Iatere coni, & dimidia circume Archint... 
fcrentia baſis. - 39h 3 
Caxoll.1. Curva coni ſuperficies fe habet 
pe Hang eJuldem, ut latus coni ad radium 


» ” L | 
** Nam coni ſuperficies eſt bo ; & baſis eſt 
2 
Rx Lr Rex 


"*" W * Verum Gs ma R” | OF R. C6 Bo? 
2 2 2 
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Lettiones 


dem ba't(vel zqualibus) ſe habent, ut latera« 


Et ſuperticies conorum hab-ntium zqualia 


latera, ſe habenc ut radii baſium, 
P ROBLI., YL, 


Circulum inyenire parem datz coni curve 
ſuperhiciei. 

Sit radius cireuli quzſiti A. Quum igi- 
tur (ex Coroll, xr. ultim:) fir © rad. A. @ 
rad. R::L.R. oEr id 0 Aq.Rq::L.RP 


| :: LR. Rq. AEritAqz=LR, © Quare A, 


*:AR. 

Hine, *»- 

Circulus hahens radium (A) proportione 
medium inter coni latus (L) & baſis radium 
(R) zquarur curve coni ſuperhiciei. 
| Nam quiaL.A::;faA. R, erit LR=Agq. 
Verum L.R:: © LR.Rq. * Ergo L. R:: Aq. 
Rq::* © rad. A. © rad.R. Ergo (ex Co- 
roll. x. przc. )eſt © rad. A. zqualis ſuperf- 
clei coni. Q.E.D. 


PROB LL MIL, 


Tn cono reCcto (ABC) invrenire circulum 


zqualzm ſuperficiei conicx (DBCE) inter- 
ceptz planis parallelis(BC,DE). | 


Nota] Supponitur ABC triangulum per 
axem ; & BC,DE communes hujus ſe@iones 
cum planis parallelis. Unde BC, DE Cunt 
paralelz per 16.11. BUS 


Po« 


LeA.I 


Coroll.2, Superficies conorum ſuper ea- 


I OC T——_—c 


Le QI. Mathematice; 


| Ponatur L=AB, & R= BF, & M=AD, 
&R—DG ; & quaſiti circuli radius fit A. 
Et ob AB. BF: : Y AD. DG, hoc eit, L.R:: 
M.S. Erit LS==Z MR; & 2 proinde LS— 
MR—0. © | 
Jam(per ultimum) ſuperhcies ABC wqua- 


| tur circulo, cuiradiusy/ LR... Et ſuperncies 


ADE circulo, cui radius MS. Ef Þ conſe- 
quenter ſuperficies DBCE, vel © © rad. A— 
© rad.y/ LE—© rad. y/MS. Unde Aq— 
LR—MS 4 — LR—MS-+ LS—MR <= 
L—M x: R-+S*f . | 
* hr L-—M:A :: A. R-+S. Unde 
hoc eſt, DB. A: : A. BE-FDG. 
Circulus, habens radium CA) proportione 
medium inter interceptam parallelis planis 
(BC,DE) lateris partem {DBYL— M), & 
fummam radiorum (BF-|-DG, vel R-|-S) 
circulorum qui in parllelis plants, . £quatur 
conicz ſuperficiei (DBTZE) parallels planis 
intercept. | | 
Nam (analyſis veſtigiis infiſtendo) quia 
L—M.AE:: A. RS. PEritAqaz LK 
—=MSi-L39—MR, Hoc et, Aqz=ER— MS 
4 (QUIA 


Y 4-6. 
Z 10.6, 


a 3edXolo 


b Cor.2412 
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d4 Prins, 
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f 16.6. 
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i466. (quiaoh L..Mi::R.S. feſt LS—=MR, & 
k 15.6. 1propterea LS—MR=2). ® Ergd circu- 
L 2.4X.1s : lus railio A #quatu. «i..erentiz circulorum, 
m (vr. 2.12 qnoium rad:ly/LR& y/ MS®; id e?, diffe- 
26, bujas. rentix ſuperticierum couicarum ABC, ADE, 
ideſt, ſupcrticiei concx DBCE, Q.t.D. 


PROBL. Yi, 


Circuli ſegmento BVA /cujus axis VKD} 

* Exceptg iNcripta fit figura * parilatera & xquilate- 
baſe 1a VMN DÞBA, & ſegmento una cum in{cri- 
Archim. Ppta tigura Circa axem VK rotato ; invenire 
32-1. Circulum Xqualem ſupez ficiei corporis ab in- 

23. icriptefhigw# revolutione p: ocreati, ſph#- 
rzque proportion! _—_ In{cripti, | 


| P 

Jungantur anguli hinc inde pariter di- 

{antes i vertice V re&tis MN, OP, BA; & 

conneCctantur NO, PB. ac DM : liquet au- 

tem angulos VDM, VMN., MN, N -P, 

OPB, PBA, zqualibus infiitentes aricubus 

* 27-eIÞ» Fquari; & inde parallelas efſe re&as 
| MN, . 


Le&.Il. Mathematite. | 
MN, OP, BA; a: trigona DMV, MSV, 
NST, OKT,, PXY, BAY, fimilia fore, 
P)uare DM, MV:: MS. VS:: NS.ST:: 
OX. TX : : PX. XY: : BK. YK. 4 Undeut 
DM ad MV, ita ſumma antece!entium MIN 
-OÞ-|-3K ad ſummaty conſequentium re- 
ſpe&tivam VK. Ergo DMx VK—=MVx ::; 
MN-|-OP-+r B«&. Jam ſupetficies coni 
MVN\ zquatur circulo, cujus radius / VM 
x MS. Et ſuperficies OMNP * xquatur cir- 
culo, cujus radius elt y/ y MO x: MS-FOX. 
—_ 
u Itemque ſuperficies BOPA circulo, cujus 
raciuseit y/ 3 OBx OX-T-BK. * Ergo tota 


VM | 
ſuperficies VMOBAPN zquatur circvlo, 
Cujus radius elt VM x: 2 MS-+ 2 OX + 


: BA 

KK. Hoc eſt, VM «x: MN FH OP -þ+— 
hoc eſt, YDMx VK. Unde, by 
Superficies ſolidi (VMOBAPN) ſphare# 
portioni (BVR) in(cripti, provuctique ec re- 
volutione figure parilater# & #quilaterz 
(VMOBAIN) circuli *portion! (BV A) in- 
ſcriptr, 2quatur circvlo, cujus radius eſt 
ay DM x VK (exiſtente DM reCti, qux duci- 


tur ab extremo diametri VD, axem Vk con- 


tinentis, ad terminum lateris VM, vertici V 
contermini) * | 

Coro!l, Ducendo VB; quoniatn DV x VK 
—VBq. Et DM-3Dv, liquet efſe DM x 
VKJVRq. Etproinde circulum cujus ra» 
dins eſt 4/DMx VK, minorem efle circulo 
cujus radivs VB; id eſt, ſuperficiem ſolidi 
cvjuſvis modo premonſtrato deſcripti in 
ſphzra, minoxem eſle circulo cujus radius 
VB. A2 Doble 
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PRODZL It 


Circulum invenire parem ſuperficiei por- 
tionis ſphzrice (BVA), 
NN + 
NN 


V D 


Sj circuli ſegmento BVA, e cujus circa 
2xem V :. revolutione producta fuit ſphere 
portio, inſcribatur figura parilatera & xqui- 
latera, cujus VM fit vnum latus, &ex iſtius 
figure cotatu producartur* figura , ſuperfict- 
em habens conitantem e ſuperficiebus conli- 
£is, aut ex parte cylindricis (ficut in proce- 
denti;) manifeſtum eſt ex ultimo Corolla- 
Tio, quod hujus figure ſuperhcies minor eſt 
circulo cujus radius VB; prout autem VM 

- magnitudine mimuitur, & conſequenter DM 
creſcit eo ad xzqualitatem magis appropin- 
quat ; poſito igitur VM efl- infinite (vel in» 
definite) parvam, fizura plana ſegmento 
BUA coincidet, & ſolida figura cum ſphere 
portione BVA, & DM cum DV; & proinde 
{uperficies inſcripti ſolidi, hoc eſt, ſphxrica | 
portionis ſuperficies, #quabitur circulo cu+ | 

: Jus ra-lius VB, Hoc elt, 

te0re lA Superficies ſphxrice portionis (BVA) 

Archim- wquatur circulo, cujus radius e{t re&ta (VB) 

z£-©27.4, dubta a portionis vertice (V) ad circumfe- 


rentiam baſis (BA). CVel cuijus radius eſt 
___ chorda 


2 —_— 
<A —— 
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chorda ſubtend-ns dimicium arcum ſegmen- 
£1circularis, cnjus revolutione ſphzrx portio 
Procreatur ). 


COROLLARI 4A © 


1. Superficies hemiſphzrii (BVA) baſis 
ſux duplaeſt, _ 


| — 'B 


4 
i | Nam per proxime prxcedens ſuperficies 
hemiſpherii aquatur circulo cujus radius 
VB, hoc e{t, duplo circulo ad radium 7K ; 
quia VBq=z=Viiq-FBkq = 2VKq. Unde 
conſeCtatur immediate, quod 
2. Superficies totius ſpherx quadrupla 
| eſt maximi in ea ſphzra circuli; (vel zqua- 
| lis circulo, cujus radius xquatur diametro 
| ſphzrx. | 
Quod nobililimum theorema demonſtrat Archim, 
Archimedes ſeparatim ; quod non opuserat 6,y, 
ut faceret. adeo ſtatim deducitur e general! 
hoc theoremate. 
3- Sphzre ſnperficies xquatur curiz ſu- 
perficiei cylindricirca- ipſam deſcripti, = 
| L 3 Qi, 


4 


earn Deng EI re Se = —  - ——— 
- pee —  — — — —_— 
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eff, cujus latus & b ſis diameter #quantyr 
ſingula diametco ſphei#, | 


R Y © B 


. ; 6 


K K 


Deck 


S 


Mam (per I.Coroll.2, hujus) curva ſuper- 
ficies cylindri ſe habet ad baſin,ut latus ejus 
ad + radii baſis, id eſt, ut diameter a ' 4 dia- 
metxi; ideſt. ut ſuperficies ſphere ad maxi- 
mum inſphz a circulum, vel ad baſin cylin- - 
dri Ergo cylindricurva ſuperhcies aqua» [ 
tur ſaperficieiſpher#, imo generatim 

4. Cujuſvis portionis ſuperficies (BVA) 
zquatur curve ſuperficiei cylinari (RSYZ) 
habentis eandem altitudinem, vel ax<m 
(VE) & diametrum (YZ) #uailem ſphere 


| diametro (VDJ). | 
| +5. bujus, Nam ſuperficiescylindrica RSZY * zqua- | 
Cor. 3.6, tur circulo cvjus rarhius eſt RY x YZ, id 


: : VB. VE) dell, fuperficiei portionis ſph#- 
rice BVA. 

«. Superficies portionum BVA, BDA fe 
habent ut axes ſui BV, BD, 


eſt, // VK x VD, id eſt, /VBq (nam DV.VB | 


Nam 


Le... Mathematice. 


© Namcylindricr ſuperficies RSZY, TYVZY, 
ſph@ricx xquantur, taliter ſe ha- b#ujus, 


quibus hx 
bent. Imo, 

6. Sph#ricarum quarumvis portivnum 
(BV A.CVe&) ſuperficies axib1s ſuis (VK,. K) 
propo tionales ſu::t. | 

Nam & cylindricis. ſuperficiebus, quibus 
zquantur, hoc convent. 

7. Sphzrica ſuperficies EPAz parallelis 
planis Ce, BA intercepta #quatur cylindri- 
ce ſuperficiei ZYZ7 iiſdem planis inter- 
Ceptz. 

Nam fi acylindrica ſuperficie ZRS/, cui 
xquatur ſphzrica ſupgrficics EVa, detraha- 
tur cylindrica ſuperficies YRSZ, cui zquatur 
ſphzrica ſuperficies BVA, reman bit cylin- 
drica ſuperticies £YZC xqualis ſphzricz ſu» 
perficiet EBAz. Un-1c quoque, : 

. $8. Zonz, ſeu ſuperficies ſphzricz paralle- 
lis circulis interceptz, ſe habent ut axes 
ſui, | F 
vin ex hoc foecundiſſimo theoremate, 
nobiliffimo & ucili fmo inter aurhoris noſtrj 
inventa , complura deducantur con.ectaria. 
Nobis hc in p: lens :uificiant, declirande 
methodo, cui author inſtitchat, in co rep2ri- 
endo. Proxiina LeCtione, qua oli litates 
portionum ſphzricarum ad conos & cylin- 
dros retulit, via dabimus operam enucleare. 
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Eihodym poitrema vice conati ſumys 

expon i©- qui Archim=des ſuperfi- 
cies CUVTAS, Cylind-icas, &prifertim ſphe- 
rica cuin iuperhcieovs planis comparavit, 
Lis 2q iaJes circulos afſignanio. Nunc ea- 
dem br-vitate modum expilcabimur , quo 
loliuitates [pherarum & ſphericarum porti= 
onum atque tcciorum cum conis & cyl :ndris 
contulic; afſumentes imprimisea quz in Ele- 
mertis riemon'trata ſunt, nempe 

Cuanz & cvlindros rqualibus infiſtentibus 
baſtbus le haberenraltiuiines; & flaititu- 
d1lic;, <q qnales ſunt, ſc habere ut bales. 

Eeff cont vel di pares ſunt, baſes & 
alticudines proportione r-ciprocart: & In- 
Vel<e , h;, proporgionc FecIprocantur, ipſos 
Lc Ualrl. 

' Et timiles conos ac cylindros in triplicata 
_ ratione laterum, vel radiorum, vel dia- 
12trorum baſs. 

Et cyliniros conorum que altorum & 
ſaper quali baſe tonſtirutorum triplos efle, 
Przmittimus & dcfnitionem unam ac alte- 


ram, 


1. Solidus ſector (vel ſector ſpharicus) 

ft figura comprehenſa ſuperficie coni, verti- 

cem habentis 1n centro fplarr, & ſphz 'TIca 
5b Perticie intra CONumie | 


——_——— ... 


—_—_—— 


Leal, Mathematics. 


Ut figura BCAV com:1.cl:enfa ſub ſuper- 
Acie conica BCA,part- ſuperficiei coni XCY, 
& ſuperticie ſphzrica BVA. 

Vele!! figura compoſita e cono CBA (ver- 
ticen! hahente in centro ſhare C) & por- 
tion? ſpherica 3VA, ſuper earzm baſe BA. 

V<l ft ſeEtor circulatis VCB circa radium 
CV revolratur, procreabitur ſector ſpheri- 
cus B' A. 

2. Solidus rhombus eſt figura conians 
cuobus coni> reOis inverſs,ſuper eadem baſe 
conitituti>, & vertices haventibus in eodem 
COMMUNI axe, 


I. 
In 


A 


Tal's eſt CBVA,cui communis baſs BA 

& axis VC, 
Sit jam ſector circularis * BCV, cui inſcri- 
b. tu? figura Xquilatera BOMV, & ſector 
ctm hgyra C'rca radium CV revolvatur, & a 
{{ Ctore circulari producetur ſeftor ſpheri- 
as; . figura autem corpus ſolidiim conſtans 
171M mM rhom' 0 MCNV ; tum eo quo proe 
ducitur 
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ducitur ex revolutione triangul!: OCM, hoc 
eft, (productis OM, PN ad occurſum R) ei 
quoi ſupererit, $ detrahatur rhombus 
MCNR<e rhombo OCPR ; eo denique quod 
fir e revolutione triangult BCO, hoc elt, 
(vroduttis BO, AP ail S) ditierentiz rhombi 
BCAS& OCPS. Itaque f1 ſciri poſlit hu- 
juſmodi cujuſvis figurz relatio ad conum ali- 
quem, eo forte ratio dignoſcetur ſeCtoris 
ſphzrici ad conum. Huc collimant ſequen- 
tia problemata. 


- 7" apnea Fig 
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PROBL. I. 


Invenireconum #qualem dato cono(CXY) 
cujus baſs (Q) xqualis tt curve ſuperficiet 
dati coni (CXY), | 


An1!yſis. Sit T altitudo coni queſiti, & 
quia coni XCY, Tc ponuntur #quales,? Crit Y 15.12» 
ut altitudo CF coni XCY ad T, altitudinem 
coni TQ, ita reciproce baſis Q ad baſin 
XEY ; * hoc eſt, ſuperficics XCY ad baſin = Hyp. (5 
XEY, 2 hoc eſt, ut latus CX adradium FY. 7.5. 
Ita ut fit CF, T::CX. FX. Atqui ducendo 2 Coy. eg. 
FZ ad perpendicularem, Þeif CX FX :: CE. 1 Lef. 
FZ (ob fimilitudinem triangulorum CXE, b 4.6. 
CFZ). <ErgoFZ—T. Hinc, ©Y 5. 
Conus (TQ ) cnjus haſis { Q ) zquatur Theor [. 
ſuperficiei coni(XCY), & altitudo (T) reai# Archim.7.! 
(6Z). quz ducitur a baſis centro (Þ) ad latus "I 
(CX) perpendicularis,equatur con9(CXY). 


os | Lefiones Lect lII, 


 d Hyp. Nam quia T=4FZ, <erit CF.T::CF, 
© 7.5. FZ::f*CX FX::8 ſuperficies XCY , baſis 
E 1.6, XEY ::h Q. baſis XEY. Ego aititudo CF 


| 8 Cor.s. Aadaltitudinem T, ita eft reciproce baiis Q 
| x Lek ad baſin XEY. i Quare coni XCY & TQ 


| k Zyp. & zquantur- QE.D. 
512, PROBL, 1. 


- Tavenire conum xqualem dato rhombo 
(MCNV )hahens bafin ( Q ) #qualem ſuper 
ficizi coni (MYN). . / 

A 


| Analyſis. Altitudo coni queſiti fit T, & 

k 14-12. quia conus MCN, conus MVN: : * CK. KV. 
& componendo rhombus MCNV conus 
I 8.5. MVN::CV.KV; hoc eft, ut conus cujus 
m/Zyp, baſis eqnatur bai MEN, & aJtitudo 1pſt 
'nrc.i2. CV ad conum MVN ; liſte conus igitur 
,0 Hyp, 9% @zquatur rhombo MCNV, ® hoc eſt, cono 
| 7-5. TQ. . ® Und: ut CV ad T, ita reciproce erit 
PCa.s. 24 MEN, ®id elit, ſuperficies MVN ad 
x Left. MEN, P iieſt, VM ad KM, 414 eſt, (dutt2 
'4 4.0. CZ ad VM protractan p2rpendiculari) ut 


[T 945» CV ad CZ, * Quare T=CZ, Hinc, 
| Conus 


7 ole 
Lol 
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Conus(T7Z) cujus bafis ( Q) zquatur ſu- Theor. 7r. 


perficieiconi (MVN), & altitudo (T) rectz 
(CZ) que ducitur a vertice (C) coni (MCN) 
per pendicularis ad latus (VM) coni (MVN) 
Xquatur rhombo (MC.NV). 

Nam ob T=C2Z, ferit CV.T ::CV. CZ 
2: VM. VK : : *ſuperficies MVN , bafts 
MEN : : * Q. MEN. v (Inde conus, cujus alti- 
tudo #quatur iph CV, & baſis circulo MEN, 
xquvatur cono TQ (cb reciprocam bafum 
& altitudinum proportioncm). Ejuſmodi 
vero conns #qualis 2 ufienſus e't rhembo 
MCNV. 3Frgoconus IT 4 zquatur rhom- 


bo MCNYV. Q.t.D. 


PAO 3. 15 


Si rhombus BCAg detrahatur e cono yeY, 
invenir? conum refſuo zqualem, habentem 
baſin ( Q)) #xqualem ſuperficici BAY, plas 
nis parallelis x Y,EA interceptz. 


X 
B Z 
IN 
$ IC 
Y 


; Cont queſiti altitudo fit T, & Primo tins 
jus) l1que*. conum, cujos aititudo eſt CZ (pers 
pendic Wlaris e centro bahis ad coni oY la- 
ens px) & balls par ſuperficiei oY zquari 

CONDO 


Archim, 
13.H 


ls. 

© 4.6; 

U COre5s 
L.Leth, 

* yp. © 
7 5. 

Y 15.120 

z 14 analyſs, 
® L,AXeLo 
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cono XpY. It>m /e ſecun 10 hujus) conum» 
cujus altitudo elt CZ, & baſis par ſuperficiei 
BeA. xquari rhombo BCAy. Un le ft detra- 
hacur rhombus Bao a cono XgY, reſiduum 
#quabitur cono, .cujus itidem alticudo' eſt 
CZ. baſis par refiiuz ſuperficiei conice 
X BAY, velcirculo Q. Adeoque CZ = T. 


; Hinc, 
| Theor.I1, Conus (TQ) cujus baſis ( Q ) xquatnr ſie 
| Archin, perficiel conicx (BAY) parallels plans 
| I9.le x Y,BA intercept#, & altitudo (T perpen- 
diculari (CZ) ductz a centro (C) baſis coni 
(x#Y) ad £Jus larus (py), #qualis eſt diffe- 
| rentiz coni (+Y) & rhombi (BC Ag). 
xqualis ſuperficiei con'ce y BAY zquatur 
differentiz duorum- conorum, habentium 
| communem altirudinem CZ, & baſes zqua- 
| * Perduo les ſuperficiebus conicis xoY,BpA ; * id eſt, 
pofrems diffterentiz cont yoY i homdi BCAg. Un- 
theoremata, de conus TQ ilti diffterentiz zquatur. 
Q.E.D. 


P ROB LI. IP. 


Si 3 rhombo OCPR detrahatur rhombus 
MCNR, invenire conum refi''nn MOCNP 
' parem, habentem baſin ( Q ) zqualem coni- 
cx ſuperficiel OMNP, parallelis rhomborum 
baſibus OP, VIN interceptz. 


Nam conus, cu;us altitudoelt CZ, & baſis 


Mathematice. 


LeA.1II. 


Sit T rurſus altitu1oconi queſti, erſtque 
(per ſecundum hujus) conus, cujus altitudo 
CZ, & baſis par ſuperficiei conice ORP, 
zqualis rhombo OCPR, ItEinque conus, 
cujus altitudo ea%em CZ, & baſis par ſuper- 
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ficiei conice MRN qua3tur i hombo MCNR, | 


Horum conorum .1Jerentia eſt conus habens 
eandem altitu*inem CZ, & baſin &xqualem 
diferentie ſuperficierum iltarum, hoc eſt, 
ſuperficiei OMNP, vel circulo Q. Ergo 
CZ7==tE+  Undes, 

Conus ( TQ ), cujus bafis ( Q ) zquatur 
ſuperficiei conice OMNPD, parallelis planis 
OP,MN int-rceptze, & altitudo duftz CZ a 
yertice C coni OCP ad coni ORP latus 


(OR) perpendiculari . zquatur differentiz 


rhombhorum OCPR,MCNR. 

Nam conus habens altitudinem CZ, & 
baſin zqualem ſaperficiet conice OMNP, 
zquatur differentiz duorum conorum, ha- 
bentium eandem altitudinem CZ, & baſes 
Zquales ſuperficiebus conicis ORP, VRN; 
* h.e. differentiz rhombor. OCPR, MCNR., 
Unde conus T Q ilti differentiz exzquatur. 


Q-E-D» P r0b}, 


Theor. 1. 
Archint- 
23D 


* Per 2, 


bu ju. 
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PRO Eb Fo - 


Inveriire conum xqualem figurz (qualis | 
e initio 7,e9nis hujus expolitz) ſpharic# 
POrtionL IN{CLIPtR» 


A centro C ad latera demittantur per- 

pendiculares CZ ; & quia rhombus MC NY 

* 2, bujuts * Fquatur con , cujus altitudo zqualis 
E | _ 


a> 


Lea.IIll. Mathematice. 


eſt 74 CZ, & baſis ſuperficiet coni MVN $: 


& corpus MOCPN, refiduum nempe ſubdu- 
&o rhombo MCNR e rhombo OCPR zqua- 
tur cono, cujusetiam altitudo par eſt eidem 
CZ, & baſis ſuperficiei conice MOPN; 
item ſolidum OBCPA, quod reſftat ſubduto 
rhombo OCPS e rhombo BCAS, * xqua- 
tur cono, cujus itidem altithdo CZ, & baſis 


xquatur ſuperficiet conicx OBAP 3 liquet 


totam figuram inſcriptam 2quaricono, cujus 
altitudo #quatur perpendiculari CZ, & baſis 
toti ſu verkiciei figurz inſcripte, 
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| Figura ſolida (CBOMVNPAC) inſcripta Theor.P” 
ſeftori ſphzrico (BCA) (& produdta e revo- Archim, 


lutione figure xquilaterx (CVMOBC) ſe> 
ctori circulati (BCVJinſcripte, circa axem 
CV reftatu) zquatur cono, cujus altitudo 
zqualis eſt perpendiculari (CZ), e< centro 
ſectoris ad unum inſcriptz figurZ latus du- 
tz, & baſis ſuperfictei (VMOBAPNV) 
figurz ſolidx inſcriptz. (Exclusa ſcilicet 
ſuperficie coni BCA). 

Nota]. Procedit hoc de ſectore ſphrrico, 
qui non major eſt hemiſphzrio. 


PRODI, FI 


. Conum inyenire parem ſeRori ſpkzrics 
(BCAV). | 


Az Sk 


34» Io 
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Archin. 
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R 


*P= on. —__ 


P 


A 

Si ſeftori ſphzrico inſcribatur figura 
VMOBCAPNYVY,.qualem mox deſcripfimus, 
cujus lateri perp-ndicularis ſit e centro dufta 
CZ; liquido conſtat e dictis hanc figuram 
Xquari cono cujus altitudo CZ, baſis #qualis 
ipfius ſuperficiei VM. BAPNV. Quia verd 
latus VM minus afſumi poſlit quavis afligna- 
hili linea, vel indefinite parvum; adeo ut 
conſequenter CZ minime differat a radio 
__ & ſup:rficies inſcripte figure de- 
tgnat in ſuperficiem ſphxricam BVA ; & 
fiura ipſa quaſi tranſeat in ſeorem ſphe- 
ricum, ſatis manifeſtum elt, quod 


Sector ſphzricus xquatur cono, cujus al- . 


titudo zquatur radio ſphzrz ; baſis autem 
perkiciei ſph#ricx portionis, cui ſeftor in- 
ſiſtit, 
| Pro- 


a __—_ & 


Oe Oro eo oe 


$— 


LeA. IH. Mathematics. 

Procedit de ſefore,;qui non eſt hetnj fph#- 
rio major. AtconſeCtatur etiam de majore. 
Vide Coroll.5. | 


| COROL 7. EY 
1. Hemiſphzrium xquatur ' ono, cnjus 
baſis zquatur ſuperficiei hemiſphxrii (hoc 
eſt, duplz hemiſpherii baſi) & altitudo ra- 
dio ſphxre. Et, OS | 
2. Hemiſphzrium duplum eſt coni ſuper 
eadem baſe, & ſibi xque alti. Et proinde, 
' 2. Hemiſphzrium elt 5 cylindri ſuper ean- 
dem baſin, & xque alti, Et conſequenter, 
4. Tota ſphzra ſubſelquialtera eſt cylin- 
dri 1hi circumſcripti. | | 
_ Separatim hoc novile theorema demon- 
ſtravit auCtor, quidni mel'us peperciflef ote- 
r?, cum in iſto generali contineatur, aut 
abea immediate reſult>t ? | 
. 5, Etiam * ſector ſphere major hemi- 
ſph#rio xquatur cono. Cujus altitudo ra- 
dins ſphzrz, & baſis xqualis ſuperficiei ſur 
ſphzric#. = 
Nam fie cono, cujus altitudo radius ſphe- 
rz, & baſis ſuperficies totius ſpherz, aufera- 
tur conus cul altitudo etjam radius ſphere 
& baſis ſuperficies minoris portionis, rema- 


Archim, 
26.1. 


* Kalas 
YorTugs 
4 ictuse 


nebit conus itidem altitudinem habens radi- - 


um {pherx, & baſin aquaſem ſuperkiciei ' 


ſphxzricz reſfiduzx; qui proinde par eſt ſe- 
ctori majori refiduo. | | | 
_ 6. Spharica portio hemiſphzrio minor 
Zquatur cono, cujus alritudo <it radius ſph r= 
rZ, baſis zqualis ſuperficiei ſuzx ſpharice ; 
mints cono ſuper eadem baſe verticem ha- 
bente in centro ſph#127, | 
"33 2 7. Sph#- 
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Archin.l. 
-. .droBB, 
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7. Sphzrica portio hemiſphzrio major 
fimili quoque cono 2quatur, ſed addendo co- 
num ſuper eadem bale verticem habente in 
centro ſphere. 

Complura deducantur hinc corollaria,cir- 
ca conos & cylfadros ſphzrz inſcriptos ; ſed 


non id agimus, at verd tantim ut authoris 


noſtri methodum elucidemnus. Etecum nihil 
in primo libro notabile reliquerimus inta* 
Aum, tranſtbimus ad ſecundum. 


IC 


LETT. IV. 


Actenus conati ſumus modum expone*- 
| re, quo Archimedes precipua ſua cirs 
ca ſphzram theoremata inveſtigavit. Et 
poſſemus hanc principalem aſſequati ſco- 
pum jam conquieſcere. Verum operz for« 
ſan pretium fuerit analyticam preblematum, 
quz in ſecundo libro habentur, ſolutionem 
tradere, quo planius appareat, qualem ille 
ſubtiliflimus vir analyſin uſurpirit, & quim 
hodiern# noltrz parum diflimilem. 


LIB. 11. 
PROBL. 1. 


invenice ſpharam xqualem dato cylia- 


ii 


*%S. 
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Sit D=RC diametro baſis, & L=CP 
fateri cylindri dati; & Adiameter ſpherz 
queſitz, Jam ſphzcz circumſcriptus con- 
cipiatur cylindrus GHKM (habens nempe 
latus GH, & diametrum baſis GM, utrumque 
zqualeipſi A). Et liquet & przdictis efſe 
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_— = 


cylindrum GHKM b —+ ſphzrz A. Unde b Cor.6, 
fi fat CE==3CE, erit cylindrus BF < (4 cy- 2 Led. 

Iindri BE) zqualis cylindro GHKM. Unde © 14-12» 
ut BCq ad GMq 9, ita reciproce erit GH ad © 15412- 


ACub 


CF; hoc eſt, Dq.Aq::A.3L. Unde Do 


Aq Acub 
mm iL. Atqui D,A,—, OR IEN ſuat=—. Er- 
D Dq 


Aq 
gdD, At L ſunt == & proinde A elt 


prima e duabus inter D & 2L mediis pro- 


ortionalibus, 
4 Aaz Flick 


$72 


T1C.32. 
f Cor. 5. 
* £eE. 


$Corft 95 


14-12. 
Ticor.l. 


Lefioues Tea.IV. 


Hinc liquet hoc problema eſſe ex eorum 


numeroq.z ſolida vocantur, ad ipſius ſcili- 


cet ſolutionem exizens duarum mediarum 
proportienilinm inventionem, qualem pra- 
ſtare nequit communis Geometria, regulam 
thntim adhibens& circinum; requiritur a4 
hoc ſe&jonum conicarum, aut aliarum linea- 
Fm auvilium, quo multis modisettci poſt 
e*ectum <cſt. Sed ſuppoſita duarum me- 
Liar inventione ceu poſlibili, problema lic 
componimus. 2 | 

Fiat CE."CF :: 2.2; ſintque BC, A, O, 
CE. Dicoefle diametrum C pherz xqua- 
lis cylindro BE. Nam ſphere A circum- 
ſcribatur cylindrus GK; &quia A(velGH). 
CF::BC.O:: BCq.Aq (vel GNq). © Erit 
cylindrus GK #qualis cylindro BF, Verum 
ſphars Af — 5 cyliniriGK; & cyliadrus 
Btzs — BF, Ergo A equatur cylindro 
BE. Q-E. F. Hinc emergir, 

Diameter (A) ſphere cy vlindro (BE) 2qua- 
lis e{t prima duarum inter vfametrum (BC) 
baſis cylindri, & rectam lateris (CE) ſeſqui- 
alteram medlap um proportionalium, 


P ROB IL. Il. 
Inrenire connm #equalem portioni (BVA) 


ſphartz (BVAD) habentem eandem. cum 
purtione hatin (BA), 


a 


—O—_ 


—— — — = WEIS es ANI” een Ae DD oor Se een en WE IDES SSN N= EEIInoo——_— 
ay bo - = — 
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Analyſis. Conus quzfitus fit BYA, cujus 
altitudo KY=a. Etfit radius CV, vel CD 
==r. Et axis KV=b, unde CK——r—b. 
Et DE=2r—b. Et VBq=2rb (quia DV 
x VB—=VBq) unile KBq—=2rb—bb {ob an- 
Eulum rectum VKB). Jam quia portio 
BVA * #quatur cono, cujus altitudo eſt radi- 
us ſphzrx, baſis zqualis ſuperficiei portio- 
nis, id eit, circulo cujus radius VB, ſubducto 
tamen hinc cono BCA. Hoc <i1t, portio 
BVA=cono Salt. r—CV 

baſ.© rad.4/2rb=0© rad.VB 
——cono 5alt. r—b—=CK 
Sbaſ. @ V2rb—bb=OKB. 
2rr 
2rb—bb. 2rb: :r. 
| 2r—b 


GKBq AEq::CV 


Fac reciproce 


Aa 4 * Erit- 
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Syntheſ7s, 
* Conte 
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2rr 
© Eritque cono & *!t- ad 
baſ. © rad. y/2rb—bb 
== Cono als Fo 
bal. © rad. y/2rb 
ue port BVA A 2rr 
——_ 2 . © 
"EI | 2r—b 
baſ; rad. y/2rb—bÞb 
— CONO alt. r—b 


baſ. rad, y/25b— bb 


2rr | 
* Hoc eſt port? alt. - —1-Þb. 
BVA= conv - 2C1——b 
baſ. © y2ib—bb=0@© 
. * nn .hB 
2rr rb— bb 
Unde a= | 
_or—h: ; 4 ET , © 


Vel hanc Xquatiouem ad analogiſmum redu- 

cendo, a. þ:: 3r—b.2r—b. Hocelt, 
KY. KV: : DKF CV. DK. 

Quod eſt authoris noſtri ipluſimum theore- 

ma. Nemipe, 

Conus (BYA) communem habens baſin 
cum portione ſphzrica (BVA), & cujus al- 
titudo CKY) ita ſe habet ad portionis axim 
(KV) ut compolita ce ſphzrz radio (CV) 
& reſiduz portionis axe (DK) ad refidnz 
portionis axem (DK), Zquatur portioni 
(BYA). 

Nam quia KY.KV* :: DK-ECv. DK, Erit 
dividendo VY. KV : CV. DK. Etpermu- 


tando VY. CV.:: KV: DK. Et componer- 
ao CY. CV (hocelt, coro '$ baſ. © rad, KB. 
alt. CY | 


5020 \ 


- - - ' 


—— —————_—_ — OC —_— ERS —— — 
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cono 5 baſ. rad. KB.y :: DV. DK ;: DVq. 

alt. CV. ) : 

DBy. (ob DV, DB, DK=—) : : VEqs KBq: : 

cqno y baſ.® rad. VB. - conoJbal.rad.KB. 
7 4 alt. CV. 


Unde erit conus baſ. rad. KB. 
alt: CY. 
==cono { baſ.rad.BV., = port. BVA -+ 
f alt.CV, . 
cono BCA. Ergo conus $ baſ, rad. KB. 
| alt. KY. 
== port. BVA. Hoc elt, conus BYA =— 
port. BVA. Q.EF, ” 


PROBL. It. 


Sphzram (BV AD) plano ſecare,fic ut por- 
rtionum effeflarum ſuperficies (BVA, BDA) 
Proportionem habeant datam (X adY). 
| | U 


Secetur diameter YDin K, fic ut ſegmen- 
ta KV,KD rationem habeant eandem cum 
data Xad Y, & per K tranſeat planum BA; 
qu6dque ſuperficies BVA, BDA ſe habent ut 5 cor.g 
axes KV, KD, hoceſt, ut X, Y patet © {upra- x. Leg. 
diftis, Quid ergo plura ? 


| Prob;. 


Leftiozes LeA.IV. 


P ROB L, IV. 


Analyſis, Datam ſphzram (BVAD) ſeca- | 
re, fic ut portiones (BVA, BDA) rationem 
tabeant datam (X ad Y). 


Factum fit 2 plano BA perpendiculagi ad 


4 YD ==<&> \ 
| diametrum-VD, & fints CV =r. 
| DK = & 


finde KV==2Zr-—2. | 

ſam f DK, DK-|-CV:: KV. KY. 
Hoc eſt, a at® 2: 2r —a, KY — 
2rr 
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Qrr-[ra——aa THI > 
——-——. b Erit conus BYA zqualis kh 2 bajus, 


a 
portioni BVA. Item 1 VK.VK-]-CV :: KD. 
KZ,  Faren,. 2X —A4. ZI——A 22 & 
T3 : 
KZ = - Erit conus BZA qualis 
2—2 | 


portioni BDA. i Ergo KR. Y : . conoBYA, i yp. 
2rr-i-ra -- aa 7%. | 
cono -BZAT : KY, KZ ©: « 


. k 
- I 4-12, 
314 —2a : 
« Quare (ducendo in ſe extrema & 
3A 
OO gxra—xaa 7'11-|yra—yaa 
media) erit —— = 


2rCr-—a a 
Et (utrumque latus zquationis multiplicando 
per 2C—a &a/)erit 3Xraa4—X. —ary3— 
3vraa -|-ya3, Et (per tranipor... nem) 
2&raa -t- 3yraa — xa3—ya3 —= 4;r3, It 
 (dividendo utringue per X-|-y) 3raa—a— 
4yi3 yrdd 


(ſubſtituendo dd pro 4rr). 
x-Fy. Ty 


Jraa — a*= pid. Vel redvcendo hanc 
Xquationem ad analogiſmum crit 29r — a. 


YxCV 
p :: d& an. IM ett, CY EE Vo 


E=4*H 
: : VDq. DiKq, 

Qui ipl{limus eft analogiſmus iſte, ad 
ctem rem deduxit Archimedes; quod ip- 
ſum ſatis prodit ac arguit, qualem is analy- 
fn uſurpirit. Nam huc eum devenifſe va- 
7 rias 
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rias iſtas proportionum compoſitiones, divi- 
ſiones, permutationes, ac inverſiones, quales 
in diſcurſu ſuooltentat adhibendo, pene ſu- 
pra fidem eſt, Quod ſifeciſſet, caſui potits 
1mputandum efſet quam ration vel arti, 
quod in genuinas inciderit quzſtionum folu- 
tiones; & ut hoc aded conſtanter obtinge- 
ret, nullo pats fieri poteſt aut concipi. 
Quod ad ipſum problema ſpeCtar, liquet 
wpſum eſſe ſolidum, nec ex iſto genere fa- 
eilimum efteftv.  Integram pollicetur au- 
thar ejus reſolutionem & compoſitionem, 
ſed non apparet an preſtiterit. Cui fup- 
plendo defectui nonnullas exhibet Eutocius 
laboriofas & prolixas conſtructiones, per 


- conicarum nempe ſectionum interſeiones, 


quas nos omittimus. Concinnam & expe- 
ditam tradit excellentiſimus Hugenius, in 
libello de conſtruftione problematam illu- 
{irium: vide $is. Vel adhibeas ipſe gene- 
ralem Carteſti methodum,quam pro conſtru- 
endis hujuſmodi problematis edocet. 

Nihilominus ut e6 progrediamur quo 
procefſit author, ſuppoſita poſhbili hujus 
analogiſmi efteCtione, problema ſic compo- 
nimus: | 

Fiat X-j-Y.Y : : CV. Þ, &ſecctur DV in 
K, ita ut fit CV-KV. P:: VDq. KDq; & 
per K tranſeat planum ipſt VD refum. Di- 
co factum. Nam fac CV-|-DK. DK : :KY. 
KV, & CD-+VK. VK:: KZ. KD. Eritque 
dividendo CV. DK :: VY. KV, & CD. VK 
: : DZ. KD, & permytando CV. VY : : (DK. 
KV ::)DZ.CD. Et inverse componendo 


CY. CV (CD) : : CZ.DZ. Etcompenen- 


do tam antecedentes guam conſcquentes, 
| YT. 


w—_— = 
— KC. 


—— 


-4 


———— 
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YZ. CZ:: CZ.DZ; unde YZ.DZ :: CZq. 
DPzq:: DVq.DKq (quia prius erat CD. DZ 
:: KV. DK, & componendo CZ. DZ: : DV4 
DK). Atqui erat primo DVq. KDq : : DV 
KV. P. Ergo þ + 4 DZ - :CV-+KV. P. 
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Quinetiam fuit CV-VK.VK: : KZ.KD; &., 
proinde per converfiunem rationis CV++.' 


VK.CV::KZ.DZ; vel inverse CV.CV+ 
VK :: DZ.KZ. Ergo ex xquo perturbate, 
CV P::YZ. KZ; id eſt, XY. Y:: YZ.KZ, 
Et diviſimX.Y::YZ.KZ ::con. BYA.con. 
BZA (h.c.): : port. BV A,port.BDA. Q.E.F. 


L E M 21 A, 
Ponatur coni GOI, DMF zquales ſimili- 


bus ſphzricis portionibus, ſuper iiſdem baſt 
bus conftitutis GHI;, DEF ; dico conos hos 


_ aſſmilari. 


Producantur axes MNR, OPT, &% fint 
Q, Scentra ſphzrarum; & quia EN. ND: : 
HP.PG (ob fimilitudinem portionum) & 
ND. NR :: PG. PT; & ex zquo EN. NR 
:: HP. PT; erit compotiendo ER. NR: : 
HT. PT. Etantecedentes ditnidiando QR, 
NR::ST. PT. Et componendo QR-+NR 
2: NR:: ST-HPT. PT. Hoc eſt, MN. EN 
OP. HP. At priuserat EN. ND: : HP. PGs 
Ergo ex zquali MN. ND: : OP. PG. Unde 
coni DMF, GOI ſunt fimiles. 


P ROBL. >. 


Efficere portionem {phzricam 2qualem 
datz portioni (ABC) & ftzlem alteri datz 


(DBF)., 
Anz 


14-12; 


2 bujus: 
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& LemM. 
Pract. 


f.eFf tones Lect.IV. 


«) 
H 
7 


; 


Analytis, Sit GHI portio quzſita, fiant- 
que coni AKC, DMF, GOI zquales portiv- 
nibus ABC, DEF, GHI, finguli ſingulis ordi- 

2 Quare conus GO1! == CONO AKC; :.& 
idcirco 2 ACq. Glo : : PO LK, Unde 
ACqxLK ES 
== 20, item ob® fimilitudinem 


G!q 
conor:im GOT, DMF eſt DE. NM: : GL VO 
cg % L K 
1 GL on : GI cub. ACq x LK, Qua- 
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DF x ACq x LK afcub.- Teca; 
te ans cu © (I 
propter NM ( 


DF «x LX 


— 


videndo utrinque per ACq) 


Gl cub. —_ GI cub. 
—>. Ergo Glelt prima duarum inter AC, 


DF x LK 
S —_ meciarum proportionalium. 


Vides problema efle ſolidum, utpote quod 
requirit duarum mediarum inyentionem 3 
qua ſnpvoſita ſic componetur : 

Syntheſis. Fiant coni AKL, DMF pares 
datis pertionibus ABC , DEEF..  Sitque MN. 


a. « DE 
KL: :DE., Z= . Etinter AC, Z 
MN 


Teperiantur proportione mediz GI & X; 6 
circa GI deſcribatur portio GHI, continens 
anguvium GHI — angulo DEF. Erit por- 
tio GH, quam deſideras. Nam (faciendo 
conum GOT portionem GHI parem) gula 
portiones GHI, DEF 1tmiles ſunr, erunt & 
con! GOT, DME fmiles. Une PO. GI :: 
MN. DF :: KL,Z, Ft permutando PO. KL 

: GI,” . AQ. X:: ACq-Glq (quia AC,GH, 
X,Zlu:£ p22) (Quare reciprocam haben- 
tes baſium C: alritudinum proportionem, ca- 
ni GOI, AKC xquantur,X proinde portiones 
GHI, ABC #quantur, Q.E-F. 
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Datis duabus portionibus ſph#ricis ( ABC, 
DEF) invenire ſphzricam portionem ſimi- 
lemearum uni (ABC), & ſaperficiem haben» 
tem alterius (DEF) ſuperfictei parem. 


Wy 
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Analyſis. Sit nt KLM qualis expoſi- . 
tur. Unde ob ſuperhcierum KLM , DEE 
2qualitatem, circulus radio LM Zquatur CIr- 
culo ad radium EF, adeoque LM —= EF» 
Item ob portionum KLM, ABC fimilitudi-. 
nem, eſt BC, BH: : LM. (EF). LN. Hinc 
componetur ſic; Fac BC. BH: : EF. LN. Et 
fit LN diameter ſphere, fecetar LN in R, 
ita ut fic BP. PH :: LR. RN. Etper Rtran(- 
eat planum KM ad LN perpendiculare. Li- 
quet PRE KLM iph ABG ſimilem __ 
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& efſe LM. LN::BC. BH:: EF.LN. Un- 
de LM==EF Aveoque circuz;us T.40 LM 
- EXXquat cCirculum radio FF ; h. & 1pa#rica 
ſuperficies KLM ſuperficiem ABC. QED. 


PROB LI. PII. 


A data ſphzra (ABCD) portionem plano 
abſcindere, ita ut portio ad conum ſuper ea» 
dem baſt, & #que altum habeat aſſlignatam 
rationem (Y ad X), 


Portio queſita fit ABC, & conus etiam 
ABC, quibus communis altitudo BE; in qua 
protracta fit ſphere centrum F, Ponatur- 
que conus AGC par portioni ABC. Unde 
FD-{-ED. ED :: EG. EB : : cono AGC. cono 
ABC: : Y.X. Etdividendo ED, ED: : Y— 
X. X. Componitur autem fic ; Fac Y—X. 
X : : FD. ED(& conſequenter Y. X: : FD+- 
ED, ED) & per E ſecetur ſphzra plano AC 
ad BI? recto ; & faciendo conum AGC=— 
port. ABC, erit GE. BE (id eſt, con. AGC, 
ABC) : : FD-ED- ED: : Y. X. Unde port. 
ABC, con. ABC:;Y.X. Q-.EF. 
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P ROME FUL 


Sphzra ARCD per planum AC Givisa, ſu- 
Peracierum & {oliditatum ABC, ADC pro- 
purtiones inter { COM PAraree. 


H 


& fiat conus AHC= port. ABC, & conns 
AGC= port. ADC; * evidens eſt portio- 
num ABC, ADC rationem eandem effe cum 
ratione HF ad GE; P& proportionem ſuper- 
ficierum ABC, ADC eanciem ele cum ration? 
axium BF. ED ; he igitur rationes compa- 
rande ſunt. Et quia HE. BF 41::R-|- DE. 
Br. Et diviſim HB. BE::R. DEr © BE.R. 
(quia Rq*1B3 x DE==FAq). Unde HB x 
R_BFq. F & EB_©BE. Eft autem R-1-BE, 
Þ:-1::FG.FD. Et permutanco R- |-BE. 
FG : : BF. DEf: ; HB, R* OF CHP-i-BE) 

” OT 'R-j- 
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R-j-BE. tQuare Qu. R-|-BFIZHE x FG. * Lem. in- 
* inde Qu. R-}-BE. EGqz"HE x FG. FGq ; fre. 
T hoc ett, BFq. DFq(” HF. FG. Idelt, *8.5. 

Concl.t. Portiones ABC, ADC minorem T Supra & 
hahent rationem duplicata ratiene ſuperfict= 1.6, 
Erum. 

 Porro, faciento Xq -= HB x R * C"BFq. & Prizs, 
Quia HB, X":: X. R. Et componendo u 175.6, 
HB-|-X. X=[=R:: "XK; * erit Qu. HB-j- x* 22.5, 
X, Qu. XR: X' Re. : HB. KR, Sed 7 22.6, 
HP (HE-{-BB) R-i-BE.* "HB-|X. R--X *3 Lem. 
(quiz X * _, mk Quare HFq. Qu. R-t- 2 Supra, 
I {B, Rf Re I=3F. FG. Pone = {t 

-|-BF, Y, EG eſte =. Unde Zq. Qu. R 
+8 Y: TY. : £: Rep Bb. Bo” 1 HF Qs. 4 a Pyias, 
Ci. R-i-BF. Þ Ergo £ "WF. Verum ra- d 10.5. 
tio Zad FGelt (e ſquialrera rationis R-I-BF 
ad FG. © Ergo proportio FF ad FG ma- c $ -, 
jor el} ſeſquialtera rationis R-I-BE ad FG, 
vel raticnis BFad DF. Ilef!, 

Concl. 2, ABC, ADC habent rationem 
major em ſelquialtera rations. quam habent 
iplarum ſuperticies ABC, ADC. 

emmata. Afſnmytum <ſt, 1. Si HB. BE 

"PF. R.effe HB x RCBFq. T4 quod. fic 1c.9% 
0::enditur : Sit \, Br C - xr fe AD 
[— "BC. Nam puta A. B:: C. E. * Ergo 
E 7D, ergo AD. AE= be. 

<< mill diſcurſu, hA.BC; D. erit AD 
—FC. 

" Efinverce ff AD 'BC,orit A.BC CD. 


—— 


Fe: 

« SiHB R. aflumenio quamvis BF, 
erit HB. R "His i Bir, R-(-BF. Sit in- 
anam AB, & quzxyis C, dicoeſſe A.B 
i..'C. BF, Sanob AB et CB S$<s 

B52 wn iA; 
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{" CA; & componendo C--B, B'"C-tk-A. 
A. & permutando C-i-+B. C-i-A'_B, A. Et 
retrograde A.Bi_” CA. C+B. 

2. HB-+ BF, R--BEC HB-1-X. R-+X, 
X{— BF. Nam ob HB *"R, eſt HBx X 
—-BF\ Rx X-—BF: hoc eft, HB x X-— 
HB x BE RX—Rx BF. CQuaretranſpo- 
nenlo HB x X-|-Rx BE i” RX-j-HB x BF, 
Ergo adden'lo utringque HB x R - BF x X, 
Erit HB x X-i—R x BE-{-X «x BF CORX--Rx 
HB-j-HB « BE -{-X x BE. Hoc eit, EB-|-BE 
x R-i-X-_ R-j-BEx HB -{j-X. Ergo per 
x. Lemma. 


PST Ix. 
= C)poſſta #qua- 
Superfcie hemiſphzriiCA?, ipſaruM Por- 
27 ſaperficie! portionis (DEF)? | utrum fit 


_tionum ſoliditates comparare, ABC > alt 


majus indagare hemiſphzrium 
portio DEF). 
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Eiant coni ABC, DHE zquates portiont- 
bus ABC, DEF. 4 Quare* KG=2KA,f & 4 4 cen. 
EM -|-LO.LO :: LH. LF. Ponatur EM trum ſhe 
—t, & KA=s. Quare BA (vel ED, quia re DEFO0. 
ſuperficies ſupponuntur zquales) & 4/285, © Cor.6. 

SS 2 Left, 
& ob OE, ED, EL, hoc eſt, 2t, 4/255, _ & 14.12. 
FR : - f 2. bujus. 
—) an Atquit, s, yy ſunt ==. 


Ergd faciendo EN=AK==s, erit pun&tum 
N inter M&L. Et ENXNO&#EL x« LO, £5:2. 


| gs 
hocelk, s x: 2t—<s (2ts—$$)(” -—x 2t— 
| 


_ $4. ; 
_ (258 ——), Et (addendo ss utrinque) 
tt 


$4. $$ $$ 
2ts (0 25S ——=3t——x :— =EM-- 
tt "HERE - 


SS 
LOx LE=LO x LH—2t——-x LH. Hinc 
[I 


\ © 
cum 2s x ft "SINN: o15 % LH, crit S-LHC. 
[1 

| SS S4 

© — t:: 255——. Ss Ideſt, KG.LH 


tt 
LDg(ELx LO) KAq. Unde poſito KZ. 
IH : : LDq. KAq, Þ erit KGC"KZ. Vernum 
{ob reciprocam proportionem) i elt conus 
AZC zqualis cono DHE. Ergo conus AGC, 
hoc eſt, portio ABC, major eſt cono DHF, 
hoc elit, portione DEF, Unde 
Omnium ſphericarum ſuperficierum ſub Theor. 

#qualibus ſuperficiebus comprehenſarum Flt. Ar- 
maximum eſt hemiſphvrium. Nam chim.ll. 
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Lectiones #1] TV: 


Nam qriia 2:Nq*m= aKaq*' = BAq m 


=. Wn & 2EM Xx EL, erit 


ENg ==. EM « EL QuateEN _ EM Er- 
WE 

NJxXNOP{(_ELAT DO, Adiiis igi- 
-j X41 ralthas FNq & Evi x ELs 8 oft EN x 
EOr (EN x NO-|- ENg) erp |- 
EEXEM* -— Lax { 14 C3 
LO::{H. LE). Quiare EN. LH» Fas © + I 
8 2-: : ODq: EOq*®: : DLiq. EDq » : DI. q. 
24.Aq. Et anteced-ntes duplican. lo 2EN 
(KG) LH 2DLq. 2kAq: : Dl. q. KAg. 
Fiat KZ.LH:: DE4q. kAgq ; * eritque KZ 
= | a. Et conſequen :r conus AZC mi- 
nor elt cono AGC; live eſt, conus DHEF mi- 
nor cono AG}, ® vel portio DEF Minor por- 
tione ABC. Q-E.D. 


Hoc ſecunt lib poſtremium eft theore- 
112; waque propolito {icfunctus ſum, & ma- 
mum m0 d:- tahula, 


